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wy; ſaleas.conath promovends.,. 
_ pgs” atur ambitis . acceſſit tennis ſhes 
ineſſe bone frugis non-nihil, . quod & aliquatenss tibi proſit, 
wec omnino diſpliceat« ; Memineris autem obteſtor qui in his 
literis, proved@ior ex, qudle ſcripturs attre as 3 non. utique 
any” og elaboratats ; non ſponte proaduFum ; non diuturnd 
meditatione ſubaFos exhibens feriqntis ingenii conceptus 5 at 
LeRiones Scholaſticas 3 primamne officii neceſſitate expreſſas ; 
tum (ubinde properantizs (fuſes , ut abſolveretur penſunt, ac 
hora deflueret ; demum ad promiſcui literarii populi inflrutti= 
onem comparatas, cnjus intererat complura ( qualia tibi vide- 
buntur ) leviora non pretermitti z ut fruſtra futurus fis (id 
quod te monitum oportuit, ne multzm expeFands tibi pariter 
7 obſer, ac mihi ) accuraturr h}c quicquazy, affabre poſitum; aut 
1X concinne digeftnin ſperans, Enimverd, aud tibi ſatisface- 
7 rem, expediret ſcio multa detruncare ſubtitnere, 


= 
= < 


-/F8 pleraque traxſporere, ounia ad incu n e revocare 5 
/ 3 que tamen aahiti, nec Stomachi mei, nec off fuid ; ſed ncc 


* | 


x facultatis exequi in puris itaque naturalibus ( qugd aiunt) 
* &-pront nata ſunt emittere malui; quam operost lambendo 
= dlian in formam, nec ipſam placituram refingere , quinimd 
 poſtquan edendi propoſitum inti, ſen faſtidio correptus ſeu no- 
"3 2ands ſubiturum ſiudinm fugitans, nt quidens horum mag- 
xam partem relegere ſuſtinui 5 verum, quod tenelle _ 
. <\ factis 


ry , 


Epiſtola ad LeQorem. F- 
fe 2 ie Qapiſu1n )peretuls aovicorm band recuſan- 
tlinm nutricie cure gommiſy, prout ipſit viſum eſſet, educan- 
dum ant exponenduM. quorum unus (ipſos, rim honeſiune 
* duco nominatin agnoſcere ) D. Iſaacus Newtonus, collega 
woſtep (peregregie vir indole ac infigris peritie ) exey 
fit; "alique corrigende monens, Jed © de ſno may 
wenn fuggerens) que neftris aicub?.ram lande innexa cernmes . 
Ahter ( quem noſtre gentis hand inemeritd Merſennam dixe- 
"er0, cha "fird tre aliorum opert provebendass hiſce literis na- 
tw) D. Joh. Collinfius, ingente ſuv cums labore editionem | 
procuravir. \Poſſent jaw altos expettationi ine obices ponete, 
Jen venie tonciliadrices cauſes obtendere (mean ingenii te= | 
nuitaters , experimentorum inopiam , alias intereurrentes 
tures.) niſi Catonis ſenioris mordaculum illyd in me ſubve- 
rerer recaſurum 5 Ree N wy pe decreto con- | 
trictush#c evulgas. Hnjwſmroc Jaltem preloquium fartis © 
equitas exegit; partim'inferum proprium cog quedanre eli- | 
owit, ut excuſation. i, ac '2 cenfura munitjor, prodiret . fis 
acrior fis, nec hee anre dextri admittere velis, pro two (per 
me licet ) ingenio facias, quantumwvis ftrenu® reprebendes. 
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P inſtitute atque dotatx, 'ab 
ipfis vero optima fide, ſummique pru- 
dentia adminiſtratz & conſtitutz in 
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1 Epiftols ; in qua Operis bujue Argumen- 
, þ tum, &- ſcopms breviter 
Leftionibus iſtis jam przlo ſubditis przſtiterim, aut 


| x ©xponuntnr. 
;P = 
| ſtare voluerim . 45 arp facile d i pollem, 
q < Rn ſtica videri, quz ParyALarons 
/ pollicentur, & quibus infſequentium methodus, . materii, 
|þ conſtare poterunt ips4 delibanti . verim in ſammam, 
opinor, iſta contrahi vis, & fub unum aſpeftum redigi . id 
quidem zgre poſſum, niſi ( quod juxta faſtidioſum ac 
longum efler) complura Theoremata recitando z ſed ut- 
cunque morem tib1 geram , rerum capita ſuccinRe per- 
ſtringens. Generatim eo connitor, ut illam, quam tra- 
am ſuſcipio, Optice partem aliquatents promoveam, 
i ejus imprimis principia explicando ; tum ab ipfis Utilia 0 
$ Conſetaria deducendo ; demim precipuos (quos animad- p 
' verteram) defe&us ſupplendo, -nec non vr/gates errores 
1 corrigendo. huc collimans, ſpeciatim primo receptas hy - 
IX . potheſes ad examen revoco , quatenus admittendz ſunt 
W // & quomodo reins intelligendz edocere ſtudens; tum & 
3 [ phyficis uerifimilibus caubis ipſas eliciens ac aſtruens . qui 
$ \ 10 parte mihi fidei multum attribui nolim 3 quz probabi- 
\ Hora mihi viſa protuli, neutiquam vero talia, quibus ipſc 
magnopere confidam . valeant quantum valere poſlunt. 
Saltem hypotheſes ipfas admitti peto , ceu experientiz 
conſentaneas , nec 2 ratione quaquam abhorrentes. 
" Hypotheſibus conſtitutis, ab its proxime generalia 
8 + Aa quz- 
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Ercontaris (amice .cum of rs chariflime) quid in 
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DF Epiſtola; in qua Operis bujus Argumentum,Se. . 


Throremata derivo; partim'ab -aliis agnita"(qu# 
methodi gratid, 8 propter aljorum probatiohem, meisde- 
monſtrationibus firmata appono? In a me | api 
d nad, ſpetia lia-ptogredior , id mihi negotii ſume 
E012;34 ac F10Þ;N utriuſque, 1n uſe maxim® ju 
( plane ſcilicet: & Sphexice )\ potilfima pertrattem In 
Catoptrica" Sþhzfica (fiquidem plana” jam olim vere fatis, 
ac fus> exculta habetur) ejuſmodi_ Theoremrata propono, 
de quibus reflexorum radiorum interſeCtiones atque limi- 
tes innoteſcunt 5 unique punCtorum tama longe, quam & 
propinquo radiantium imagines, & apparentes loci detec 
minantur 3 reſpe&u oculi nedum 'in radiationis axe, {a 
extra ipſum ubicunque conſtituti . quz certe vel nuſquatn 
(quod ſiam) aut magnl ex parte perperam alibi tratata 
proſtant ; id quod, incidemtr aliorum Fefutans ſententias; 
cinn ratiociniis: perſpicuis, tum experimentis decretortis 
evictum eo . Dioptricam port tam planam quan Sphe» 
ricam, refrationis noviſlima preſtrata lege vel hypotheſi 
(quam iUuitris Carteſizs detexit, at plerique, reor, melio- 
res Optici jam amplexantur 3 quam & propter aſlignatas 
alicubi rationes veritati conſ6nam judico)-velut a funda- 
mentis extruo . nec enim eorur, qui principium illud ad- 
miſerunt, ipſum ha@enus quiſquam (in fcriptis intelligo 
quz viderim Juci commendatis) huc applicuit. Hic au- 
tem imprimis punCta radiantia longe diffita (ſeu quaſi 
parallelos emittentia radios) conſ1derans, quo patto ab 
iplis profluentes radii detorquentur exquiro, Theoremata 
quzdam eliciens, & quibus praecipua refratorum ſympto- 
2414 liquent, ipſorum' interſeCtiones ac limites dignoſcun- 
tur ; apparentia denique punCtorum objeCtorum loca de« 
{1gnantur , tam oculi reſpectu qui in axe, quam ejus qui 
uſpiam extra axem collocatur . tunc eadem attento quoad 
puncta ſenſibiliter vicina, ſeu divergentibus radiis allu- 
centia . ſub extremum , quo paratior fit horum uſus, 

punctorum 
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puntorum per omnigenas lentes translutentium imagines 

fingillatins * > 'Hifce-quajitercunquie | 
confetis , de magnitudinum-(dijudigandis (iltigvnempe, 
quz hujuſmodi conſequuntur inflectiones ) apparentiig 
nonoulla- generatim attingo 3” tum poſtea ſpecialits ag 
uberits planorum gbjeQorym, imagines, quales flint , & 
quomodo defignand#; commonttro. .” ab inde receptui 
cano. Memoratis autem hiſce paſhm alia =g4za inter» 
ſpergo; de quibustu videris, nam' ego malim reticere. 
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FA os yan 6h adhibentur, quarum bc 


Regie gr interpretatio. 

A -+- Bs boc eff A& B /imul accept. 

A—_B. p A, dempt4 3. La: | 
A—:B... differemtia ipſaruns A,& B. A 
te A multiplicata, vel dufts in B. 
Fo A diviſa per B, vel applicata ad B. 

A=B. A equater ipf B. | 
ACB. $095 wy y 
Sa | A minor eff | 


A.B;::C.D A _— > IVY quan C adD. 
A,B,C, D-=. A, B, C, D ſet continue propertonales. 
A.Bc-C.D. Ad B majorem rationem haber, quam CdD. 
A.B2C.D. A «dB minoren rationem babet, quam C ad D. 


A. B4-C. DSCNN .Rationes AadB, econ Sem M 


& CadD compoſite deficinnt 6 ad N. 
A X QOuadratum ex A. 
4 . Latnus, vel radix quadrata ipſins A. 
Cubus ex A. 


7 +B Latns compeſiti ex A qg& Bq 
Reliquas, G que occurrunt , ew Letter facils conjeflark 
capiet, preſertims 1 analyſi tantillnzws verſatu:. 
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Rzfatorio jam vinculo ſolutus, & ſgopulnm. preterve- 
cingor. Imprimis autem novi quod inierim confilii 
rationem,pauctexpediam. Cum prius inſtiturum ur- 

.gens adverterim, occurrere pleraque. nimiam atrentiq- 
nem defiderantia, nec ex improviſo auſculrantibus, in- 

rtuna ; incommodum etiam .jllud. 3 puram Geometriam 
miroGtanbas haud poſſe declinari ;, 'conftirui, , derelita -rantiſper 
ift3, protinus in amzniores (floribus nentpe Phylicis depidtos, & 
fruftibiis conlitos Mechanicis ) mixtz quam appellicant Matheſeos 

Campos deviare ; Opticz nimirum, Mechanicz, Coſmographiz, re- 

liquz cujuſcunque, prout-occalio.feret, & commodum videbitur. Ne- 

que ramen animus erit ullius ex his longe dittuſa latitundia pervagari, 
vel extremos fines circumire , ſed ad ejus quali metropolim e veſtigio 
rea procedere, primas tantum hypotheſes excutere, przcipuaque 

(quibus illa tam vaſta theorematum moles incumbir) tundamenta de- 

nudare ; tum vero nonnulla, palmaria quidem illa, ſtatim emergentia 

corollaria ſubtexere, Quorum certe oxi«.; jucunda praſcxtim, utilis, 

& fruQuoſa videri poteſt ; quum e principiis recte politis, probeque 

perceptis reliquorum. & hrma fides, & facilis comprehenfio ſub- 

naſcantur, 


Il. Ab Optica ſumemns exordium ; ſcientia cum primis Nobili , 
quam cum peculiaris amznitas, tum ingens commendat utilitas. Nam 
Naturz (imul detegendis arcanis, ac explicandis Phznomenis minime 
vos latet quantopere conducat ;" neque minus ad Aſtronomicas rationes 
quam plane neceſſaria fit ; ut Perſpe&ivam, Picturam, & his agnaras 
alias exims Artes raceam;quz torz quaniz quantz ſunt ab ea pendent, 
ac prineipia ſua mutuantur, Ut & prxteream qualia, certe vix pretio 
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us Rhetoricum, ad muneris mei proprium 0pus-ac» 


Preceſſernt an- 
teloquium oc- 
caſioni, qui 
ful, adapin- 
tun, 


o . 


, 
pendi, nuſquam adeo di- 
| artificiurs. Verum 


ſen modos plenius queamus perſpicere ; 
InAs aut apertihe opificis CT 


noon non vacat, aut convent nobis. Rem. potius ipſam. 


HI. "Quzcirca viſfum occupatur diſcipima communiter in tria mer- 
bra diſpertitur ; primum, quod vifus dire&tis radiis objeta cernentis 
aff:Qiones conſi (hoc ſpeciatim Optice nominatur ; ) alterum, 
quod E-radiorumab opacis corporibus repercufſu oriundas 
- ng od du Citoptricx nomen inditum , ) tertium denique, quod 
ideo Dioptrica vocitatur, quia cauſas inveſtigat, aut exponit eorum 
quz a radiis apparent per diverſa media tranſlucentibus, & eorum oc- 
curſa demutatis.. Quam diſtributionem ut non improbamus, ita nobis 
haud obſervandam proponimns, nedum quia multa pariter his com- 
munia ſunt, at przcipue quia viboquzvis, ur libet ſimplex ac directa, 
ficuti revera non abſque nonnulla radtorum infleione peragitur, ita 
nece2 ſeclus3 penitus intelligt poteſt aut explicari. Igitur hujuſmodi 
methodo potius inſiſtendum cenſemus ; ut nempe primo viſionis cau- 
ſas (que ſcilicer illam extrinſecus efficiunt, aut afficiunt ) examine- 
mus; tum ut videndt modum ( hoc eft quo patto ſenſus hic noſter ido- 
neis organis inſtrufus iſtis concurrentibus cauſis, objeorum illas, 
quas experimur,, differentias apprehendit ) adnitamur exponere , de- 
hinc, ut Phxnomena quzdam feleftiora ſuſcipiamus eluctdanda 
poſtremoque forſan, ut de viſus remediis ac ſublidiis aliquid ſub- 
jungamus. 


IV. Viſionis caufas externas quod attinet, nemini, jam dubjum eſt, 
exiſtimo, non ulli (quanquam E mpedecls, Plarous, Enclids, veteribus 
aliisid placitum erat) ab oculo radiorum emiſſione, verum ab objectis 
defluente re quapiam, oculoſque -percellente viſum effict ; quod & 

Democrits 


radiis arti objefta, quidniden- 
prexfertims facerer, & feles vel (Hiſtorics {i 
placet.) T:beris fieremus omnes? Qur, dico, lucis externz'ram- indiſ- 
penfabilis ad viſum- neceſſitas eſſer? ovvavy5e; equidem Plaronicz. 
——_—_— vim non capio. are mapgs em etiam a tergo ſiris, 
circumfuſas ſpecies quasyocant, ad' oculos \, (a . 
tionem efficere, clond ſpeculis, tum ab- dis an pg os ob. 
viis experimentis: compertumhaberur , illarum igitur quidni 
commodiſſime viſionem adfcribamus ? ſans hxcillam-quam adfumimus 


vulgarem jam hyporheſin adftruunt, quam & rotas dicendorum tener 
luculence confirmabir. | 


V. Cum vero muka viſum aſheiant diverfimode, puta lux, lumen, 
dies, crepuſculum , colores , rerum imagines, phaſmara ; nec ramen 
abſque luce. (Praſente nimirum aut przvia)) quidvis horum aliquid 
peragat, perſpicuum eſtlucis hic prxcipuas parres, primariam - 
ciam fore. Quinimorrem ſedulo penfirantes, eo deveniemvs, opinor, 
ut varias his omnibus adnexas apparentias non aliunde quam ex diverli- 
mod lucis unius operatione putemus proficiſci, Cum nempe lux fit 
illud quicquid it quod a corpore lucido (quale ſtella, ignis flamma) 
proveniens immediate viſum athcir, lumen nil videtur aliud quam lux 
in corpuſtula quzdam opaca (ſeu lucem non penitus excipientia } 
nd >tubyom interſperſaimpingens, nec non ab its in omnes undique 
partes reliliens ; quz feilicet in oculum itineri ſuo expolitum tumultu- 
aric delapſaconfuſam quandam apparentiam excitat , goa, [1 fortior 
lit, eique prorogandz Jucens przſto fir, appellamus diem , at fi de- 
bilior fuerit , ejuſque fons abſceſſerit, crepuſculum dicimus. Etiam 
color nil ferme videtur aliud, quam Jux a-corporibus quibus occurrit 

B 2 majuaſculis 
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xe ſua (quoad raritatem. 4 
Cop, wn pci prctren) talis-evadat, & pro. wedb: 


Mr ESE 
; it jgnimus,) ann : 
Rs bj His ita le erp ur; rurſus Squtlayma dy ta-" 
emque recolligatur lirum, qualem tunc;oÞtinuit, quura ab: originali 
vroflgere t obje to; dire&ogue verſus oculum itinere procederet _ 
Gs [1 obje&ta tanquam, alibi coljocara | 
Pas dr nga um quali colores, pro-lucis diverſa or 
dia tra alia quoad motum,. vim, quantitate aftectione . 
diver variati- Ft ns jam, iſta proponimus , =_ forſan alt- 
qua ſaltem.in dicendorum progreſſu-magjs eluceſcent 


VI. Cum icaque fax i in-yiſione. peragenda, diverſiſque procreandis . 
ita, quali pagina utramgque faciat , Er revera przter illam 
ohy edi, vel commovere videatur , de illa primo diſfi- 
-ciendum veait* 'E Foe guaoers de natura a Phyſicis: magnopere 
\ deſceptatur , an puta (it corporea quzdam ſubſtantia, anqualias , an 
aQio tantum, aut motus quidam ,” de produttione quoque conſequen- 
ter ejuſdem, '& propagatione diſquiritur, utrum continuo = medium 
tranlitu, vel; medii duntaxat impulſu,. vel ſua ipſius multiplicatione 


quadam huc en ; quales ego quzſtiones curioſe.non eventilabo. 


Quod iſtat{alrem ſententiam attiner,, quz lucem. aceidentium claſſi 
accenſet , quiMdo veris corporeis efte&ibus (quales ſunt re&t3 progredi, 
repercun, refringi, calorem excitare, ſenſum afficere) verze ſubliſten- 
tes cauſe, veri locales motus afſignari debeant ; neque quomodo merx 
ualitati, vel accidenti cuipiam ſta comperant intell;gere mihi datum 
lf, quinetiam quo ſee pafto mulriplicare valeat, id genus entium, 
qua rarione vim ullam exerere, cum e cordatioribus & rerum intima 
perſcrutantibus Philoſophis haud pauct ſe parum capere profiteantur , 
eam haud dubirem hic mifſam tacere. Verum an corporex quxdam 
ameppezz, de Jucidi corporis viſceribus emanantes, totumque nobis & 
ipl] interjetum ſpatium quam perniciſſime tranſcurrentes lucem con- 
* ſtituant, vel an.illa potius nihil fit aliud quam iplius lucentis a&tio, 
contigua fibi corpora prementis ac impellentis , iiſque mediantibus 
alla, quz adjacent tum & horum interceſlu rurſus alia proxime ſuc- 
cedentia ; 


d bur het; 
P _ - = 


_ tim ea jw ficandrem enema "oro rag 
ntis nitt viderur, zquis utraque altaribus urgeri. 
ere propendeo, utcenſeam utroque ſubinde todo lucem 
ram per fluvia corporea, quam per continuum impulſum , 
fore nonnullos ejus. effeftus huic, alios illi tribuere: Sane - | 


uantum intervallum undiquaque protenſum exiguz | 

So ſe vivide Contbitictifard pretbet, Web aers.arp ut int | 

radiatione. circampolitum medium perfundi complerique 'videatur, 
animadverto; quamodo tantillum corpus rali ramdiu ſuppeditandz 
profluviorum copiz” par lit ; quomgdo dum» ea profindit' non ipſum - 
plaſquam exhanriarar, &" conteſtim | evaneſcar, haud. facile cone 
Cum vero rutſhs Jucis infleRiones, itlaſque qui conſequuntbr effe&tis 
cogito, yix'animo meo nudus impulſus facit fats. Iraque mentis anxi- 
us hzxreo. Verantamen quia de natura lucts aliquid przſttrnam expe- 
dit; tis quas mox tradam hypotheſibus nonnihil explicandis congruum 
hoc ſe modo; vel non abfinili rem habere concipio. 


{= 


# 


VH. Ponocorpus omne lucidum, ut tale, congeriem efſe quandamr 
corpuſculorum ultra pene quam cogitari poteſt mmutorum & exilivm; 
horum autem unumquodque vehementifſimo moru percitum, aliquo 
(ſecundum legem iſtam naturz fatis receptam & exploratam) rea 
tendere; tum medium circumſtare, flaidum- quoque”(cujus nempe 
partes-nnlls colligatz nexu yrs ths en teruntur) E corpori- 
bus aggregatum, exiliſſhmisquidem S8cMlis, aft.priorum reſpe&u bene 
craſſis & ſolidis z ita tamen ut hoc meatus habeat, & interſtiria tenui- 
oribus illis admittendis opportuna ; quin 6 horum craſfhorum corpuſ- 
culorum occurſu progrefſum impediri multorum ex illis, quz in lucidi 
ſuperficie verſantur, aut ab ex' ruunt corpuſculis ; ut"neceſſe fit iis ſic 
inhibitis, atque repullis introrſum ſe recipere, quo fit ut difta conge- 
ries (aliis etiam in eam aliunde confluenttbus ejuldem natura corpuſcu- 
lis) aliquatenus intra ſuos cancellos reſtringatur, nec toto ſtatin in au- 
ras expanſa diſſiperur. Interim vero complura per dictos canales re- 
perti via curſum ſuum- re&ta- continuare, matertam inibi deprehenſam . 
haud ira fortiter obliſtentem in fugam agentia,& ante ſe protrudentia ; 
quorum veſtigiis alia de luctdo corpore fimilicer prodeuntia prorfus 
infiſtent, longumque ſimul omnia lucis rivulum ethctent, indeflexa 
ſerie procurrentem. Quin & iſtorum forte nonnalla. memoratas me- 
dit craſſtores particulas imperu ferire ram przxvalido, nonnunquam ut 
ip'as quoque cedere cogant, & ſecum conſpirantes in direftum adja- 
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Bi, vel dyaraeciy contingere, quam 
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uſtetur, mba illius ſeu curſas, ſen impulſts 
vim, effetumque demutari ; quin & {i novi medii ſuperficies ira tran- 
ſeuntilucis amni ſe obliquam objiciat, ejus quoque direftionem infrin- 
x Arsfleteles vocat , eo nomine 
(quas nunc diſtinguere ſolemus ) refletionem ſimul ac refrationem 


.compleRtens. Enmyero materiz impingens ita compattz, ut venienci 
colin perneget,aut 475m 50” 6 pn RE ben tota 
uo facillime poterit & direRiſſime, regredietur & reliliet ; alio vim 
rs am retinet omnem derivabir ; id quod lucis refleio dicitur 
(Hujulinodi vero corpus lucem non ſuſcipiens eatenus opacum, (Hoc 
eſt terrenum, ut Grammatici volunt, . ab Ope vocabulo priſcotellurem 
_ appellatur ; quatenus autem ſibimet incurrentem alio 
jicit, 1 tum dict , quatenus objeRiſpeciem redhibet aſpicienti, 
peculum.,) Quod fi vero materia luci progredienti ſic obviam fata 
tranſitum utcunque przbeat, ejuſve conatum excipiat, lentius tamen 
aut paratius prz illa, per quam prius decurrebat, tum virtutis ſue 
quantitate aliquantum hinc variata fimul a refto quod affeRabar irinere 
defle&etur , eo nimirum ordine modoque quem poſthac conabimur 
elicere, Qualis effe&us refractionis nomine venire ſolet (ſubnotetur 
autem, hoc modo lucem intromittens medium eatenus perſpicuum, 
diaphanum , tranſparens, pellucidum appellari.) Ita lucis naturam, 
originem, propagationern, ac progreſſum ixogaes; (omilſis quz adjun- 
gi poſſent pleriſque minus ad no pro ſpectantibus ) expo- 
No ; nec aliud fere przrer hxc requiro declarandis hypotheſibus, quos 
communiter adſumunt Optici z quzque neceſſario debent huic extru- 
endz Scientiz prxſterni. Comprobandis autem iis, quz dixi non in- 
cumbam , cum & (quod inſtituto noſtro ſatis eſt) talia dari poſſe non 
minus ipſa luce clarum videatur, imo revera dari complura- declarent 
experimehita, Opticas veroquas innui hypotheſes przcipuas ſubjunge- 

mus, & nonnihil attentabimus explicare. F 
VIIL 
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nat, ſuper hac vel illa baſe conſtirurum, ſolidum longum, exile, teres, 
quale cylindrus, aur priſma. ' Proinde quando Mathemarice rem -tra- 
&tamus, iſtos radios pro rectis lineis habere poſſumus; tum quia reve- 
ra ſunt adeo tenues & reAi-y. tum quia plerumque pro cylindricis ejuſ- 
modi ſeu priſmaticis figuris i axes ita ſymi poſſunt, ut nihil inde 
ratiocinio Mathematico derogetur. | 


IX. 2. Ab omnicorporis lucidi (vel illuſtrati) punto ad-quodvis 
medii (non obſtaculis interciſi) punAum lucis aliquis radius dirigitur. 
Hzc apud Opticos tritifftma ſuppolitio quo vel intelligi vel % acuh 
poſſir, omnino duplicem limitationem exgere videtur, ce ſupra diQis 
utramque deducibilem. Unam, ut omnis pun&i nomine nedum non 
_ punum quodcunque Mathematicum, ac nec omnem particu- 


concipiamus realem & Phyſicam ; verum ſaltem admodum exi- 


guam, qualique ferme migorem vel animo deſignare nequeamus , al- 
teram ut hon in unoquo Arid ditotemport inſtanti, nec in omni 
reali temporis portiuncula cogitemus hoc contingere; ſed ut nullum 
remporis intervallum ſentiri poſfir ita curtum, aut momentaneum, quin 
intra ipſum a quavis lucidi de{1gnabili parte delignatam ad medii partem 
radius aliquis exporrigatur. Enimvero cum. radiorum iſt quas af- 
ſignavimus radices, lucidum componentia corpuſcula, fint- illorum, 
quorum nos utcunque quantitates ſenſu vel animo pertingere valemns, 
corporum reſpeu ranquam infinite parva, nec non infinita quali per- 
nicitate donata, non difhcile concipt- poteſt in omni delignabili, vel 
imaginabili lucentis ſpatiolo prorſus innumerabilem eorum multitudi- 
tudinem exiſtere, quorum fere (ingula diverſas in plagas tendunt , ut 
nulla-ſit defignabilis plaga, quam non una quzpiam appetat, aliquam 
falrem, utlibet imperceptibilis & anguſti, remporis moram interpo- 
nendo. In eo (iquidem 'tempuſculo Jucidi partes lingulas innumer; 
ſucceſſive talia corpuſcula ſubingrediuntur juxta. deſeruntque, de qui- 
bus micum fuerit ni quoddam unum ad defignarum medit ſpatium ten- 
dat, bi nanfalncals meatuum aliquem-. ( quos 6 pari ratione tan- 
quam 


ucidis naturam, omnem, utmihi viderur, P| permiſcebir, In 
oſtro retn explicandi modo nihil durius obverlari video, quam ut hinc 
divinz potentiz, ſapientizque vis magjs eluceſcat, in luce {xc'etforman- 
4a, tam ejus effeAricibus particulis admirabilem exilitarem, incom- 
thenſbilemque yelocitatem impertiendo, quz prorſus ei necefſariz 
int, ut ſenfionem efficeret, &.reliqua tam, utilia ei deſtinaca mu- 
nia 6biret, 'Sane lucis corpuſculum unum ab arenula quavis-litorea 
pluſquam ei fortaſlis proportione ſuperatur, qui tota quanta quanta 
' eft mundana moles arenulam iſtam excedit-, id quod non ita cenſe- 
bit abſonum, quiſquis ad complures ſatis obvias apparentias men- 
rem adverterit. , _. | 
Subnotandum eſt porro duas has fundamentales hypotheſes, lic ac- 
ceptas; innumeris adniodum familiaribus experimentis- confirmari. 
Quovis enim in loco ubicunque collocati objecti lucentis vel illuftrati 


uzcunque delignabilis particula cob oculo, reprzſentatur in 


peculo, modo nihil objiciatur ab eo retaW@Elabentes radios interclu- 
dens ; cadem vero ſtatim oculo ſubducitur, & penitus obumbratur, 
i quid opaci corporis directum interciptens radiorum iter obtendatur. 
Eriam foramen utcunque tantillum ſufficit trajictendis radiis quibus tota 
quantivis objecti facies obyerſa depingatur. Er porro quam nulla poſſit 
apprehendi ram exigua lucidi pars, a qua non lux ad oculum defluit, 
perſpiciliorum uſus apertiſſime monſtrat. At pergo, 


X. 3. Lucis radius quilibet alteri medio perpendiculariter incur- 
rens, aut reQta progreditur, {iquidem cedente medio procedere valet, 
aut in partes directe contrarias (hoceſt in ſe, ve] in ſuam retro ſemi- 
tam ) repellitur. Experientia frmatur hec hypotheſis ; & rationi 
quoque conſentanea eſt ; nec enim ulla poteſt excogitari cauſa, cur in 
nas potius quam in alias partes defle&atur , igitur in nullas. Quinimo 
{i verum lit omne patiens, aut percuſſum vim inferenti politiva quidam 
vi repugnare, perſpicuum videtur eo reliſtentiam dirigi, unde vis ingru- 
ebat ; cjuſque conſequenter effetum abſolute loquendo, tantum illic 

deprehendi. 


| f Pp . 1 ; . - 
\ cy adigantur, med 
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trorſum verſus I K, vel retro verſus C D derivari, ac perperidicylaris 


iplius imperus 'in G H-progredi abs heros rin AB; Quod 
enim.nonnu}li © cmedi im bacu perpendicularis tenden- 


rizz magis opponi, - quam obl1quiz proindeque perpendicularis impul- 

ſum xe&tacontinuari, fed obliquum: alio 'derorquert; vel affertionem 

ow nonagnoſco, vel non admitto conſequentiam. Enimverd fi per 

illud oppont nil aliud yolunt _=_ realiter objici, ſeu obſtare rei 

pergenti, non minus eo modo-{uperficies E F opponitur baculo C D, 

quam ipli A B , rectum enim ejus progreſſum pariter-intercipir, im- 

pedit, demutat. Verum A pur aliam neſcio quam: imaginartam op- 

poſitionem intelligunt, mhil video quod . huc faciat inde conſeQari. 

ProſeR&o rem abſtraRte, nec ut accidentarium quid immiſceamus, ex- , 

pendendo, nihil attinet ullam medii partem confiderare przter illam, 

ad quam corpus progrediens aut propellens ei occurrir, hac enim ſola 

reliſtendoquicquam efficit, aut cedendo;* Quare per retam D Z pro- 

gredienti impulſui ſolum -puntum Z-: opponitur , perindeque fuerit 

qualem reliqua medit ſuperficies obtinere ſitum concipiatur. Pun&tum 

aurem Z. que pulſui vententi a -D per retam D Z, atque tendenti per 

retam Z Kverſus K contrariatur, ac ei quia Bper BZ procedens iter 

affeRat per Z H. verſus H. Idemque de reliquis medii punRis-intelligi 

par eſt, quibus uterque baculus ipſum contingit, aur'ei applicatur. 

Itaquerevera par utriuſque pulſus quoad oppolitionem eſt ratto ; ſimi- 

lifque proinde utrobique reſultabit effeAus ; pulſumnempe re:to tra- - 

mite yel tranſmittere, vel rejicere. Verum longe ſecus everiter, {1 ba-, 

culum alterum obliquum, feuPD Y Q, cum ipſo ABT Z. contera- 

mus Etenim fſuperficies E F baculi ABY Z motui, vel impulſui 

mags opponitur, aut obſiſtir, quam motui vel impulſui baculi PDYQ. 

Quoniam illi toti cum tota ſui parre Y Z, huic vero rantum ex parze Y 

renititur ; equa diſcrepentia neceſſario diſpar efte&us conſequetuf, ut . 

nimirum pulſus aut motus dire&tio mutetur. Quod diſcrimen eo lu- 

bentius adnoto, quoniam hoc arbitror modo (vel ad{tmiti) _— 
> 15 


Fig. 1.. 
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&D in uno quodam plano, quidni refle&tio radii 


ubi terminus figetur ? quouſque procedet operatio * quinimo _ 


| quod 


que 


dricum aut arm ng mia, 
NBODEF GH lids radium-ol 
amp Bp" rnd fliceray - 
ABEE, neretta pocedaty ind>-cominges rectum BB ſupra 
dictum relilire, Pros inallas faitem partes ſi{kire'hehc . 
Rio; ſecu x adii p gar hs i poteſt 
par arm 7s: bs; 19: 


- eum (ex indole certa, aque lege nature)” li, perf nequir, 
at tamen ut ime confequerur, Haque cum inter plana latera 
ABDC, EFHG libimet ita curſus ejus antea dirigeretus, & 
objeRa ſuperficies nihil jam » quo minus inter eadem plana, ta- 
met(} excuſſus, progrediatur, admodum liquet etiamnura inter + 
flla ſemitam ejus contineri, locumque;, ſen nag reflexionis eatenus - 
haud perperam dererminart, Czterum eft planum A BDC, eique 
oppolim E! F GH ſpeculi plano re&um ,; quia, Parallelepipedum 
rectum ponitur,- & .ideo lateralisreta B F in ſpeculi plano exiſtens, 
planis ABDC, EFHG rea. Quocirca litorumhes Paralleledipedum - 
ob exilitatem ſuam, aur Mathematicz compurationis gratia,- pro-rea 
quaſi liheacenfeaxur, erit pariter-& reflexus radius etiam linea rea ; 
nec non uterque continebitur in ſaperficie ad - ann planum re&a, 
Non ditimili ratiocini®, fi radius cylindri rei figura przdirus admit- 
tatur (qualis nimirum a coxpore procurrente, ve] impulfo producetur, | 
id {i Sphzricum fuerit) etiam radius in ſuperficie plano ſpeculi-re&a 

" reflecionem oftendetur ſubire. Speculi quippe plano ret incidat - 
cylindrus ABDC; cujus baſes AMCN, BODP, ax8'XZ, Fig. 4. - 
a ſcilicet, ut baſis BO DP ſpeculi planum contingat in B; reli- 
quum ejus corpus (prout- in figura depitum exhiberur) oblique ſur- 
gens ſupra planum emineat. Baſis autem diametri B D, P O {eſe nor- 

f maliter ſecent z ac per ipſam P O, & axem ductum planum efhciat in 

cylindro Parallelogrammum P O MN. Si jam per hujuſeelatera 

M O, N P.dua concipiantur duo plana axi parallela, cylindramque 

contingentia, liquebirt (ex antediis cauſis pariter applicatis) tots 

cylindri dutum inter hxc duo plana comprehendi, radiique reflecti- 
onem inter -ipſa definiri. Sunt autem hxc plana ſpeculi plano reSta. 

Stt enim recia G B H communis ſe:jo circuli B O D P, planique 

C 2 ſpecularis ; 
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o t l i duo planaz' que 
. ru, inunumilla Accommodari poſſent hzc coicunque 
> radii figurz: tali, 'qualem ſupra deſcripfimus, utcunque nonnulla de- 


mutando ; ſed, & eadem pari ratione radiorum refraQtonibus adapten- 


: rur..; At pluribus parco. 
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I... Iz, quam 'nuper aperuimus, & aliquatenus ingreſfi ſfumus, 
inhzrenteg-eo jam devenimus, ut nobis incumbat proxime 

celebres illas hypotheſes (an Theoremara malitis appellare) radiorum 
inflexorum itineri penitus determinando (imaginumque proinde locis, 
figuris, quantiratibus inveſtigandis, nec non apparentiarum quarum- 
. cunque cauſis explicandis) neceflarias, experientiz quidem bene con- 
ſonas.illas, etiam aliquo rationis- ſuffragio communire ; prxſtraris 
urique fundamentis, ac ſuppolitionibus intiſtendo, Cum itaque lucis 
radi9 corpus ur nec, 4 hbgura priſmaticum, aut cylindricum , Er 
hoc quidem re&um (utpote prz reliquis ſimplex, & naturz totas ſyas 
in agendo vires exerenti przſertim conveniens , ) cum & exinde pro- 
greſſus cjus eatenus fuerit definitus, ut intra ſuperficies duas planas in- 
flectenti medio perpendiculares includatur ; quas quidem abhinc (quan- 
do nullus tranſverſe dimenlionis illius, vel intervalli ſuperficies iſtas 

Wi il dirimentis ad rem noſtram, illam falrem quam nunc attingimus ſpe- 
{1 | cars ettecus, aut uſus (it) brevitatis & perſpicuitatis cauſa, velut u- 
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nam habere poſſumus ; adeoque jam radium ut duabus ſolummodo di. 
menſionibus prxditum, & ad inſtar Parallelogrammi cujuſdam re&- 
anguli, in plano ad medii infle&entis ſuperficiem reRo 'jacentis, con- 
liderantes, reliquam itineris quod perſequitur determinationem, ulti- 


man 


| 


"%. 7 . l 
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mam illam . 8&-completam, inveſtigabimus, ac exponemns , cuj 


quidem circa hem inquilitionis.conſccaria reſulrabir 

polio, paſſim ab Opticis recepea ;, | i ts 

' H;.5+ Radine incidews, & xs ad ſpeculi, wel opaci refletemtic 
angules ook J your x: gr cnrvines 


ſuper ficiems 

lic exequimur. Parallelogramum re8 ABCD lucis repra- 
ſentet radium vg plano ſpeculo E F incidentem. (ReRa falicer 
EF ſit communis ſeciio plani ad ſpeculum rei, in quo dictum Paral- 


lelogrammum exiſtir, & in-quo, ſecundum pramiſla, refle&io per- 


agitur, cum plano ſpeculi.) Cum itaque Parailelogrammi punQum B 
ſpeculo primum impingens opaco ac impervio, recta progredi nequeat, 
conerur oportet{ur przſtruximus) recro verſus A per tplam'rectam 
B A relilire. Cum autem interea reAz BD ſupra ſpeculum eminen- 
tis-alrer terminus D, nullo przpeditus obſtaculo pari vehementii cur- 
ſam quoque ſuuna adnitatur promovere per rectam CD H, palam 
videtur utriuſque conatibus adverſis non alter facilius aut propius (a- 
tisfieri poſſe, quam {i utrumque circa pungum Z, retz BD medium 
rotationem _— -Sic enim utrumque pariter & quam miniaum 
a reto quem afteRentcurſu- defle&ent ; {qquidem re&z:BA, DC 
circulum B © D 9\ tangunt, centro Z - D deſcriptum. Cum 
autem hujuſmod! motum circularem obeundo pundtum. B deſcripſerir 
arcum BC, '& punum D arcum D#, hoc eſt quando rea B D 6b- 
tinuerit ſitum £41, etiam iþſum punum D ſpeculo impinger ad Þ ; 
reditamque proinde per arcum © D, ſcilicet iplius quoque jam inter- 
ciſo curſu, molietur ; Sed & nunc temporis ipſum punum B ad & po- 
ſirum per arcum © D tendit ; quorum certe motuum adverſantium al- 
ter alterius effeftum impediet ; itaque proximo faltem, quoad fieri 
poterit, utrumque progreſſus arripient ; proximi vero ſunt. qui per 
tangentes C=, Ox . qui & (bi nihil repugnant, at potius omnin ſe- 
cum conſpirant , -iraque punctum B per retam Cc, punftumque D per 
retam 9's procurrent, adeo ut totus radius ABDC jam acquirat 
licum «CO , & per hanc orbitam rea motum ſuum proſequatur. 
Liquet autem angulos ABF, *OE zquari, Nam zquantur anguli 
ZBdS, Z#B, quapropter adjungis hinc inde rectis ZBA, © toti 
ABE,*4E pareserunt. Unde patet eduobus quoque rectis re:iduos 
ABE, « *F zquari ; quod propolitum tuit oſtendere, 


111. Itadeprzmiſſis ſuppolitionibus noſtris tundamentalem hanc 
Caroptricx legem ſeu regulam elicimus, quam 


iſimiliter aut con» 
cinns 


Fig. 
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FV.. 6. Radij lucis alteri cuipiam difltmili perſpicuo (nimirum ho- 
mogeneo-quoad ſe) incidentes ita refringuntur, ut perpetuo rei ſi- 
nus inclinationum, quas habent' incidentes,. proportionales (int re&is 
ſinubus inclinationum, .quas obtinent refraRi; Houic elucidando, ſta-. , 
biliendoque decreto ,_ Parallelogrammum ABD lucis radium re- 
przſentans impingat planz ſuperficiet E F pellucidt medii (vel fit re&a 
E F ſe&io communis, ut in caſu pracedente, quod 6c abhinc ſemper 
intelligatur) progrefſam ejus aliquatenus rerundentis, Itaque medium 
iſthoc ſubingrediens puncum B procedere, tardius-quidem, atrenta- 
bir per reKam B G, ſeu peripſam AB protratam, interea vero pun- 
cum D in primo durans medio motum ſuum priorem adurgebit in re- 
'taCD H. Hos autem conatus, alias irritos tuturos (nec enim utrum- 
que poteſt retum motum illud tardius, hoc velocius-incedendo conſer- 
vare) quam proxime conſequentur, modo circa pun&um aliquod in 
rea D B produRa litam; puta quale Z, rotentur , ita ſcilicet ut dum 
punum D in medio rariori (rarius appello quod minus refiſtir, aut 
rerardar ; ut Gr: denſius quod motum magis reprimit, & tardiorem 
reddit) velocius latum deſcribit arcum majorem D &\ ,; pun&tum B 

tardius 


PPEIWHTTT 


la- 

e- 

= diſcrimen exigit. 

fs loco politum nobile punctum B ; cum medium hoc ex hypot 

he homogeneam align” 1 pariter obſiſtens) nulla porelt, opinor 
Ir, afſignari ratio cur hoc mobile nonin quaſvis partes xqua velocitate de- 
ne ferxi pollic ; nimirum xque celeriter ad Q tender, (imperum mods 
ſe- ceperit iſthac dirigentem)) per reftam OBQ,_, ac in N rectam 
cur ABN. Adeoque radii lucidi A B, O B utcunque differenter inclinati Fig. 8. 
= parem omnine reliſtentiam invenient ; punctum, inquam, B, ſeu verſus 
Wi Q., ſeu verſus N nitatur, zqualiter, eodemque modo retardabitur. 


[i- D 8, Bc ſemp?r eandem inter ſe proportienem ſervare , nimirum ik 
tis lam, quam habent ſemidiametri ZD, ZB, vel Z 4, ZB , quz idcir- 
tan co proportio, principaliter ac primario , radiorum refractiones, ad 
- eadem duo media fa&tas, dererminat atque metitur, Hanc autem ean- 
_ dem eſſe patet cum illa, quam habent recti linus angulorum ipſis Z &, 
per ZB in triangulo Z 4 B oppolitorum . ipſorum {cilicer ZB# (vel 
_ ZBE)& Z#4B. Eſt autem angulus Z BE cumplementum anguli 
a ABE, (hoc eſt angulus inclinationis retz A B ad EF) & angulus 
_ Z #Beſt complementum anguli F © x, vel inclinatio re&tz £ # ad ean- 
uf dem E F. Ipjirur abunde liquert propofitum. Patet vero, quod in hoc 
M- caſu, angulus E BZ major eſt angulo B#Z , vel, duftis BM, SN 


kh 


ad 'E F perpendicularibus, mu angulus M B G major eſt _— 
Ai= 


litum prxbenti, ſeu rariori, planc knili modo, fed 1averle ſe res haber. 
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tz A B ad {inum inclinationis re&z Ox, 
qaod propoſitum fuit oſtendere. Liquert autem quod hic ang. Z # F 
major eſt angulo Z 3 ©,. adeoque quod refraRus .divergit a per- 
pendiculari. 


V. Advertendum eſt porro quoad priorem hypotheſin, ſen caſum 
radit de medio rariori contendentis in denſius, eum ſemper, qualiſcung,; 
{it ejus obliquitas, medium denſius ſubire ; & per ipſum incedere ; 
modo commonſtrato. [ Simpliciter autem hoc, 6 abſtraRte -debet in- 
telligi, nec ut accidentarium quicquam interveniat, qualia. ſunt, opaci- 
tas perſpicuitati immiſta, figura diaphanum terminans, ejus crallities 
1Bxquuis, aliud quid poſt politum diaphani reſiſtentiam promovens , 

cujuſmodi 
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cxjuſnodi quippe de cauſis diaphanum ſubinde forſan evaſurum eſt 

 Opacum, opacl coeryelebie repereiiee | cow qyindo lagi 

oblique ;cam: hydrargyro vitrum mu- 

e. g- oblique impingir fuperficiei E F (cui parallela 
auxilii 
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B ; toralinea' B Q.ad fandam O'Q protenſa 
th nonnthil conferente fundo O Q,; 


0Q) lineam 
Oper 


for- —_—_ fuerit, {i major hic renitentia: deprchendatur, quam ubi 
ng us alter M B P perpendicularius incurrit, quando. major lit BQ., 
; 


quam B P.] 'At nos ſeclulis iſtis medium velur interminatum, . in om- 
nes partes zqualiter reſiſtens, abſojure perſpicuum, & Rory ex {c 
non __ accipimus ; quibus ſuppolitis perperno ixi, ra- 
dius, liurare qui in incidentiz nil vetante, medium denſius pe- 


| it. Verum in altero caſa, cum de _ ene $6 rarius 11= 

| currit, non ſemper ea medium hoc permeabit. Nam fi magna ſatis 'y 
eſt fuerit dliquites ; ſubinde radius inflexus ſupra va ys E F at- 
rollerur, anguluſque (qui dicitur) refraftus, aut inflexus rectum ex- 
nod | ſuperabit ; quinimo fieri poteſt ur ipſum exxquer, Sir in exemplum 


- of primo inclinatio gradvum 45, vel ſemireta, EtZ B ad Z Dſc habe- 
ore at ut quadrat# diameter ad ſuum latus , quz ferme proportio radiorum 
* ex aqua in aerem tranſeuntium, experientia conteſtante, rationem Fig. 125 
0's metirur) radius velut in ipſam E F retringerur, aut eam —_ pro- 
wy ceder, Eſt enim Z © (zqualis ipſ1ZD) jamad E F perpendicularis, 
adeoque 4 * arcum 6 D contingens ipli EF congruet. Unde patet 
\' obiter, id quod ſuperius inſinuatum, non univerfim conſtare, quod 
—_ | radius a quo loco medii unius in aliud proceſfit, ad eundem retrogra- 
4d dus acceder. Hoc enim faltem in caſu radius A B refringitur in 6 « ſu- 
F. perficiei media dirimenti parallelam , veruntamen qui per « & progre- 
M4 't ditur minjme recedet ad B A, nec ullam, ut manifeſtum eſt, omanins 
| ry 3 refrationem patietur. Sed hic caſus rantum unus, 6 qual} pro nullo 
* cenſeri poteſt, Quod (1, ſervati quoad denſitatem eadem proportione, _ 
w-” þ radius A B paullo magts ad rectam EF inclinetur, ejus. Refractus Fig. 13, 
* fupraiphmE F aſſurger ; puntum quippe D reftam E F nunquam 
; = pertinget, & puncum B decurſi rarius intra medium peripherii 
_ * Bcindenſum remeabit, in quo proinde rurſus, circulatione ſui di- 
—_ * miſſ, per tangentes © ©, © ferentur ; adeo quiden ut radius ABCD 
Y jam reflect videatur, quatenus medium den{ms haud penetrat totus, 
©: of vel egreditur, 
\aCt- 
_ VI. Nec inepte quidem (etli quodammodo, velutique primario, fit 
way” refratio ) refle&ionis nomen adſciſcit hac atio, quatenus & ipſa 


refleRionis 


4 3H bh EC 7, BH. 
_ reflefioni lege examuſfim obſervat; Nam-quoniam iſoſcelis trian- 
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ni) bal! parallela, i 
- Josautem baſe ſumatur pnntum pours quoipum & ſit angulus' CFG 


1 | Erciter graduum 50. (unde juxta doArinam hic inſinuatam, & xn 
clarius radius G F yelut extremus- crit eorum, 
&z BC e vitripartibus.illabentes refraRionem patientur , co lier 


obliquior quiliber refle&ctur.) Sit igitur Ne On = 
item 


gin nf EF in ER, Foro jun GO ſteruarur ecu 


poſthac OO ae Gr eritque propterea 

ang. Q.PC —GFC; quare radius QP medium B C penetrabit, 
ac ac refringerue, puta in P N ; liquebit autem ee dicendis refratos FM, 
P'Na ſe divergere , Hinc jam radiis M F, N P interpoſitum objetum 
radiis O G, O Q interjeum apparebit, velut ad #4”, (itu neutiquam 
mutatum. Rurſus autem.ab oculi dio centro prodeat alter radius 
O K, cujus refraftus ſit KI, hic itaque rurſum a GF diverget, ac 
inde erit as; KIF =D ang. GEFC, ; adeoque K I minime penetrabit 
medrum B C, at refle&tetur, puta in TH; tumIlH ITY HS. 
Ergo jam radiis E R, HS interjacens objectum puta RS radiis OG, 
OK irterjectum cernetur, velut ad 9, fitu partium everſo. Conſe- 
quuntur hzc doctrinam noſtram, 8& experientiz liquido conſentanea 
deprehendentur, quin & obſervatu dignamerit, e duplici refraftione 
ſpetatum objetum MN Iridis coloribus tinftum adparere (rubro 
| ſcilicet ad y, cxruleo ad ”, croceo medium occupante) objeRi vero 
1 RS e duplict refraRione, ſed refle&ione ramen intercedente, appre - 
hen() imaginem g 5 colore nihil ab ipſo objefto difterre. Quod ex eo 

fane videtur evenire, quoniam ang. FE B angulo FGC zquatur, 


a&oque radius KO non aliter & vitro exit, quam RE ingr<flus eſt ; 
{ey 
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icquid retraftio ad E 
hac non loci penitius 


VIII Hzc, inquam, cum ab experientia confirmentur, neque tamen 
ei magis, quam ratiociniis noſtris conſentiant, cauſis tamen adfcribun- 
tur (a quibuſdam) nedum diverſis, at prorſus adverfis. Quod 'enim 
virrum e. g. radios intra corpus ſuum receptos, ejuſque poſticz ſuper- 
ficiei obliquius incidentes retrocedere cogat, huj i rationem exhi- 
bent : aiunt vitrum radios facilius admittere, vel  tranſmintere 
acrem ; quin addunt acrem vi refletendi przyalid3 pollere | 
proinde qui poſt vitrum adventanti radio fit obvius aer cum þ 
rat. Quz ratio mihi non adblandirur. Nam imprimis rei naturz mi- 
nus conſentanea videtur. Quum enim acris corpus ex zthere puro 
maximam partem, Ecorpulculis terrenis, & ex halitibus aqueis con- 
ſtare totum videatur ; ex his partibus zthet , opinor, non minis 
prompte quam vitrum radios tranſmitti , aqua vero ſaltem (ex illo- 
rum, quibuſcum diſpuramus, ſententia) rantillo difficilius', ade6que 
neuti harum alrerutri dia reflettio jure videtur attribuenda; 
ET men particulz (quz prz reliquis etiam pauciores videntur, 
& rarius interſperſz, przſertim in acre ſudo ſummiſque montiuas ex- 
celforum jugis) ſunt opacz, nec lucem admittunt, aſt eam in omni- 
Cc e pariter incidenti3 rejiciunt , adeo ut nec ad has quam refpici- 
S——_ infletio proprie (peer; ergo nihil ſubeſſe videtur cauſz,cur 
acr (pre vitro) ingruenti luci potentius obliſtat. Addo ; (i talis aeri vis 
reflexiva competat, & vera fit, quam hi Philoſophi memorato Pha- 
nomeno cauſam adlignant, conſequi videtur, ut nulla prope Horizon- 
tem Stella conſpici poſſic (admiſlo faltem hoc, non inyerecundo reor, 
ut pleriſque viſum erit, poſtulato , quod purus ther, naturale lucis 
vehiculum, acrez regioni ſupraje&tus havd minus facile quam vitrum 
aut aqua radios intromittet.) Sit enim C terrzcentrum, O oculus, 
S vilibile punAtum longinquum, ceu ſtella, ſirum in Horizonte , per 
punQa vero C,O,S trajeftum concipiatur planum faciens in terrz ſu- 
perficie circulum OP , in atmoſphezrz, vel acris circumfuli, extima 
luperficie circumferentiam ZN M ; itZque cum radius quiliber, ur 
SM, vel SN (Horizontalis pura, vel eo {uperior) in faperſicien MZ 
cadens ei incidat perquam oblique (nitt ſaltem armoſphzrx Semidi- 
ameter CZ prz telluris Semidiametro C O dicatur enormiter, 6 in- 
credibiliter magna) cum & aer idcirco, juxta ſententiam quam ex- 
D 2 pendimus, 
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Fig, 15, 


verſus per- 
. Verum hc obiter; ac in trancurſu difta ſanto, 
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riones,”altera, terminorum firum tranſponendo, alterius inverſa, re- 
fraftionum ideo 'menſuras (quoad hzc) jtfdem terminis biles 
ordine i. Urſiin primocaſu ſinus refus li incidentis ſe 


habeat ad finum rg oe refraCti, ſicut A ad B, in ſecundo ſinus 
i i 


in przcedentibus figuris, quanto Z D major eſt quam Z B, in prima 
otheſi ; tanto-conſtat Z D minorem efſe quam Z B, in ſecunda , 


X. Denique, cam medii cut- radius impingit ſuperficiem haenus 
adſumpſerimus planam, advertendum ſupereſt, quamvis illa curva ſit, 
eodem tamen abſque ſenſibili diſcrimine ſeſe modo rem habere, ac (i 
planocurvam ſuperficiem iſthic, ubi radius occurrir, contingenti im- 
pingeret. Incidat nempe radius AB C D- in curvam lineam QB R, 

vam ad incidentiz pun&tum B tangat reta E F, Prorſus eodem mo- 
refringerur iſte radius a&curvam Q BR, quo ad retam EF, niſi 
quod iſthic arcus D @ in rariori medio decurſus tangentem aliquouſque 
prxtergreditur. 1d quod eximiam radii- ſubtiliratem conſiderando, 
quamque perexiguo diſtet intervallo puntum & a curvz vertice B, 
nullam omnino ſenſibilem (imo nec imaginabilem)) inducet differen- 
tian. Quantillus enim iſte circulus eſſe deber, in quochorda B #, ra- 
dii latirudine paullo major, arcum ſubtendet aliqua cum ejus ſenfibili 
parte comparabilem ? poteſt igitur angulus Z B & zqualis ſupponi + 
alo Z B F; quo conceſlo reliqua fluent eodem tenore, quo prx- 
coals Quin una rationem- exhibuimus ſuppolitionis, quz paſſim 
ab Opticis accipitur , ita tamen precario, non ut ſubinde nullum 


m audientibus ſcrupulum. relinquat; nec ut ſemper adſenſu firmo 
concedatur. 


X1. Ita primarias iſtas circa radiorum infletionem Hypotheſes 
(vel Axiomata malitis,aut Theoremata) quibus omnis incumbit Oprtica 
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Mechanicis, quam experimentis Phyſicis, & cum 
© fvperum natura ruentifſimo. Neque nulla mihi tune oborieba- 
tur voluptas, _— inter alios iſta lucis ſymptomara expli- 
candi modos hic iple ſemer ingeſſerat, eum examini ſubjiciens, Geo- 
metriz legibus (aliquanto ſane przter expeRationem) adeo quadran- 
rem comperiſſem. Mez tamen eum tam fuſe diducendi | 

operz, {i quz doQtiſſimus Maignanm hiſce conformia, luculentius 
quidem opinor 6c accuratrus, pertradtavir, priuſquam hc aggrederer 
contigiſſer inſpexiſſe , penes quem exrare multa nil dubitem (necenim 
eum adhuc curioſius evolvi) ſupplendis his, & confirmandis accommo- 
data, Porro fuit etiam animus, alias, quz plurinfz traduntur, horum 
rationes ere, ac perſtringere (quarum mihi nonnullz crafſ3 
petitione laborare ; multum aliz a re propoſtra abludere , 
animum ſubtilirate poti:'s confundere, quam vi conſtringere videban- 
rur)verum etiam huic exponendz nimiſquam immoratus, hatenus in- 
ſinuatis contentus, omnes tranſiliam , illius ſaltem eruditifſimi viri 
nefas fuerit non aſtipulari penitus, 8 acquieſcere decreto , © qui, De- 
« um unicum & Optimum Naturz Architetum, hanc (att) legemra- 


« diis diverſa media permeantibus przſcripliſſe F ut omnes - omnins : 
e 


« radii veri, 6c apparentes eandem ſemper inter fe ſervent analogjam. 
His, inquam, dimuſſis, ſuccedit ut E preſtrutis emanantia quzdam 
Poriſmata ſubnectamus. 


| iam qui legenti ſe vel cogjtanci ſuggeſſerune, ſimillimo veri, cm. . | 


quzdan . 
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I. TY Ypotheſes Opticz primarias, & fundamentales quaſi leges 
| © G0.or rely amodh '& exculſimus Ns. : TE 
quitur jam ur ex iis emergentia quzdam (ad 7 tags cauſas tam 
vere quam expedite diſcernendas conducentia) ſubjungamus corollaria , 
de cxteris quz faciJiora videtitur, aut ufum prz ſe terunt potifſimum 
ſeligentes. -Radios autem jam conlideramus, ut unica dimenſione pra- 
diros({iquidem reliquz, quibus Phylice gaudent, parum faciunt ad 
computationes hic inſtitutas) ut lineas, inquam ceu vulgo fit, reftas 
concipimus a lucido quolibet aut afj ili punto dimanantes. Quin 
& cum, hoc admiflo, ſinguli cujuſque radii infleRio in ſuperficie per- 
agatur ad planum infletens rea (uti conſtat E przmiſlis) cum & no- 
bis im mox -inſtiturum fit ſingulorum pun&orum radiationes | 

pw rn ſymptomarta fic expendere, ut locos ipſorum apparen- , 

res .. determinemus , oculi reſpe&tu centrum habentis in ejuſmodi Þ 
plano uſpiam-conſtitutum ; pro planis ubique re&tas lineas, pro Sphz- # 
ricis ſuperficiebus peripherias circulares,/ pro reliquis lineas reſpeRive þ 
congruas, breviraticonſulentes Ge perſpicuitat!, ſubſtiruemus. Porro 
cum quo prxciſe modo peragatur viſio, quibuſque prxdita ſit affeRi- 
onibus adhuc expoſitum non ſit ; Er de illa tamen ſubinde craſlius ali- 


quid ac generalius dicendis intexere fortaſſis ex uſu fuerit, illa ſaltem 
pervulgata, poſt hac curioſius expendenda, jam «gonenJ.xes adſume- , 
* mus; nempe : Vilibile punum in illo radio fitum apparere, qui pro- 2 
cedens ab ipſo (dire&e vel inflexe) centrum oculi permeat ; Rroindea, n 


ſitum objeftorum e radiorum ita tranſeuntium politione judicati. Ma- ; 
jora, minora, vel xqualia videri objeta, prout ipſorum extrema pun- b 
&a radiis cernuntur angulos ad oculi centrum reſpe&ive majores, mi- 
nores, aut xquales conſtituentibus , diſtintam unius cujuſque pun&i 
vilionem radiis effici modo naturali, hoc eſt, divergenter, oculo illa- 
bentibus ; Et fſiqua ſunt his agnata pariter obvia, ſeu manifeſta, 
Quinetiam, verborum parci, vocabulis paſſim receptis & ulitatis defi- 
niter.dis aut explicandis abſtinentes, ipſorum ſupponimus intelle- 

ctum, 
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I.” Imprimis autem (poſthac quidem in decurfu, quoad plures libi 
parallelos, aut ab codem puno divergentes (vel in 1dem convergen- 
res) & huic vel illi ſingulari, quz rraftanda'venier, ſuperficiei inciden- 
res (radios, (ingularia quotvis inflexos defignandi compendia, radia- 
rionibus 0 examinandis profutura, tradi rl generales mnc 
aliquos incidenti cuivis propoſito competentem inflexum ndi 
modos proponemus ; quorum adhiberi poſit, qui rei natz Tru 

accommodatior, Pro refle&ione.  Incidat radius AB ad B, Et per 
B ducatur Q B refleQenti laris; & fiat ang, « BQ = ang. 
ABQ_, vel per B duQtalit EF refle&entem tangens , & hart ang. 


« BF = ang. ABE, liquetque fatum efle, modo utrovis, quod Fig. 16. 
efraione vero ; ducatur QB refringenti per- Fig. 17, 15, 
pendicularis, & ſuper diametrum (in hac libere ſumprtam) Q_B de- 1 9. 


requirebatur, Pro r 


ſcribatur ſemicirculus, incidentem A B fecans in R., rum adjunta 
QR, fatoqueE.R:: QR. T Cterminis autem I, R hic & dehinc 
perpetuo proportio refra&tiones metiens indignitatur) circulo Q RB 
adapterur Q'S ipſam T exxquans ; erit connexa-5 B protraftanempe) 
incidentis A B refraQta. 4 Vel : per incidentiz puntum B ducatur E F 
refringentem contingens ; & in hac uteunque - ſumpta BK fit circuli 
diameter, incidentem AB ſecantis ad R, & fiatl.R:: BR.T, 
& adaptetur BS—T, exit SB tpſtus AB refrattus : Vel demum : 
In ipſa A B ſumpta utcunque diametro R B, . ſuper hac deſcriptus cir- 
culus ſecet perpendicularem QB ad Q_; vel cangentem EF in K, 
fiatqueI.R::BK.T,& adaptetur QS — T erit rurſus $ B « inci- 
dentis A B refra&tus . quorum ratio e politis infle&ionum legibus ad» 
modum eſt maniteſta . verba piget impendere. 


II. Radii cujuſvis incidentis inflexus inflexi viciſſim incidens 
evader, 
Hoc plerique, diverſe paullo prolatum, accipiunt , aut poſtulant. 


(licut & nonnulla quz ſequentur ) quam quia res meretur, oftende- 
mus. Prorefle&tione ; Radius A B ſpeculo E F impingens refleftarur 
in B=, dicoradium B « permutatim in B A retle&ti, Nam quonum 
AB incidens refle&titurin B «, erit ang, « BF zqualis angulo ABE. 
Poſito jam © B incidere, etiam angu!us quem *acit ejus retitexns cum 
B.E xquabifuc argato « BF ,; protide con atus crit av 1, fo A 582 


cure B Aipliuz - B r.fexus writ, 110 


Quit, - His/ vtcvinque majotis evidentiz cauf3, prelibatis, ad corolla- © 
re on. rortogerrs Anu A tis, ad corolla 


Alhaz. VIT. - 4. 


e przmiſtis autem facillime colligitur. Idque potius merhodi gratia Herig.Carop. 
AXIOM. 


Fig. oy 7 © 
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; dico permutatim radium « B regredientem in 8 A 
per occurſum B ducatur QBP media dirimenti E F 


perpedculiss & in ha atcungue fumpro punAo-P-ducarur'Þ G 
| perpendcuas,  eÞ dB \& produca- 
' rur@BS, Eſt ergo PG ſinus. rc&us -anguli incidentiz -A B Q_ad 


radium BP, &P H ſinus anguli- refratti QBS adeundem' radium 
he pre P Dons © pena octane dps 
g raridkre ths? x RPG k 
_refratione! Aetermiaibic ab inferiori medio fatam in ſuperius. 
Inde fi radius « B jamponatur incidens ; cun fint P H, PG re&ti f- 
nus anguli -incidentiz P'B H, & anguli Þ B S, liquidum eſt ipſam H B 
in BA refcingi. 


HV.Angulo incidentix majori major competit angulus inflexus. 
' (Angulum inflexum vocito, qu a perpendiculari continetur & in- 
. Hexo ;- is proinde reſpe&tive dicitur angulus reflexus, vel refraftus. 
us aurem infletionis (hoc eſt reflect ionis reſpeCtive, vel refraRi- 
 6nis) appellatur is, qui comprehenditur ab incidente & inflexo ; inci- 
dentiz vero, nequis ſecus accipiat, apud nos angulus eſt, quem con- 
tinent incidens 6c perpendicularis.) Quod propoliturn ſpettat effatum, 
ide politis principiis manifeſte conſetatur. Erenim in reflectione 
ipſi anguli reflexi angulis incidentiz proportionales ſunt ; in refraQi- 
one fſaltem recti ſinus angulorum retraftorum ſnubus angulorum in- 
cidentiz proportionantur. Unde liquido conſtat propoſitum ; quorſum 
verba, quorſum Schemata multiplicem ? 


V. Cum incidentes ad ſuperficiem mediam ſeſe decuffant, iidem 
ſeſe inflectionem pafli decuſlabunt, eodem ordine ſervato, quem direRe 
progedientes habuifſent (urique (ic ut perpendiculari poſt infletionem 
propior incedat qui propior antea fuit.) 

Hzc propolitio "revera non differt a —_ quo demirer 

Herig. Diop.8. _ a non -nemine principia noſtra uſurpante aliunde compro- 
arl. | 


VI. Angulo incidentiz majori major . convenit angulus infle&ionis, 
Quoad retie&tionem,rey extra dubium evidens eſt ; angulus enim refle- 
Etonis incidentiz majori conveniens eum plane continet, qui minori 
incidentiz reſpondet. Pro refractione vero : fit refta Q BP retrin- 
genti perpendicularis , incidant autem radii ABG, D B H (ſcilicet AB 
obliquius 


G's, 
| ues ambos)'& args GPK, _ 
—pares; erin GPN, Fig. 22, 
GD ue cara ork P' _ 
autem &< lege refraftionum PH. P'4:: PG. Pa. quarePG.PX:;: 
PG .P ©; undePX=P «:. eſt autem P X-minor quam PK (quia 
rota ſubtepſa GH intracirculum.”jacer.) Quare'P.a- minor eſt quam 
" PK gadeoqueP K ſecabit angalumG P « . quamobrem arcus G « ma- 
jor exiparcy'G K, hoc eſt arcu HO. & idcirco major erit arigulus 
GBaan oHBS:Q.E.D. | De, 6 4 
P hac demonſtratio quoad caſum, ubi 1 > R (vel cum ra- 
dius E medio rarioti denlins ingreditur ) at exinde quoad ajrerum quo- 
que caſum;facile deducirur conclnſio. Nam ſi vicilfim « B, 4 B con- 
cipiantur incidentes, erunt ipſz B A, BDearum refraRz , ac etiam- 
num ai | under - 175m 
Hujuſce Theorematis apud Herigeniuns habetur alia demonſtra- ,,,  ,_ . 
tio, .Confer - ſodes, & utramvis elige. Nos quam res obtulit De - 


poſuimus. 


VII In iſto refraAionis caſv, quum I minor eſt quam R, (i anguli _. 
incidentiz, puta anguli D B Q_, reAus ſinus PH, ad ſinum totumſe *'S: * 3+ 
habear ut I ad R; nullus incidente D B obliquior radius medium E F 
refraftus ingredietur, aur penetrabir. 

Nam penetret (i fieri poteſt ) obliquioris alicujus AB G refraftus 
Be, Erit ergo PG.Pa:: (I .R::) *PH.PB., eſt autem PG * #5706. 
major quam P.H, ergo P « major erit quam ÞP B. quod plane 
fieri nequit. Ergo AB non refringetur in medium ipl1 E F ſub- 
jetum, 


VL. Angulus incidentiz major ad angulum ſfaum refraftum ma- 


jorem habert rationem, quam angulus incidentiz minos ad refra- 
cum ſuum. 


Frit ſcilicet (in fgura numeri Sexti, cujus huc apparatus transfe- Fig. 27, 22. 
ratur) ang. GBP.«BP, &- ang. HBP. BP. Nam triangula' 
| E . 


LE) 


—_ © > Gi _ Hes EHP .anp..AHP; 

; autem "an 4 prong5\ remngeery- Pa. Ac «1 
« Gpar; ; Ye ang, & HOP : «WT. erit ang; « Py, 
Avg-.« © (2 OT ans Þ, har. eff «BG,-4 BP 
£74 B H. ang, © BP. vel componendo- ang. GBP , ang. « B Þ: 
angHBP.ang.f BP, Quod erat . 


Corol, 1, Ang.o. BG - ang-.« BP c:ang) 4B Hoang, a BP; 
©... 2+Ang.sBG.ang.PBGc-ang. BH.PBH, 


| 237 eſt hoe a=odis cnn nerd _ . 
ibs 95 Rn Wy way 2 007 Way moet a 
ſcriptorem, virum alioqui diffuſe doctum, hojuned raicciaio | es 


iſtas impugnaſle : © In majoribus ramen angulis inclinationis (ph. 

« ſima ſunt ejus verba) falſum efle conſtat (principium nempe no- 

< ſtrum » in his enim angulus refractionis major eſt ſubtriplo an- 
inati 


<guli inclinationis ; quod mihi aliiſque ex luculentis experimentis 
ES eſt, Hac, inquam, ille «Jos. Quaſi vero dixiflet , 
numeri 6 & 4 ſimul accepti non conficiunt 10, quia numerum effici- 
unt majorem quam $. plane (imilis eſt diſcurſus ; non. ovum ovo (i- 
milius. Nam in refractionibus ex. gr. ad vitrum factis {i poratur ad 
quamvis inclinationem (puta graduum 1 5.) quod fit angulus refra- 
Etionis ſubtriplus anguli inclinationis (quem ille vocat, incidentiz nos 
angulum appellare ſolemus) neceſlario, ficuti modo demonſtratum 
eſt, E principio noſtro conſequetur, quod ad aliam quamcunque ma- 
jorem inclinationem. refractionis angulus major erit ſubtriplo anguli 
inclinationis ; nominatim accept graduum 3o inclinatione juxta di- 
um principium inſtitutus AX. on angulum przbebit refractum 
I 9. 24'; angulumque proinde refractionis 10. 36; qui 30 graduum 
trientem exuperat. Quare cum Clariffimus vir Hypothelin hanc 6 

| EE”. ___ Carteſo. 


«#3. ' fee ©. 
Os. #* 1.54 


"4 "&© a 2 
% "_ - n 25 'E s >4 py ? 2» $a Py | SY .- 
Lin ct HL 
"7 Xz 4 
: 
* . 
. 8 
- = 


-_ 


IX Queer bi & augiaGenx5; problemation quoddam interſeram 
( ia, Schema nurn, 6, ſuperius et gratis inſervier, ejuſque conſtruftia 
Þperivee conſtruRione derivatur.) Per datum in-retringente pun- 
Gum (Þ) incilentem ducere , cutdatus conveniat angulus refraRtionis. 
Ducatur BP retri HIINEES (Pant eutany Eng poſſe ſup. 
ponimus, aut amus) & ad diametrum B P conſtruatur ſemicir- 
culus , & ſit utcunquePG.Pa::I.R(pro PG vero praſtatiplam 
diametrum P Baccipere) ſamaturque Arcus G K ſubtendens angulum 
parem dato, Fiat autem P X =P =. &. per G, X dutta refta circulo 
occurrat in &, demum accipiatur Arcus *H = GK, erit duftz BH 
refratus B & (uti przcedentem diſcurſum invertendo non difficile col- 
ligitur) adeoque liquet fatum efle quod erat propolitum. Hoc przter 
ordinem , ergo perfunQorie. 


X, Cujuſcunque generis linez R BS incidat radius MN O ad N, 
firque dice linez popentauends reta N C; & in hac utcunque 
ſumptopuncto C, per hoc tranſeat incidenti parallela CB; quicum 
conveniat iplius M O inflexus GN K; eritin reflectione KN — K C; 
in refractione vertd KN,KC::1.R. (vel item, 6 in ipſo inflexo 

| MI E 3 ſumatur 


Fig. 21+ 


Fig. 24, 25- 


Fig. 24, 25+: 


IJ wWers IM 


pure cel ar. Fork. N 
TIO" J- » (£29990) eu} -@ i 
a+ ea; O? 


A As ſi per N ducatur tangens UT , erit (in eeflecrione) eti> 
amnKT'—=KN, &NT angulum MN K biſccabit. In refracti- 
one Vetberit K T ad K N, ut co-finus anguli Tefracti, ad colinum ans 
guli incidentizx, Qua ſaltem ad noto, ceu Lenimatica, 


XII; Exhis facile deducantur Conicarum Sectionum circa radiorum 
inflectionem ſatis jam pervulgatz proprierates z at quz fortaſse per 
_—_ ambages. 

- Demonſtratzx Wn Ur in parabola (puta R BS, cujus axis 

B ©)i incidat MN O axi B C parallelus , ejuſque reflexus ſir NK, 
erit 1gitur (h oftenſis} KN = K KC. at fi punerum K ponatur umbi- 
licus parabolz ; erit etiam inde (juxta not imam hnjuſce curvz- pro- 
prictatem ) KN=KC. quare .paralleli radii: reflexus-neceſſaris 
——_ trankibir ; qui propterea non immerito queque focms 
appe 

n 2.. Item z» ellipſe, cujus axis BD, foci H, K, (1 ad _ curve 
punctum N a-focis ducantur rect H N, KN; fatis celebre eſt, = 
perpendicularis CN angulum HN K bilecadir. Unde NH. NK: 
HC.CK.G& componendo NH4+NK.NK::HK.CK. velpD. 


 NK::HK.CK. vel permutando BD-. HK: :NK. CK. quare 


ſitalis' :tuerir elliplis, uelr BD.HK::1.R. ctiam ert NK\,CK:; 
1. R. verum (i incidens MN ad B D parallclus refringatur in NK , 
erit (juxta mox oſtenſa) etiamNK.CK:: I.R. patet iraque quod 
iplus M N refractus pes focum K tranlibit, Quid plura? 


3 Non 
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| XV. 2 Mlpt,come adans to,divergentium tanquam ab alter Fig. 29«. 
hymen uſo prodeuntes. 2 FF, . - 

| e diflirum (ſuo paralle os ad ſenſum radiendh- 
Ho c rg peo cy Qyoad punctum e ſenlibiliter fanita” di- 

Kantia A ng; ex/ultima pater, quod omnium ab. A divergentium ra- 

diorum reflexi protracti concurrunt in Z.; adeoque videbuntur-ab eo 
promanare. 


XVL. 
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omen cemrn (pus O) 


Xvi Exin ei ce oper; 
cranſit,) E relletons (quod ec) EE 


nexa nempe recta Od ati iie nr nenefwcun'EF im EF increas 
N, err ens 


XVII. Quoadboe ako FI = EE 


parallelay" & X G,-Y H concurrant-in hy 

home THe G, CH per ipſum O deſeripta conciptatur Hyperh: le 

ROS, hxcper omnia reflectionum dictarum puncta tranſibit. Nam 
utcunque ducta E Fad P O parallela Hyperbo/z R O $ occurrat ad N 

& qducantur rectz AN, ON; dicoangulnm ANE angulo ON ve 

Xquari. . Secet enim APipk m.EFinB , 6 ducatur OQuad AB 

parallela. Er, ex m_ le ratura, eſt CD. CY :: YO.DN. 
uare dividendo erit YD.CY::YO—DN. DN, hoceſt OQ. 

Y::NQ.DN. & permutatim OQ.NQ::CY.DN. item 
rurſus obCD.CY::YO, DN. erit componendo CD+ CY. 
CY::YO+DN.DN. hoc eſt AB.CY:: BN. DN. vel 
permutando AB.BN::CY. DN. quare eff OQ.N Q::AB. 
BN. ergo rectangula triangula, O Q N, A BN fimilia ſunt ;, & patet 
angulum O NQ angulo A N Bzquari: Q.E.D. 

Mereri ſaltem vel Hyperbole gratia videbatur hac ejuſce pgmns 
adnotari , quin 6G Analogiz cauſa verſus ea quz ſequentur. Neque 
de — ad plana quicquam preterea, Ad refractiones 
tranſeo 


Lzcr, 
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Lzer. IV. 


E A D ea jam accedimus quz radiis obveniunt ad planam ſuperfici- 
Av vel ad reftam lincam, retraftis. Quod eo 
diligentius p:oſequemur, .quia nopdum pro merito ſuo videtur fatis ex- 
| culrum ;; ut & quoniam in-eo traftands mcthodum prxſtituemus no- 
bis, & qualinormam-in ſequentibus obſervandam. Ad rem. 


IL Parallelorum reftz linez CK F) incidentium radiorum (AB, 
MN) refraRti(B <,N «) ſunt ettam {ibi paralleli. Nam quoniam 
AB, M N ſunt, ex hypethelſt,/paralleli, eruntanguli ABE, MN E 
pares. -Iraque refrattos habent es pares; horumque comple- 
menta ({cilicet anguli «.B F, « N F) zquantur, quare liquet refratos 
B a, N « fibi parallelos efle; 


111: Hine iofinice diſtantis, hoc eſt parallelos radios emittentis (in. 
finiram ad ſenſum diftantiam anteligo, qualis eſt quoad hoc ſtellz eu- 
jaſpiam) pun&ti locus apparens, aut imago per hujuſmodi refraRio- 
nem effecta infinite quoque diſtat , quippe cum hxc ctiam per radios 


Fig.. 31«- 


parallelos adſpeCtetnr. Iraque ſitus ejus reſpeRu visus ubivis poſiti fa- - 


cile dererminatur. Sit oculi 
immenſe diſſitum, connexaque A O refringentem E F ſecet inG ;. 
litque radii A G refratus'G , per O vero ducatur OBZ ad «G 
parallela , in hac ad infinitum protenſa (velut ad Z) apparebir pun- 
um A, Cum enim radii AG, AB int (ad ſenſum). paralleli,  eti- 
am ipſorum refracti erunt paralleli, Quare cum G « fir refractus iplius 
AG, erit BO, ad Ge parallela, etiam radii A BR refractus. Ergo 


centram.O , & A pundtum radians ; 


Fig, ' 32.7 


punctum A in recta O B protenſa. apparebit. Quoad . hujuſmodi radi- . 


ationem nil ſuccurrit aliud ; iraque de propinquo radiantis-puncti ſym- 
ptomata contemplemur, | 


IV. Sitrecta A B rectz refringenti E F perpendicularis , in qua 
fit punctum radians A, ab E F haud ad ſenſu. longe remotum ; ab hoc 
auten . 


Fig: 33» - 


| "Lc rIF. - -: 
autem procedentis ujuſyis radii (ceuA N) refractus N « cumipſa A B 


Le#.z.«m.9. (protractus utique, vel retractus) conveniat in K , dico fore N K, 


Fig. 34, 3 5- 4ue lit hinc {inns anguli-N A 
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non" inverſe, {i fueric NK.NA::L.R, 


apparer quoniam (id quod bene notetur, ut in ſequentibus aſ. 
ſumendum) angulus N B) 2quarar apgulo tix ; (quippe cum 
is complementum fit anguli ANB , ) 6 angulus N K B (comple. 
wag ing eat cer pf rye lo refracto, Ci ita- 

| 8 (vel angulideinceps N AK) 4d 6- 
num anguliNKA,utiadR, etiamin ulo N A K latus N K ad 
latus N A. ſeſe habebir ut Lad R.' Quod E. D:; Quinetiam fi later 
N K, NA ſe habeatc ut Lad R etiam dictorum angulorum ſinisith 
ſe habebunt z unde conſtabir ipſam K N @ ad A N/pertinere, 'G 


V. Hinc particularis Qpergit expeditiſſimus modus hujuſmodi quot- 
<unque refractos delignandi; Nempe per radians punctum A ducatur 
A B refringenti E.F perpendicularis 46 fiat AB. ZB{:RiI, tum 


per Z ducatur recta'G H ad EF parallela, > jam quilibet © |” 


incidens A N, cui conveniens del! us eſt Eum lic de- 
_ defignaveris. Protrahatur N A (fi _ ) ut cum G H conveniat in 
S & centro N per S deſcribatur circulus iplam A B ſecans in K (ſe- 
cadit utique (i retractus aliquis ad incidentem A N pertineat) erit con- 
nexa KN, protractaque radio AN debitus refractus, Etenim eſt 
KN.AN:: SN. AN:: ZB.,AB::I1. R::KN, AN, unde 


liquet (e pracedente) propolitum, 


VI. Exhinc etiam hujuſmodi refractionis przcipua ſymptomata 
perfacili colligurtur Negotio , quz ſeorlim accepris, 6 qua ſe- 
cum mutuo collatis accidunt refractis , hoc imprimis : In 'primo caſu 
(quum nempe refractio fit © rariori in denſius, ſeu quum I =R ) 
concurſus retractorum cum recta A B (quam ſubinde radiationis hujus 
axem appellare licebir) ſupra punctum Zexiſtit. Nam connexi NZ , 
quoniam atig'N Z $ recto BZS major eſt, erit NS (vel NK) = 
NZ; adeoque B Kt BZ. Item, in ſecundo caſu (quum media 
; contrarie ſe habent) dictus concurſus infra punctum Z exiſtirt, Ete- 
nim rurſus connexi N Z, eſt ang. NSZ recto A Z $ (interno) ma- 
jor, adeoque NZ NS, velNK, &1deo BZc- BK. 

VII. Hinc liquet punctum Z efle limirem vltra vel citra quem (re- 
ſpective) omnes retracri cum axe A B concurrunt, Quinimo =_ 
ipling 


WR > . EOIIFSS - doit ate. 
5" 5, TD OR > Lala TX 2 ? . : 
” , —_—- a : Sts ho —"_ ; f 
- - 
| 
Cc Tr. Vs , 


| pſi perpendicyar AB (quaſi) refraQtus in ipſum punAum Z ter- 


minarur. - 


. "VIII, Lemme: fit AB ad EF normalis, & 3 duobus. in AB 
ſumptis urcunque pan&tis A, I (quorum A proprius iplt.BY ad duo 
puneta quz vis M, N in ipſa E F acceptis (quorum vero M lit ipli B 
vicinius) conne&antur retiz A MAN ;,&I1M,IN, dicoforeAN. 
AM c-IN.IM. i 

Nam centro N per A deſcribatur circulus PA OR (refas I'M, 
IN interſecans pun&tis O, R) & per R ducatur R T ad E F parallela, 
ſecansI MinS. Er ob angulaem NRT obtuſum, patet reftam RT 
extra circulum rotam excidere z unde SM & (OMc&) AM. 
ade6que AN , AMAN:SM: RN SSMEAING IM li- 
quet igiturefſe AN.AMc-IN.IM: QuodE.D. Hinc 

vi norum radiorum A M, A N (quorum hic obliquior) refragi 
M «, N « cum axe A Bconveniant punctis I, K, erit in primo caſu IB 
—5KB, inſecundo IBCc*KB. Etenimconnex4 I 'N;, eſt inprimo 
caſu,NK.MI::NA.MAc©-NI.MI. adecque NK = NI. 
unde BK BI. aft in ſecundo, NK.MI:;NA. MA—aNI, 
MI quare NK2NI, & inde BKR-aBI. 


IX, Coroll. Refratorum in primo cafu concurſus extra angulum 
A B Nverſantur ; in ſecundo, intra eundem, Sed hxc eadem in decur- 
ſa liquidius, ac multifariam conſtaburt, | 


X, Porro, bina quoad hos caſus Theoremata ſubjiciemus, uſus haud 
contemnendi. 


1, Sifiat (inprimocaſu) YB.,AB::I.y/ Iq—Rq. fitautem cu- Fig. 2 g. 


juſvis incidentis AN refraftus K N « ; & conneQtatur YN : crit KB, 
YN::4/1Iq—Rq.R. | 


Namob Y Bq. ABq:: (a) 1q.1q — Rq. erit per converſi- {,, po. 
; : : fa-Rq.:(6) KNg. aNq, ® I 


onem rationis Y Bq. YBq—ABqg: 
& permutando Y Bq.KNq::YBq—ABq. ANq. componen- 
doque Y Bq+KNq.KNq::YBq+BNq.AN4q. (nempe 
YBq—ABq+ANq=YBq+BNq,; quonian ANq — 
ABq=BNq ) Quart runſiis permutando eſt YBq-tKNq. 
YBq.+BNq::KNq. ANq. dividendoque KNq—BNq. 
YBq+BNq::KNq— ANq.ANq; hoceſt KBq. YNq 
::1q—Rq.Rq:Q.E,D. 


F X I, Corel, 


=_ 


Fig. 37. 


a, 
ol 


Fig. 41, 


Fig. 42. 
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XI: Corol,].r; Hiticfi duo tefrafti Miz, N « cum Axe AB Das 
niantin;K, I OD ern YM, YN, 
? IN0. 

q. 


[1 


erit KB. 1B ::YN.YM, Nam KBq. YNq:: Iq 
dn eb quare permutatim-K Bq. 1 Bq :; 
J+ | 


XII. 2. Hincetiam fi refrati M I, N K conveniant in X, & de- 
miczatur X Pad A Bparallela ; & huic protrattz MY, N Y occur- 
rantin R,S; ers NS=MR. Nam XP. SN :: KB. YN :: 
IB. YM:: XP. RM. cum itaque lit XP. SN ::.XP RM; 
etSN= RM. | | ;- 


XII. 2. In-ſecundo caſu , fit cujuſvis incidentis A N refractus 
KNe,;&fatYBq.KBq::Rq.Rq-lqz&commedaurYN , 
ei ABq.YNg::Rq—Ig. Wo: 

Nam quia K B q=K Nq— a Rode, 7 ak Feds, erit 
(hypotheſin perſequendo) YBq.KNq+YBq—YNq:: Rq. 
SIO ANY. ANG ANG, & per rationis converſionem 
YBq.YNq—KNq::ANq. KNgq. (eſt autem YBq = 
YNq—BNq=YNq—ANq+ABgiegoYNq-ANq 
+ABq.YNq—KNq:: ANq:KNq (hoc eſt, anteceden- 
tes & conſequentes adjungendo) :: YN q+ ABq. YNgq. quare 
org" p99 SA" v6 eat hoc elt Rq=— 
Iq.1q::ABq.YNq:QLE.D. 


XIV.Core/.1 Hinc rarſus,fi duo refrafti Ma,Naſecent axem punRtis 
I, K; ipſos autem ſe decufſent punto X, & fiat YP, XP::R. v 
Rq—1q. & per Y ducantur MYR, NYS, ertNS= MR, 

NamSB.KB::YP.XP::R.v Rq—1Iq. quare AB. 
SN::4/Rq—lIq.I.itemRB.IB::YP.,XP:: R.a4/Rq= 
Iq. quareAB.RM:: 4 Rq—1Iq.l. ergoAB, SN :: AB. 
R M.quareSN —RM. 

2. RincSB.,RB::KB.IB. 


XV. Porro, notandum eft quo radii ab A manantes axi viciniores 
ſunt ec refractos ipſorum fpilbys3 incedere , ſeu minora fore concur- 
ſuum interſtitia ; ut nempe (1 in refringente E F ſumantur zqualia 
intervalla MN, N O; & radiorum pun&tis M, N, O incidentium 
refra&ti M =, N «, O «cum axe concurrant punRtis I, K, L ; erit in- 
tervallum 
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VL. Haudablimiliter, in ſeeundo cafa, \Gperigh A AB 6: 

tur ſemicirculus & huje accommodetur B Z, ; 
A'D reftingenioccurrat 2d'Y ; rum centro rey « 

BZ, BY deſcriburur'ellipfis HZG , & in hac accepro ql 

pan&ts $ ducantur SN ad B,&SK ad EF parallela , con 

tur deniquereftz -AN, KN, erit' K N incidents A N refravus. 

Ereriim ex elliplis natura eſt K Sq ZBq—-SNq::BYq.BZq 

::BYq.BDq::BAgq. oo .BAq—BZq. & per con- 


verſam 


Fig 46. 


pq Ln Cc x IV. 


nn Khe. Fabet, ; Baſdntoth ohne Food Bong 


, KNq-ZBq::BAq- - quare andoerit K $ q,; 
BAga:KNq—ZBq.ZB .- &  compolte KSq+BAq. 
BAq::KNq.ZBq. hoceſt ANq.BAq::KNq.ZBq.qua-' 
re rurſus permutando eſt ANq.KNq:: BAq.ZB: :Rq.Jq 
itaqueAN.KN::R, I. unde patet K.N iplius AN 
Q.E.D.' 


XIX. Exhinc, ut in priore caſu, patet quod diſtantix (Z1, EK, 
KL) on war coma ZLB. RM, SN,TO. 
ordinatarum ad elliplim. Er quod ZI, ZK = IR. KS.&c dif- 
ferentiz porro didz circa verticem elliplis Z admodum exiguz ſunt, 
adeoque propinquierum axi radiorum refra&ti circa Z denſe congre- 
gantur, & yelut ab eo procedere videntur, 


XX Ex his tandem univerlis colligitur quod punAi radiantis A. 
imago (reſpeRtu ſcilicet oculi centrum O habentis uſpiam in ate A B 
conſticutum) circa puntum Z conſiſtet. Sit enim D # diameter pu- 
pillx (illa nempe quz in plano E A F O) Ge per hnjus extrema tranſe- 
ant radiorum A M, A g reſraRi I M Dy 1 « ©, Cane patet quod nullius 
obliquioris (ceu ipſius AN), vel A ») refraRus oculum ingredi poterit ; 
quin univerſi tales aliorſam digredientur, adeoque nec 111i quicquam 
adviſum attinebunt , eique nil omnino conferent efficiendo quaquam, 


_ nedum determinando. nm cum viſus a ſolis afhciatur radiis in- 
er 


tra ſpatium Z 1 axem interfecantibus, adeoque 'yelut ab eo. procedenti- 
bus, intra ſpatium Z 1 neceſſario verſabitur imago ; quia vero ex his- 
qui circa Z. concurrunt oculo re&ius incidunt, ideoque przcipul vi 
pollent , cum & ii (uri mox oſtendimus) ſpiſſores lint, & prez cxte- 
Tis confertim incedant (id quod etiam nonnihil illorum vim adauget) 
cum etiam ijdem facilius ab oculo rurſus in idem pun&um.recolligantur 
(id quod poſthac aliquatenus oſtendemus;& interim ex eo fit verifumile 
quod res p*r exiguum foramen ſpeRatz, radiis ſcilicet obliquioribus 
exclulis, longe diſtinctius, apprehenduntur ) quoniam, inquam, hec 
ita ſe habent, iis perpenlis omnino rationi conſentaneum < objectum 
videri ceu radios projicjens a puncto Z, hoc eſt ejus imaginemvinibi con- 
ſiſtere Addo, quod ob exilem pupillz latitudinem, & propter ali- 
quantam oculi diſtantiam a refringente ; totum ſpacium ZI perquam 
anguſtum erir, & inſtar pun&i merebirur exiftimari: quz cuncta 
propolitum abunde videntur confirmare. 


XXI. Accedit 
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' RXX1.;Acvedir =_ RE penitius Ms (ee erientia a qua 
nempe compertum dd objetum (velut AY in a itum, 
== O) perpendiculariter ——_ ica diſtans bg Loop) 
Z') ut he perperuo A Z quadrans iplius A B, id quod ratiociniis prz- 
cedentibus exquilire it. Erenim im cum experientia docuerit in 
refraRtionibus ex aqua factis in aerem, Sinwm anguli Incidentia ad 
Sinum anguli Refratt; (e habere circiter, ut 3 ad 4 , erit juxta conſtru- 


Rionem -przmiſſam iplius A B ad AB ratio ſubſeſquitertia , ſeu hac. 


ad illam ut 3 ad 4. Quare nihil erat caaſz cur hoc frerus experimento 
Przclariſſimus vir receptam de refraQtione ſententiam impugnaret, & 
exploderet , at potius ut ei promptius accederet,aut firmius adhzrerer, 
expoliti Phznomeni cauſam adeo perſpicuam, adeo neceſlariam ſugge. 
renti . quinimo perpendicularem ipſlam(quod adeo valde vult,acriterque 
contendit) e ſuperiore dotrina quadantenus infringi,decurtarique (ter- 
minatione ſalrem refringj, tametl1 non. (ity) patebit ad illam attendenti, 


XXII Habetur itaque definicus imaginis firus, ob oculum'in axe 
collocatum. Succedit ut idem prazſtemus oculi gratia extra ipſum ubj- 
cunque fitj. Sed prius unum eſt quod opportune moneamus, antea 
prztermiſſum , eadem ſcilicet operi quoad radios convergentes ſimul 
ac divergentes confici -negotium. Erunt enim ad pun&um quodvis 
(ceu A) tendentium radiorum refradti prorſus itdem eum illis, qui 
divergentibus ab A convenient, modo czteris manentibus invariatis 
(refringente ſcilicet & punRo A deſignatum (itum retinentibus) me- 
dia concipiantur tranſpolita. Nimirum , exempli cauſa, iN K fir 
refraQtus radii BN verſus A r:ndentis E raro in denſum;, erit itidem 
NH ipſi KN in dire&um poſitus radii AN B, E raro in denſum 
(quz nempe prioribus — lint) procedentis refra@tus. Iraq, 
quz de radiis divergentibus oſtenſa ſunt; ea convergentibus, adhibito 
juſto moderamine, pariter adaptari poſſunt ; in horum locum diver- 
gentes reſpective congruos ſubrogando, Quare nedum in hoc caſu, 
ſed in omnibus.qui ſequentur, de radiis ſolummodo divergentibus in- 
ſtiruemus ſermanem ; eo ſubintelligentes etiam convergentes ex hac 
regula deterrainabiles referri. Quz ſane compendio deſerviens obſer- 
vatio, generalibus iſtis ſupra delibatis meruit intertexi , nec enim ad 
hanc ſolam quz prz manibus, aſt ad omnes xque, qualliber ad ſuper- 
hcies, radiorum inflectiones ſe extendit, 


XXIII. Adſimilem & inde conſequentem (cum paralleli a punts 


Fro\ enant 


Jf. Vol 


Fig. 47- - 


FM... _ Van Y.-:! 
provcniant infinite diſfito) circa radios parallelos obſervatiunculam, 


conprnſa boihmon, etiam hic ivure fuerit adjungere , pa- 
rallelorum nempe Convexis incidentium partibus radiorum .inflexi, 


polther Greniiac jor evadet, His admonitis, de abu: 
SOIT IInne inſticuendam proxime ma _ 


Lect. V. 


1.GO jam \paovaſt ſumus, ut radiantis (a command finita diſtan- 

_- ia) 1 locum apparentem inveſtigenms, ilbum nempe qui 
n reſultat, oberatta ad h_ ſuperficiem refratione , nec many 47" 
Et viſus extra radiationis axem conſtituti. Quorſum imprimis ſpear, 
ut re&am determinemus lineam, in qua locus ille verſatur , tum ut 
{ingulare _— illa refta punctum, circa quod exquiſite con- 
ſiſtit. Utriulque quzſiti gratia conficiendum, (imo penitius excutien- 
endum) venit hujuimodi -roblemss : 


Il. Dato punito A, in poſitione datam rettans E F radiante , deſige 
nandua eſt incidens, qui per alterum tranſeat datnns puntiuns. 


III. Si datum pun&um alterum (puta jam K) in refta A B exiſtat, 
ad refringentem E F perpendiculari Problema planum erit, ac ita faci- 
le conficietur. In primo caſu (quando ſcilicet I 5 R) fiat AB. YB 
::4/Iq—Rq.l. iremqueftatKB.T::4/I1q—Rq.R, tumcen- 
tro Y intervallo T deſcriptns circulus ipſam EF ſecet in N , conne- 
&antunrque AN, KN , erit KN « ipſius AN refrattus. 

Itidem in ſecundo cafu (cum I DR) fatKB.YB:: /Rq.— 
Iq.R. AB.T::4/Rq—I1q:I. centroque Y intervallo T deſcri- 
batur circulus ipſi E F occurrens in N ;z exitque rurſus K N « = 

| _— N 
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conſtant. 


IV. Verum extra caſum hunc, & particulares alios nonnullos (quos 
hic certe nil attiner commemorare) gen:ratim & illimitate conceptum 
Problema ſolidum eſt, plureſque ſolutiones admirtit ; id quod 


facile perſpicietur concipiendo punum datum (puta X) in primo ca- | 


ſaexrra _ AB F jacere (vel intra eundem, in ſecundo) quo po- 
{to liquet cedentibus obtingere poſſe nonnunquam, ut duorum 
ad partes B F incidentium refra&ti concurrant ad X; quin & alterius 
unius ad partes B E incidentis refraftum etiam per idem X tranſire 

cum ſubinde, dico, contingere poſlit , inde cerro conſequetur 
Problema ſolidum efle. . 


V. Pro cujus ſolutione, primum.adnoto vix ullum . Problems dari 
(przſertim e difficilioribus) quod non peculiarem lineam naturi ſibj- 
met pp habeat, cujus deſcriptione quam expedite conſtrua- 
eur; _ ita, ut ſimul indolem ſuam prodat , poſlibilicatem, 

mz, 
ac 6 , caſuum & ſolutionum varietatem aperre monſtret, & ve- 
lur ob oculos repreſentet. In cujus qualis qualis obſeryationis ſpeci< 


men (alia quzdam poſtmodum exhibituri) imprimis lineam propone- - 
mus hujuſce Problematis executiont peculiariter accommodatam, hos-: 


modo prompte deſcribendam. 


VI.-Per radijans. punftum A ducatur ARS refringenti parallela ; 
eidemque perpendicularis: A B utrinque protendatur indefinite. Item 


per datum alterum puntum NX protendatur XR ad AB parallela: . 


Quinetiam fatoAS.AR::I.R; perSextendatur SU ad AB pa- 


rallela. Quibus ſtantibus per A quotcunque tranſeant rez ſecantes - 


ipſam $U punttis H , & centro X, intervallis ipſas A H exxquanti» 
bus, deſcribantur circuli ſecantes perpendicularem A B pun&tis K 
demum per X. K duftz linez cum ipfts H A conveniant in N. Per 


ejuſmodi quzcunque pun&a tranſibit propoſito noſtro deſerviens linea « 


(A N N) quam ſuſcepimus deffribendam , cujuſce nimirum cum re- 
fringente F F interſe&tiones ipliſiima ſunt incidentiz punRa, quz in- 


dagamus (hz autem ad unas ret A B partes (veluti ad F) aliquando » 


duz erunt , ſubinde tantum una, cum E F lic effeftam curvam tavgit , 
| - mm nulla, cum E F ultra tangentem diam jacet , ad alteras' 
altem una erit ; que ſatis atrendenti maniteſta futura ſubnoto tan- 

rum 


AN refraftus. 'Hzc auteme ſupra pofitis Theorematis abunde 


impothbiliratem ſuam , determinationes, & limitationes + 


390 
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Fig. 50. . 


Fig:5 1s. 


Fig. 51. 


'Fig. 52. 
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tum & levi tereo ; quoniam..aliunde mox apparitura 
inquam, Ro iba aeefeRtio N ; dico fore XN, IN 
retratum, Etenim eſtI.R :: AH.AT, hoc eſt (quoniam AH, 
K X ſunt ex conſtrucione pares) I. R:;KX.AT:;NK.NA. 
unde manifcſtum, e, prxmonltratis, eſt propolitum, 


* * VII. Veruntamen hujuſmodi conſtruQiones <Geometrarum uſus 
4ut non libenter admittit, aut alias ſalrem exigir per lineas vulgo no- 
tas, atque receptas z itaque conſuetudini morem gerentes rem aliter 
conficiemus ; huc utique faciens ſequens Problensa Lemmaticuns pra- 
mitrentes :- Dato angulo reto XP F, punoque quovis Y ; per hoc 
retam duce. e dati anguli cruribus occurrentem, fic ut ab iis incercep- 
ra fit axqualis datz rettz T. || Expeditiſſime quidem perficitur hoc ope 
Concha1ds alicujus polo Y deſcriptz , ſed enim quoniam & iſte modus 
hand ita Geometricus cenſetur ; adhuc iiſdem Geometris obſequentes 
ita propoſitum —_— Ducatur Y B ad P F perpendicularis ; & 
Aſ(ymptetis PX, ÞP B ducatur _—_— per Y tranſiens (fi quidem 
punRum.Y exiſtat extra angulum datum, aur iſtius oppoſita (ſc. pun- 
&um Y (it intraditum angulum) tum centro Y intervallo datam T 
zquante deſcriptus circulus Hyperbo/ams inteerſecetin K, & a K de- 
mittatur K-L ad B P perpendicularis , accipiatur autem BN =PL 
& perN Y trajiciatur reta N G .dico fattum ; vel efſe N G parem 
datz T. || Nam (dui Y H ad P Bparallela) ex Hyperbele proprie- 
tate eſt PLx LK = PBxBY. adeoque cum fit ex conſtruftione 
BN=—PL, erit BN*xLK::PBxBY. adeoque BN. BY :: 
PB..LK. eſtautemBN.BY::DY.DG. ergo eſt PB.LK:: 
DY.DG. mg cum fit PB=DY. cert LK = DG, adeoque 
(pares LH, D P addendo, vel ſubtrahendo) eſt KH = GP. quin- 
etiam eſt YH—=L B= PN (communem nempe P B, vel LN 
addendo) Ergo patet fore Y K (vel T) zqualem ip GN: Q. E.F. 


VIII Notandum eſt autem in caſu, quando punum Y intradatum 
angulum X P F exiſtit, quod circulus ille centro Y deſcriptus ſubinde 
delignatam hyperbolem binis punRtis ſecabit (quod enim pluribus haud 
quoquam ſecabit univerſim haud ita pridem circa tales ad eadem con- 
vexas curvas oftendimus) quo caſu patet duas obvenire propoliti ſolu- 
tiones, aliquando rurſus ille diftus circulus Hyperbolen continget , & 
tum una tantum per Y duci poterit re&ta , datam T adxquans, illa 
ſcilicer omnium quz per Y dato angulo interſeri poſſunt minima. 
Quod li circulus Hyperbolz non occurrat, Problems prorſus Werror 
erit, 


—_ 


_ 


datum 


angulum exiſtat , evidens eſt tan- 


ctum Y extra 


git. ||; 


_ tum une modo- problemati farisfactum iri ; quodque per alteram in- 
exſectionem , -& Y,, duct. recta ad angulum pertinet dato verticalem . 


hc, inquam, tantillum attendenti manifeſte conſtabunt ; nihil ut ſit 
opus hic —_ verba conſumere . verum ut in horum caſuum prime 
conſter (id quod pra ſequentibus ex uſu erit cognoſcere ) quando 
dictus Circulus hyperba/ens cdntingit, ſeu quando- tantim una per 
Y- recta quantitatis ejuſdem” interſeri poſſit , hoc adnectemus 7 heo- 


Yema. 


IX. Si a puncto quovis Y -intra rectum angulum X PF exiſtente Fig. 5 4; 


demittantur ad ejuſdem anguli latera.perpendiculares YB, YD, ac 
inter Y 3, Y D proportione mediz lint rectz BN, GD , per puncta 
N, Y, G tran(ibit recta/ cunctarum minima , quz per Y ductz angu- 
lum X P F ſubtendere peſſunt. 


ns lit una recta patet , quoniam eſt YB. BN::GD., 
DY 


ex conſtructiene nimirum) porro per Y tranſeat alia quzcunque 
recaLYM; &NHadGN, M Had PF orpeniicalance comes. 
rant in H. item HA ad NG parallela ducatur,; & GS adPF,; 
denu6que connectatur G H. Jam patettriangula GDY, YBN, 
HMN, HMR fimilia fore ; quodque proptereaeſt MN , MR: : 
MNq.MHq::DGq.YDq.item (ob BN, DG, YD—) 
eſt BN.YD::DGq.YDq.hoceſt YN.YG (vel MN.GS) 
::DGq.YDq. ergo eſt MN.MR::MN.GS. adeoque MR 
= GS. itaque majoreſt GS ips3 MT, abeoquerectz GH, LM 
protractz concurrent; puta ad Z. ergo LM. GH::LZ.GZ. 
yerum propter angulum LG H recto P majorem, eſt LZ=GZ. 
quareL. M © GH. aſt ob angulumrectum GNH eſt GH©- GN. 
quare magis eſt LM = GN. eodemque modo quzvis per Y ducta 
major oftendeturips3 GN: Q,E.D. 


X. Hinc etiam {i GN ſitin ratione Y B ad Y N quarta proportio- 
nalis ; erit G N minima . nam inde conſequetur fore Y B, BN, GD, 
YD-=>, Etenim erit YNq.YBq:: GN. YN . & dividendo 
BNq.YBq::GY.YN:: DY . BN. ac inde YBqzDY= 
BNcub,velDY —Z Ne . iraque D Y eſt quarta proportionalis in ra- 

q 
tione Y Bad BN, 


XI. Subnotari poteſt autem , quod minimz GN propiores remo- 
7 tioribus 


+ 
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MT, T\ Srnie rectz 
TITS GH::LZ. GT. 
GH recto _— majorem, eſt LL EOOk 
| em nm GN GH: 
rea GN: Q.9'D- 


'X. Hinc «tiam fi GN fin ratione YBadYN 
nalis ; erit GN minima . nam inde conſt equetur fore apa 
YD>. __ GN. YN. "ie 6 

BNq.YBq::GY.,YN::DY BN. ac ind2 Y BqxDF: 


BNewb relDY="pRre"- iraque D Y eſt quarta proportionalis/1 inns 
q 
tione Y Bad BN, 


X1, Subnotari poteſt autem , yl minimz G N a 
| tiori 
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ſidi ares rectz angiilo recto X | ADP penſet ne 
x nec.plures reſzacw per X rranſibunt. 


\ 31 Hieod,, cen 2 dirindainie habeavue rects, i in qua pureti 
A lmago- verſatug 7 ifte nimicum refracrus quy per oculi centrum. 
tranſit, modo jam ex — comes Fx zi RE; 3 punctam determi» 
nandum venit, a AS ctiam & prece- . 
dentibus haud 4ifficulter -— coca 


X V.. Suwatur,, in cafu peyno., punetum V conditione praditum 
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germs na KB interjacet : Q.E. 
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84.non_obvium 4 quod nempe punctum A., oculo in ipſo perpendicue 
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Miki dalreg videtur tue 


perquam mutila., nedi net alidfere 
mus quam ut aliquouſque ſagpleamus cam, ac fanemus. 


| XXL Proxime ditis confirmandis idonears fund Be 


rimentum interſeremus. A Superficiei RS ( 
I er imam cbjetum 1G; aurem | 
EF C puta um, aut ſtylus 


lu F appenditur) videbitur i paiſinn'© (bee 
TelleRione in 3 as born rk rlb wormr 
puntum F (admodum notabili diſtanti2) ciera lineam 


(velurads) id quod ex ſententia noſtra oportuit ; & Alheze- 


Tom, 11, Epift, 
73» 


»; , ſequaciumque doQtinam liquido deſtruit. 


XXII. Subjicio tandem ex his comparere modum genuinam refra- 
Rariam quam vocant- ( per quam nempe reQta linea reprzſentatur 
in aquz fundo conſpicua) lineam delignandi , cujus loco complires 
(utique non eandem omnes , aſt aliam alii) Chimzram inani ſunt 
opera oſequuti ; de Carteſine ipſe percontariti cMerſenzo lic 
reſpondit : © Non poteſt facile derermwar! qualem figuram linea viſa 
© in- fundo aquz fit habitura z neque enim certus eſt aliquis ima- 
« ]inis locus in reflexis aut retratis , quemadmodum {bi yulgo per- 
© ſuaſerunt Optici. Imo verd (tantiviri pace) cum ſpeciale quodvis 
objeum (per ejuſdem generis 6 eodem modo terminatum medium 
aſpeRabile) ſimilem conſtanter exhibeat _ ſai, ſimili ſitu diſpo- 
ſiram , ſimili przditam figura ; non video quin ex parte rei certum 
imago locum ſortiatur , cujus certe (quoad 1[]um qui prz manibus 
eſt caſum) quotcunque pun&ta non difhcile _ e przcedentibus 
determinari , quinimo nullius non . ex hujuſmodi planam ad ſuperfici- 
em refra&tione ſubnaſcentis phznomeni (quoad ejus intelligo figuram) 
cauſa vere, ni fallor, hinc & prompte poll alhignari . verum hac circa 
planas ſuperticies dicta ſufficient ; ad curyas nos proxime ——_— | 
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Lzer. VI. 


L A Blalutis iis, quz radiis accidunt ad planam ſuperficiem in- 
is (obſervatuque videbantur non indigna, cumque pri 

cipuis noſtris cohzrentia —_ denud viam ſternebant , "69a 

dur aperichant ſequentibus ); ad. curvas. jam gradum rpms, 


cogitaram communia quzdam delibdare , verum-- 


Go 9 
excuſll re, tam exilem illam & abſtratam deprehendo, ſatius ur 


tas , Circulos ſubxogabo per phzrzque centra., perque lingula 
radiantia punQta trajefos . & : quoad hos Cateprics primo, Diep 
trica poltmodum exequemur , Ad illa, 


IL. Prafternemus autem anjayudner unum vel alterum,, hoc impri- 
mis : Incidentium circulo radiorum obliquioreſt, qui magis a centro 
diſtat , vel qui minorem arcum (ſubſemicircularem) ſubtendit . ſci- 
licet obliquius incidit rea QRS, quam rea MNP. Nam a 
centro C ducantur CN, CP; & CR, CS. &quoniam angulus 
RCS angulo N CP ('typotheſi nimirum infiſtendo) minor eſt , 
patet reliquos CRS, CSR reliquos CN, P, CPN (cumjunctim, 
tum (ingulym ſingulo ) majores efſe. Cum itaque Semidiametri 
C R, CN, circuraferentiz perpendiculares (int, omnino liquet pro- 
politum. 


III, Dato radio (MN, 4d circulum incidents congraum reflexuns 
refignare, 


mus . 1. Incidens MN protrahatur ut cicculum denuo. ſecet in P . , 


Fig- 62+ . 


Fig. 63. 
Variis modis hue facile peragitur ; quorum nunc unum adhibere , | 
tunc alium ex uſu (it, nos unum aut alterum ex expedxoribus attinge- , 


& ſumatur arcus N ® = NP; erit connexa ® NH iplus MNP * 
reflexus. nam a centro C connex3 CN, maſlifeſtum eſt angulum < 


CN->, 


CNe, angulo.CNP 


in. MN-punRo, puta Mducatur 


i122, ym uy FY in N MpunQo 

(pura M) centro C per M deſcribatur eixculus MQH, item centro 
N per M deſcribatur circulus RH, qui priorem MQH fecet 
in.H., crit. H N @_ceflexus. ipſius MN P.. Etenim connexis CM, 
CH, & N M, N Hzex conſtrudtione liquert triangula CM N,C H N, 
ED a ep ag 
inde li M R, 6 Z J- . 
Dade putt Cal BR perpendicalar. & 
in hac produte PRoue GH=GM, erit conjuntta HN & iterum 
s.  -Namrconnexis NH, N-M paterangulos GN M, GN H 


zcuari., verum hi modi ſufficiunt huic conficiendo perfacili negotio, 


 1V:- Noggur 6 fuerit HNP reflexus iplius MN P fore N = 
NP. + - 


-V, Diſpiciamus jam primo quid ex hnjuſmodi refle&ione contin 
puno-ab infinita quo ad ſenſum diſtantia radianti, ſeu ane, 
projicienti radios . quorſum , per circuli ' refleentis -centrum C 
protendatur indefinite retta A B C (hoc autemin ſequentibus evirandz 
repetitioni pexpetuo factum intelligatur ; quin ejuſmodi refta nomi- 
netur axis ; hic Specw/i, poſtea Diaphani) biſecetur autem Semidiame- 
eer CB in Z; 6 per Ztranſeatrefa ZY ad CB perpendicularis, 
indefiniteque protenſa , tum quilibet incidat axi parallelus radius 
MNPadN, (convexo circuli nil refert, an cavo ; nam in utroque 


| caſu reflexus quoad dire&tionem idem erit , vel cjus qui in hoc, iſte qui 


in illo-productus erit ) .connexaque CN ipſam ZY interſecetin V 
FatqqueCK —=CV ama go wap hou erit N K ipſius M N reflex- 
us- (vel reflexi productus ) Nam ducaturNQad CB grrpendies- 
laris , & connectatur CP, ecſtque CZ.CK:: (CZ.CV::) 
CQ_. CN . quapropter antecedentes duplicando CN 4 CK : : 
PN,CN. item angulus KC N zquatur alterno C NP, ergotri- 


angula CKN, N CP limilia ſunt, uu KN = KC. igiture 
ſupra generatim oſtenſis patet fore KN , iplius M N reflexum, 


VI. Hinc particularis emergit methodus hujuſmodi quotcunque 
reflexos quam expeditiſſime delignandi ; quin & ipſorum erga ſe ra- 
tiones ac reſpectus ; nec non pleraque primaria Symptomaca facile 
diluceſcunt ; corollariis nempe ſubjectis comprehenſa, 


VII. 1. Patet punctum Z, Semidiametrum CB biſccans, eſſe 
ve metam 


C C 


wr 17 pains ar edn antra oi 


: VIIL 2 Patet eſſe KN = KC. 
3- PatetforePN (2CQ), CN, CK=, 


IX. 4. Duda BT, produtique CNE ſecan- 
tem C Ediftantiz CK duplamefle ; &EN =2KZ. Aline 


"X. 5; Manifeſhum et incdentis ad. F (hoceſt ad diſtantiam 60 pig, 54: 
gradnum a vertice) reflexum per: verticem B tranſire , proinde 


| reflexos omnium intra BP incidentium/axem intra fpacium - 


re; ſed-omnes extra BF reflexos ultra B cum eo convenire, 


XI. 6. Perſpicuum eſt duorum hujuſmodi quorumvis ad eaſdem j;;,, 7. 
axis partes incidentium (ut ipforum MN P, Q RS) reflexos (ut 'S- 03s 
GN K, HRL,) produftos ſe prius decuſlare , axem. Nam, 
duftis CR, CN, eſt C,c-Cyv, adeoque CL=CK. undenc- 
ceſſario reaz N K, R L, ſe decuſſabunt, puta ad X, 


XII. Hinc ipſi convexis partibus incidentium reflexi, N G, R H, 
antrorſum proeurrentes divergunt , adeoque nunquam uno plures 
idem oculi centrum permeant. unde um convexum unicam lon- 
ginqui radiantis imaginem reddit, 

XIII, 7. Notetur autem angulum GXR (vel K X L) aduobus 
reflexis comprehenſum zquare duplum angulum NC R ( hoc eſt 
—_ excefſum angulorum incidentizx). Nam ang. KXL= ang. 
—— ut AKN=2ang, ACR—2arg, ACN= 2 ang, 
NCR F 


XIV. Pro Sequentibus R_— Lemma proponemus : In _ 
gulo iam ABC refta AD bilecert angulum BAC, dico tore p;, 
AB-ACE-2A D. ——_ 


In Iſeſcele resclara eſt , in alio proinde fit AC AB, centr6- 
que A per Bducatur circulus B X Y ſecansipſam. AD inX, & AC 
inY. Subtenſa B X-ducatur, ipſamque AC ſecet in V , fiarque 
VT ad AD parallela .:denuo fubtenſa X Y conneRatur . Er quoni- 
am ang. XV C major eſt angulo XY V, vel angulo B XD, - ipſo 

H V 


3 


"4 R 
T7 > tht p 
A. I I” : 


" L.ne r. VT.. 


gr am:X VC fecare. item ob ar p 
X Y.v obtuſum, eſt: X Ve X/Y-=B X..ergo BVC>2/BX ;, & 
VT: XD.. Verim ang. VT C (major ipfo T.VB, veliplo 
D X B) eſt obtufus, adeoque VCEt-V TIT, iaque mags YCE 
2 XD. ergo AB+AY+YC-2 AX+2XD. hoceſt 
AB+ACc.:AD:Q.ED. ' | | 


, % | y F radii redtir (vel axi » #1 Yi id g , 
eorfecorum conc ad axed emo fn, "nr |; 
N ſumantur arcus ; & incidentmm 
MN, Q R,VX reflexi NK, RL, XM een Tg 
K,L,M, ertML-LK. Nam connexz CN,CR, C reatz 
Z Y occurrant punRtis v, r,&. - Eft itaque (juxta Lemme przcedens) 


 CE+ GCvre-2 Cr; hocet, CM +—CKmz CL. qureCM 


—CL&-GL—CK; hoceſt MLG-LK: QED. 


XVI. Exhinc pater axi propinquam lucem ab hujuſmodi refleRione 
magis magiſque conſtipari , maxime circa puntum Z, ubi 
 dfes mack reflexus terminatur.” unde potiſſima conſtat ratio, 
quare concavis a ſpeculis ad ſolem expolitis. circa puntur Z [gn 
accenditur ; enimvero condenſatior, inque ſpacium artius quaſi com- 
preſſa lux validiorem exerit vim, ac tam; , 


XVII. Quinetiam- ex his conſeatur, longinqui pun&i imaginem 
oculo in axe conſtirnta circa punftum Z __ {4 Sit, inquam, 
BCO axis Opticns ; oculique diameter D 4 (it plana nempe cir- 
culi propoſiti ita) hujus autem extrema permeent reflexi NKD, 
V Ko (ad incidentes MN P, 4” & pertinentes). jam abunde mani- 
feſtum eſt imaginem conſpicuam intra K Z. ſpatium verſari Nam 
alterius cujuſyis: hinc, vel inde cadentis reflexus (ſeu iplus RS, vel 
$) oculum omrino transgredietur, adeoque nihil quicquam ad viſio- 
nem ipſam, vel ad ejus quemcunque modum determinandum conferet , 
id autem omne merito tribuetur radiorum intra peripheriam N V in- 
cidentium reflexis ; qui ſcilicet oculum ingrediences ſao quiſque modo 
viſum aliquatenus affician - quoniam ramen ex his, qui propiores 
axi reQtius incidunt oculo , magiſque pollent idcirco ;/ nec non tidem 
propterea facilius ad unum in oculo puntum recolliguntur, pre cxte- 
ris etiam illi catervatim ingruunt,; rationi conſonum eſt iſthic preſer- 
tim imaginem conliſtere , [iquidem velut ab eo plures, ac efficaciſhmi 
radii videbantur emanare , Subjicio, propter admodum exiguam = 
pillz 
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I [DD nunc agimus, ut ab infinito quoad ſenſfum intervallo radiantis 

punQti , E refleCtione circularem ad peripheriam perata oriun- 
dz imaginis, oculi reſpe&tu mn axem {itt , locum exqui , 
quocirca primim ipſa recta linea determinanda venit , in qua locus 
 iſte yerſatur, tum 1pliſſimum przciſe puntumeſt delignandum. 1n 
primi vero propoliti gratiam hoc Problems confici debet, 


IL. Dato circulo refletente BNP (cujus centrum C) re&ique 
CB politione data , deſignandus eſt huic parallelus radius, cujus re- 
flexus per darum tranſeat punctum. : 


III, -Sidatum puntum (puta K) in ipſa CB exiſtat, facilime pe- 
ragitur negotium , nam {i centro Ky intervallo K C deſcribatur circulus, 
ipl refle&entioccurrens in N , erit K N reflexus duQtiad C Bparalle- 
| h, prout ex antediRtis abunde perſpicuum eſt, 


IV. Si'datum puntum (puta jam X) inipſa refle&entis cixcumfe- 
rentia verſetur ; arcus triſeione {tatim exhauritur Problema. Nam 
dacatur X H ad B C parallela (quz quidem ipſa uno modo proble- 
mati fatisfacit) & interceptus arcus X H ſecerur puns N , P, ut 
int arcus XN, NP, P H zquales inter ſe, conneRantiirqueretz 
X N, NP, dico faftum. etenim ducantur CN, XP, & patet an- 
gulum CN X ipfi CN P zquari ; adeoque fore X N reflexum ipſius 
PN ; quinetiam ang. NP X zquatur angulo H XP ; proindeque 
NPipfi XH, hoceſt ipli B C, parallela eſt . icaque fatum. 


V. Verum 


interceptis I H 


> tantum , animum advertenti manifeſts. conſtirura ) 
quaſque Solutiones exhibebunt . ducatur enim ab ipſo X ad cjuſmodi 

vis interſetionem N rea XN ; & per N tranſeat MP ad BC 
parallela (vel ad G X) connexaque CN circulum XIC ſecetin1, 
rectamque G X-in H, item X1. & quoniam < deſcriptz 
linez naturl ſeu conſtrutione eſt IH=IN ; anguluſque CIX, in 
Semicirculo., reus eſt , erir XN — X H; vel ang. XNI = ang. 
XHI. atqui ang. X H.1 alterno HN P par eſt. quapropter anguli 
XNI, HNP pares ſunt . adeoque reta N X iplius NP reflexus 
exit, quod oportebat beri lic, nw enodari poterat id Pro- 
blematts. at quoniam (ut innuebam ſupra) Geomzetrarunm palats mi- 
»ns ſapiunt bujnuſmodi Problemarum muſitate ſolntiones; aliter id 
( fatis breviter atque perſpicue ) dabimus eftc&tum hoc faltem eco: 
faciens Lemmaticum Problema przmitrentes. . 


VI. Dato circulo (cujus politione data diameter G F) & punto 
C in ejuſce circumferentia quoquedato ; per hoc redta ducatur,, cujus 
pars diametro circumferentizque interjea xquetur datz refz Z. 

Id {ic exequimur . - ConneRatur rea CF; 6 huic perpen- 
dicularis. dacatur recta F V ; & accipiatur ad ipſas.Z, GF tertia 

roportionalis.P ; & per G angulo CF V inſeraturreda RS par 
ih P (id autem quomodo prxſtandum, edocuimus ſupra) - per C. 
| ucatuy 
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* ducatur CHI ad RS parallela; exe Ingereeptt x HL (quod requiri- 
ps LEE GG pen 
larts-ducatur 'GT, ad CF-proinde parallela . gaping GCT 
=CGR—EFSR, trigona CCGT, REFS affi- 
- - ' Milati. adeoqueforeCT. CG\:SR.SF.: item (ob (imilitudinem 
| CGH, SEG) eſt CG.GH::SF. FG. eritigi- 

tur\& quo CT.GH::$ R:FG, (tive eſt) ::FG.Z.ve 
eſt CT.FG::CH. FH: HG, HT. permutandoqueCT. HG 
:3FG:HL ©quare FG. Z::FG, HL: liquet jgituor HL ipfi Z 

_ datz xquari:; &E.F. i 


VH. Adnotetur fakem quoad iſtos cafus , quod fieuti 

G (ut antea commoſtratum ) aliquando a reftz duct poſſunr 
datam adzquantes, reaiſqueF C,. F'V terminatz ; binz ſcilicer inter 
angulum quo punRum G continetur, alterxque totidem extra ipſum ; 
nonnunquam vero tres ſolz'; quum data recta minima conringet effe 
cun&tarum, quz difto punttum G continenti angulo pofſunt interſeri 
ſubinde tantum duz , quando data tali minimz cedit ; ira reſpe&tive 
Problema jam expolitum plures totidem ſolutiones accipir. Sane 
quo major eſt hic data Z , eo minor evadet intercepta R $; 8e viciſſim 
-quaminor RS, co majoripſa IZ , undeſi faerit RS omnium mini- 
ma, que angulo C F V/ puntum G capienti inſert poſſunt, etiam HL 
maxima erir E C prodeuntium reftarum , quee inter diametrum G F, 
&Semicirculum GEF comprehendi poſſunt.unde Poriſmatzs loco patet, 
E ſupradictis; quo patto xalis maxima duct poſit , Gt hoc ipſum Pro- 
blema penitus determinari . quod attendenti non obſcurum innuiſſe 
fatis videtur. jam ad principalis quzſiti reſolutionem accedimus ; ita 
jam brevitur propolti. 


Fig. 73, 74+ VIII Per datum punftum X re&am ducere , cujus reflexus datz 
politione ret B C lit parallelus. ; 
Id fic efficitur. Centro X = C deſcribatur cireulus GLF C, 
P 


item per X ducatur GF ad BC parallela; tum ex C prjoictatur 
re&a, cujus ſecundum Lemma mox przcedens , intercept pars H L 
xquetur Semidiametro reflecertis circull ; qua & itiura tecer in N ; 

ductz 


» me = & 
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C parallels erit.-. Nam con: 
=2X N. quaproptcrerit N Þ 


nino | e ami, CN 
canta ſic, ut ci par; una rantum intercipi ; qnod 
uſicus per” ipſum X reflexus iter ſuſcipeer . tales, inquam , expoſiti 
problemanis dererminationes ade: wo? Sas, haud obſcure ſe- 
quuntur ; quas certe ra melius uno mentis (haud dormitantis) iftu 
perſpexerts , quam ego pluribus verbis explicaro. 
X.: Rok iraque dudtes (ſeuredtas) fats definivimus, in 
vel in quibus) iradi C_ , reſpeRu visus utcunque. 
tm centrum habentis, conliſtix . ad ejus jam praciliorem 
ocum inveſtigandum accingemur ; in iſtarum rea quipiam exiſten- 
tem. 


| , reliqui 2 - 
wipaſn, god da partes , ad quas ipſum X ponitur 

c art , | » OM- 
-r cnt map] reflexus meabit , qui 
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Fig. 75: -+. 


XI. .Huc adnoterur imprimis , quod fi duorum ad eaſdem axis par- - 


tes incidentiom parallelorum (NP, RS) reflexi ſit N@, Ke; 
eritarcus NR, vel PSarcus + ſubtriplus. Concurrant enim didts:- 
reflexi in X , & Conne&atur rea R @ , & quoniam, e prxmonitis, 


s NXR duplus eſt iarcni N R ad centrum inliſtentis, 
erit idem angulus N X R anguli- N & R quadruplus . quapropter erit 
ang. NXR—ang, Ne R triplus anguli N ® R, hoc eftgngulus 


X Re anguli N # R triplus . unde quoque triplus erit arcus © & ipſius 
NR:Q.E.D- 


XII. liſdem ſtantibus dic fore R X (obliquioris retlexi partem 
incidentiz concursuſque punQis interceptam) majorem quadrante to- 
tus refleziRs. Nam, duRtis ſubrenlis NR, #c, crit 1.3:: 


arc, NR.oo, DrefttaNR.ev;;RX.X*—3RNX. Xo (quia 
ſcilicer eſt X@ © X o) - igitur eſt X © minor _- R X,, compo- 
nendoque minor erit R - quadrapla RX: QLE+D. 


XIIL. Item 


Fig,” 76; . 
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XV. Hinc on nb rn drag 


nw eos refer prev Ger; Tu; cre, ol 
mirum:: .proxime demonRtratis-hzc conſequuntur ) quz repugnant 


kypotheſi. 

XV. Quinetiam ipſt Ns s peophls adjacentium occurſus p 

cinzores ſunt, hinc inde. ere ra prmrlumid gram bar 
(ola) in N « pundtis quidem (reQior) in Y , hic 


Jin X; LY ZX. Namconnectantur Re, 

# ; & fiat ang. e LH = ang. Nets tered et RH, 
+ eſtque RH LH=Hw,; adeoque ang. He Ro ang, 
HRs 3; proindeang. NHR=> 2 ang. H®R. item YRC-YL 
= Y H; 'proindeque rurſus ang, NYR*2z ang, Y HR, quare 


| multo minor eſt ang. NY R loNeR eſtautemang. NXR 


lus iNeR $ NX Re” NYR, 

rur jam , GSiporeſe = X ipk sY, Z inceracere, erit ro 
angulus externus N Y R interno N X R major , atqui mirior oſtenſus 
eſt . quz repugnant . itaque potius eſt TY 2ZX:Q.E.D. 
_ Adglteras partes haud abſ1 ls erit diſcurſus ; parco faſtidioſz re- 
Ppetitioni, {| | 

XVI. Hinc obiter patet ad caſdem partes incidentium reflexos ſefe 
prius (velut ad #) quam ipſum N & decuſlare. 


XVII. Quinimo rurſus hinc conſtat 'ad caſdem axis-partes plures 
duobusi iri uno punto reflexos non concurrere. 


XVHI,Demum(utaliquando tandem deſtinatum attingamus ſcopum) 
| e dictis 


, —_— cxorut \ (IFI} cd . RN: 
anatur oculi cure; oe «7 unde RES 8 
iq Ee ee nag. 
partes 'R 


reſtant ad hoe 
diſcordant . Cztera _ i 
ſtudio veſtro warmg=cr TY ras 
[1 ſenlbilirer fn diſtantia radiantis woaley 
IP animum adjecturi, 


% 


LeR, VL 


a4 Ld Ala thd I p hed 


Lzer. VIIL 


quanquam ſeu in obverſas circuli Convexas partes 
radiet communia pleraque ſymptomata — tamen _— 
frexus Opt1cornum exemplo , praſertunque majorts cvidentiz causd , 
es inns profequanir, illum tuſius imprims,kunc aliquan- 
r9 conciliis . ad reme 

1]. In circuli BNP (cujus centrum C) convexum a punto A; 
quilibet incidat radius A N , iſque refleQatur in NG, | —— pn 
ym GN productum axi AC occurfurum. nam duti CNE patet 
GN prodyfum angulym AN C ſecave ; nec-non ided trianguli 
ANChalnAC; putsin.K, que polito, 


Ill. Dico fore AC. AN::KC,KN. Nam ducatur KH ad 
CNparallels. eſtigitar ang. KH N = CNP = CNK=NKH. 
hoc etiam e ſuperius generatim oftenſis conſe&atus, adesque N H 
=NK. uaquecumit A C.AN::KC.HN. crimian AC, 
AN::KG.KN, 


IV. Corgllarii Teo notetur ( du82. CP) fore NH= NK; 
& range N K, NGP affimilari, vel effe HK. H M::NP. 


V. Porro, conſtantibus iiſdem, dico fore AC. KC ::ACq 
NS. Nam eſt NP, CN-+ AN. CN=HK. 
HN+AN.CN=HKx AN , HNxCN=AN. HN 


+ 


"Wi'c x — 


+HK.CN.,=AC. DOME be ah: K C.reriteft 
NP.CN<+AN. CN=KNP*xAN.CN 


by TAK, -\ 
KG:: NP#AN . C Fd Fe ." 
ET Che Cad N  ANSAPAN Fig, 79, $9, A 
wr cs AG LEN, Yi hedge N Þ [ 


ANq.eit AC:KC1 ACg—AN ah "Gere 
— q-« 3?! 
Corll. AK.KC: I, BIAY 


VI, Etiam hoc Theorens« fubderins : Si fat 2C A, xa Kh 
> 1 re re F, EE bor ps gud 
erit Qad ar wg 
fit N dMOK Cones 
hoc IG Em CN. CN.E. 


& GN. 2 CK:: F.CN. ecritex xquo perturbars :CA.:CK 
1:B,E.vadCA.CK::F.E.c 94. 5ams7 | Rc Ge .CK 
3:P-+—E.E. who 20 99m ney up EEE AC 
xCQ, CD ana —CN - on 


_-w CxC 

oc eſt { ob Na =2 ACxE) —ENq.CONQLAT: 
xE.,2ACxE::AC. CK, hoceſlt CQ-E.E::AC.CK. 
vel componendo CQ.E ::AC+CK.CK. erat autem BY 
4-CK.CK::F +E. E. e&goCQ = F-+E: Qu6dE.D 


VII. Ex iſtis porrodeducetur , {i dividatur Semidiameter B Cin 
Z,uftAC.AB::CZ.BZ, puntumZ limes erit citra quem 
—_— nullus hu i reflexus axem decufſabit. Cu- 

Geo fore TKE-CT Nam yp perturanioge) AC 

am in( utandoque) 

© L:1&B-5 2. ighte (ancredemes, & confequedtes eqpulan. 
do) AC.CZ:: Ay + TT TY uare ( poſterioris hujuſce 
rationis utrumque terminum in 5.02. ane AB, & BCducen- 
do) erit AC. CZ::ACq Td .CBq. eſt autem AC q 
—ABJgCACq—ANA, alc & Co — .CBq. 
CTACq-ANq.CBq:: 'AC & (@mor oftenlis h oc) qua- 
7%" ha .CLE=AC. CK. indeque CK = CZ: Fig. 81, $2: 


VIII. Aliter hoc idem ; ut quibuſdam fortaſſe videbitur , minus | 
involute: per N ducatur V T w—_ contingens , & y_ o T 
I 2 iſccat 


jc 2. Nil 
K x\erit ANN: AT TK. DAB: 
ITIO, DC ANG INK =ÞZAB+AB.BK 
Ala eaten BEAT AB). eſt autem:'B'Z, 
AN. ny Is CLIAC+SAC.CK=CZ.CK & 
AB+ AB. BK=BZ.BK.ergoCZ.CK—=BZ.BK. 
CZ.BZ > GK.B K. quin &componendoCB. 
<= 1.8 ors SREOAL med patner Bela 

quam ipſum K:, QuE-, 

punta Z , C fuerint links punRorum radiancivin 
A fita ſpecalo remorids , quam=) eritCZ—5CT. 
Nani.clk BC.AB—BC,eB. adesque compolits A C . ABD 
«Ca B . hoe elt CZ. BZ=aCY - BZ. quafe- Hepes 

BC. BZ=BC, BY. & indsBZ ©-BY. 


IX.  Porro, conſeQatur c przmillis \ quod 6 duorum quorumvis 
incidentiuam AN, AR refle GN, HR axem interſecent punQis 
K, L; cert CL, CK:: :ACq—ANg. ACq—ARq.|| Nam 
u-niam eſt AC.CK:: : ACq—ANq.CBq. iremque CL. 
AC:; 'CBq . ACq— ARgq.. exit x Xquo perturbats CL. 
CK:; 'ACq—ANq. ACq—ARg. 


. Simili plane diſcurſu, £6 fuerit AC. AB ::CZ.ZB:; 
ez. CK::ACq- ANq. ACq-ABq.&CL,CZ:: 
ACq-ARq.ACq—ABq. 


Xl. Hinc perſpicuum eſt obliquioris reflexi concurſum a centro. 
mags elongari quam re&tioris ; quod nempe fit CL > CK, Cum 
enimſin ACq-ANq@©ACg—ARg; erit CLC-CK, 


XII. Hinc neceſſario duo quilibet ad eaſdem axis partes incidentium 
reflexi (qualesN K, RL) ſeſe prius quam axem cerſbtabune, puta 
ad X , quo polito. 


XIII. Adnotari poteſt angulum G XH vel KXL- (a reflexis oc- 
currentibus incluſum)zquari angulo NCR:una cumdifferentia ang» 
lorum incidentiz;yvel,duplo angulo NCR unacum ang. NAR.||Etenim 
ang. KXL=— ang, ALR—AKN= ang. ACR+CRL—: ang. 
ACN+- CNK= ang ACR — ACN +: ang, CRL— 
CN K=ang NCR-+:ang. CRS— CNP. ||! Quinetiata ang, 
CRS— CNP = ang. RCA + CAR :'avg. N CR 

AN 


___ Llf*@&/r. 
CTAN= ang-NCRNAR i 


f ++ang.'N AR liquent 
ininſans-(Grforcd) ventiven gu 


ſunt. | Cog oe HO 
C " XV; Eriam palam eſt'8 didtis ipſos refletos ON, HR direQe Fig. 83; 
9 procurrenres! a fe divergere;; -adedque-duntax#t unum hujuſmogi res? 
Hexumi oculi centrum tradfife ;- conſequetter &' pundti A gamum us. - 
N nath4 convexoiſpeculo.imaginem exhiberi” - ooo Ee 
£ XV. Lemmatia 1, Sint quzcunque tria quanta A, P, C\, prims: 
que fir A Renk.C. a fon LIE THY >, enim 
tore! A. B: :BE'. erit ergo A+ E &=2 BY quin Tay ergo, 
- BuEc=B-Cadeoque CE ergo magis A+ Cr B.. 
4 2. Sit (iiſdem adhibitis quantis) ſecundo A-j- C92 B. dico 
_ fore A.B-=B.C.. nam five dicatureſle A,B::B.C. vel A.B 
_ c>” B. C. ſequerur utrobique foreA +- C- 2B, contra hypothe- 
: lin. iraque pottrus eſt A-,B—oIB,Cy ET 


; Ty 


XVI. Etiam. hoc adjungo..” Si do famantur*ad eaſtlem axi partes Fig. 8 
© (circulique convex parte comprehenſt) ſibimet zquales arcus NR, © bt 
p RX , & ducantur rectz AN, AR, AX; ect ANq+ AXq.. 

Nam CR CN, CR, CX;&demitrintur ad'A C:perpen- * 
diculares N Ez R F,, XG; fint-item NP\, R Qad AC parallelz ' 
\ dycanturque-fubtenſe NR, RX. ; & quoniam ang. RX Q= 
, ang, NR P;'patet efſe RX . RQAINR.ENP,; adeoque cum 

RX=NR,ertRQc= NP, hoceſt FG& EF. ergoz CF? 

—CE--CG, unde4 ACx CF-2ACxCE-h2ACx*K 
: CGatquiet ANq= ACq-|-CNq—2 ACxCE.&AXq 
| =ACq+-CNq-2ACxCG. &:ARq=2ACq-+- 
2CNq—4ACxCF.cgoANq-EAXqc:2 AR. 

Addo , ſequentium gratii , fi puntum A ſumarur ad alteras (infra 
centrum) partes; & reliqua (imilicer apparentur ; fore contra; tummy 
ANqAXxqa:ARq.nam ineo caſu eſt ANq-- AXq 
= 2 ACq-pþ4 2CNq-b2ACxCE+2ACx CG, & 
2ARq=2ACq+2CNq+4ACxCE. undeliquet pro- 
politum, 


. 


\XVIL iSint jam ad eaſdem axis partes duo quilibet xquales arcus 
NR, 


"L's er T7. VIE.: 


| am AN AR AaneLoN poi 
Jud, intervallum 
; Conc majwiph , K re&ttorum occurk- 


"Nato quoniam eft Ag +-AXq<=2 ARG. erit » ACq 
ANq—AX4"23 AC — 2ARq » wACq.. 


—A 
Ry ©. GM 9% GL, vel. _ 


CL CK: 043 er0— oy 
& ided+ CM — CL c- — CK hoc eſt MLE-©- LK: 


QED. 


cram in hach , rectius incidentem 
er rs jo verſus limitem Z ardti- 


; ore 


XX. Quin a bis dean mas coll, {+ uſpiam inaxe 
(velut ad O) conſtituatur oculi centrum , A neceſla- 
rio circa limitem Z apparebit , ut in przcedente 

| ) abaxis 
it cum copioſiores , tam axi viciniores , 


quanquam hand irs =o yp ee mes 7 
quantitare pro rei Of. 
taſſis nimia videbuntar . caque jam opportummn zatume defiſtere. 


'Exer. IX. 


norte wt, cixcularis convexum finite di- 


radiat , Ge ubi loci adparet oculo inreRa con- 


ſtiruto radians 8 fpeculi centrum traje&a poſtremo con- 
_ niſi | rr on per icunque firum - 
- pgredimar expiſcari quo primum t ut reftam inveſtigemus , - 
in qua- conliſtet-lmaga , ram ut punCturg 'cjus in iſta rea praciſum + 


determinemus . & primo quidem negotio ſatisfatum erit hujuſmodi - 
Problema conficiendo ;, quod ( ſequentium. quoque gratiz ) genera-- 


I. Dato cireuls refietente (cnjuscentram C) datiſque binis pun- 
Ai, ab borwns une refia ducatur , cujme reflexus oy eng . 
ſeat. | 

7. $i data punRa (puta A; X) int ambo- in circuli peripheria , Fig,'86. - 
manifeſtum eſt biſeo rea. AX in-N, connexiſque fubtenkis NA. 
NX, rettasN A, N X (ibi mutud reflezas fore , ſeu, juni CN, .. 

CN X anguloC N Azxquari. 

2. Etiam fi datorum unum (X) incircumferentia-ponatur , liquet, Fig. 87... 
connexis AX; C X; fatoqueanguloCXH= CXA, fore X A}, 
_ _ _—_ X) work =p 

3. Item hi data a (A, iter a centro diſtent, con- p;, 0+ 
nexis reftis AC, NC ikea nels X CA areQta CN circu- Fig. 88, 
km reflecentem interfecante ad N ; perſpicuum eft conjunttas rettas 
AN, XN, invicem in ſe refle&i,; yel angulum.-C N X ipli CNA' 
rquark. =» 


HI. 4. SipunRta data (putzjam A, K) ambo exiftant inredta per 
refleRentis centrum tranſeunte (nempe ABKC.) ; I 

1. FtCK.AC:;:CB.T, ac inter C B, 6&:T fit proportione Fig. 3, 
media V (undeCBq.Vq::CB.,T::C K.AC) .tum centro A, 


intervallo- 4/-:: A C q — Vq . defcribatur circulus ——_— ; 
| | ec ans - 


©" WV 9 cc pw ms Oo > TT Oo 


- 5 unes oe aARMMPe”. >; vibe = 


ads mY 


Fig. 90; 


AC=DAN , reliquis ws, Sumend 


L'ec Tr. IX. 
ſecans-in N , & per N ducatur KNG, hc iplivs AN reflexa 
erit. 

"Rari-ob"ANq =ACq—VTaiVq =ACIEANa, 
adcoque.CBq. ACq—ANg::.CCB wal CKA. 


.quod , e pramonſtratis , refle&tioni_proprium eſt . ergo liquer pro- 


politum. 
z. ta quidem'in ho ; at £ 


ponatur alias, ut ſir 
crit phe AN 
= :; AC q-Vg; a i ANg—ACg—v Ty 


-ceinſtabit , - ubi de coneavis 


GB:CB;E., PWT :C ne he et. Fg 'E 
«+ F.:&dufta QN: ad; AG pe icularis circulum Tectt in N% 
cornex#- AN, KN altets-alrerins reflexs exit: hoe ©fupradidis 
liquido conſetetur. Ar-i-fyerit-AN ©*A on tum, agcip? deber 
CQ=F—E; "& (relqui nihil i FEROYY te ame appa- 
_ facum erit, 


1. Intra cafus hos | Problems, ceu po dia conſtryirer ; 
aſt illos ; alioſque ſpeciales , ſi qui ſunt, exciptendo, generaliter c con- 
ceptum ormnino Solidum- eſt, & 'certe- A vix-ut'alind a 
Geowerris hatenus attentarum difficilius reperiatun.. .. Et primo qui- 
dem per lineam extrui, explicarique poterit ſabi peculiarem hoc vel 


| adfmitli-modo deſcribendam.: 


' Connexa C A , ſuper diametrum CA deſcribatut drcalns A IC, 
item ſemidiametro C.A-deſeribatur. alter circulus A HG. tum 3 C 


educantur rez quotvis C Icirculum Al C ſecantes punRtis I, & per 


A, I ductz re&tz circulum A HG ſecent punttis H , demum per H, 

& X reaz ducantur ipfas C 1 decuſlantes punRis/ N. per hujulinodi 
puna quzvis deſignabilia tranſibit linea , Problematss expoliti ſo- 
lution accommodata . | Sit enim ejus, ac _ tis circuli quzvis 
.nterſe&io N (qualium certe prore ecentis circuli itudine fub- 
4nde quatuor, a dliquando tres, modo binz tantum erunt) 6 connecta- 

tur AN, Ert.quoniam angulus C I A in Semicirculo rectus eſt , exit 
rea AH biſetainl] . adeoquetriangula ANI, H NI libimet zqua- 
lia prorſus & zquiangala erunt ; & ſpeciatim ang. INA = ang. 

I N X . unde .patet propolitum, 


V. Verum quoniam (ut pridem admonitum) hujuſmodi conſtruci- 


, Ones, etl1 longe faciliores iis.quz per vulgo receptas lineas peraguntur, 


& Problematum naturam' magis in propatulo collocantes a pers 
nihilo- 


-———-, 


CS 4 FOE TT 66 
nihilo- 


= 


= 


purganam: . quorſam hoc prxmittimus Lomaaricum Problema. 


VI. Trianguli DPN angulus ad P reQtus lit; & iz uno cru- 


re PN puniumF F refta ducenda eff, reli. 
im feempe AAS ce, 


quum latus DP (protraftam nempe) ac hypot:naſam D 
ut ab llisintercepta ad ſegmentum hyporenuſz lateri primo contermi- 
num datam obtincat proportionem R ad S. 
Hoc itz tur licet , FHad PD parallela. & Dia- 
metro .H N Circulas H F N -(is nempe per F tran(ibic, ob 
HF N re&um) tum pnetiae 226 I 
FhlI'= ang. F DN. litetiamR.S::DF.T.&a { duca- 
tur refta I L K diametrum H N interſecans ad L, & circulo occurrens 
inK , ita quidem ut lit intercepta LK = T (hoc autem quomodo 
przſterur in ſuperioribus oſtenſum) denuo per punfta K F trajiciatur 
retta CF, iplam DP ſecarsin X. Dico faQtum, vel ipſe CX. 
CN::R.S. connetaturenimrefta N K. & quoniam FKI 


Fig. 91: 


S. 


(vel FHE) —FDN, erir triangulum F D C ſimile is Contr, T. 


LKC, acindeFD.DC::KL.CK. itemob ang. FKN — ang, 
FHN=ang.XDC,; crunt criangula XDC, NKC libi quoque 
ſimilia, proindeque DC.CX::CK.CN. 7» er erit ex 

iFD.,CX::KL.CN. vel permutandoFD.CK;;CX. 
CN, hoc eſt FD.T (vel R.S) ::CX.CN, quod faciendum 
erat 


Advertendum eft autem , quod datum punftum F in refta PN 
indefinite protenla varie ſtatui poteſt ; vel nimirum inter pun&ta P, 
N, vel extra illa partes ad alterutras . item quod in iſtorum caſuurg 
{ingulo quoque I K (conditione gaudens praſtirua) plugifay 
riam duci ; oteſt ; ut antehac inculcatum ; unde plures emergent ſolu- 
tiones . at quoad omnes caſus perſimilis erit conſtruttio , nec fete di- 
verſa demonſtratio . quare cur plura ? 


VIIL Proponatur jam circulus refleens (is qui prz oculis, cujus 
K | cen- 


N, 
true PGzPN, « liquet jam 
THergs mage el er Tr p.CNB, xo; 
; T9, 3's cram 94 t. 
2399.5 F, SS DNovbtoe Vo ex 2quo 
;700.9V.  antec CA OR Edie weyssV: 
leque. 3 PE + FN,ÞN::2@9 +9V:o4 Vi hoceſt 
Of FN: :y9.9V. (hoceſt) ; :XC,CA. ducatur /jara NL ad 
arallela ; quyare elt ng. LING= .G= ang .X NG; 
PFAIETIG N:L::GF,FN+;3XC.CA. porro fat! ang . 
LNG ag XCA, & HN -pratrata'iph CA occurratin M; 
F PEOPeees on HN IL limile rrjangulo -HC M;; idcir- 
HN.N.L, ducatur denuo tangens N Q , cſt- 
ray , PNQ= xt — CNP=reft —xV © = ang. 
=3zXCA, vel zang .P NQ = ang XCrA— ang INH. 
reriom exar prius 2 ang >XNF = ang-X NL « etgo 2"ang X NF 
—4 angPN.Q— ang XNL —ang, L NH; colony 0G. 
conſe -X NH, ergo tangens N Q biſecat angular X N H ; 
[ atur forerettam HM iplus X N reflezam , acidedgfſe X 
HC::XN.HN,,atqui fuit,prius. HC). CM::HN.NL quare 
nbd ag XC,CM::XN, N L (hoc eſt eriam &-pramon- 


ratis) ::XC.CA, unde CM=CA. quapr _ HM, plus 
XN peflexa tranſic per A : Quod propoſitum erat efficete. i 


' VIM. ' Hvjnuſce Problemat is ith generalius propoſici varii .quidem 
caſus ſunt (etenim, vel data punGa jacent aimbo-rxtra, cirpubum/re- 
fleQentem ; ;, Yel utrurngue pol numeſt intra 'corcokum; [ve pram mncra 
jacet, alterym extra'; quinetiam' in horum' caſuum —_—_— pluries 
conficitur negotium) aſt ubique non abſimilis grirconſtruRtio'z ſane 
nimius efſem ; meamque pariter ac veſtram patientiam macerarem 


omnes intricati Problematvs nodes evolvendo; ſuffecerit-eju(ctliptci- 
men'aliquod protulifte, Ix Adnota- 


7” © we” « wv Hp FE Ss ® 


— 
. 


minare , ad quo cadem conliſtir, eo ſpectat hoc 


4 { 45 

4 *. 
; - "rs »*\ ” 

- ; a, 4 | 

13008 


"WG n 1 


delignari poteſt linez qu#vis, in qua ditipunti 
ies apparebir ; incumbir- proxime punctum in ca prxciſum deter- 
{pcie a preciſuu dev 


| tt < oo uay & Hour - * 2 
- X. Abeddemi quocunque puntto A manantes das radii AN, AR Fig, 99; od. * 
Mrs hy warm illum arcum N-R (qui inci- "4-97; 9 FE 
dentizz punQtis interjacent) intercipiant arcum P$, corum vero re- of 
flexi mtercipiant arcum *  ;. exit arcus # © 2qualis Sammz vel diffe- þ 
rentize dupli arcas NR, & arcus PS. Nam (1)inprims Ggura'; 
go, pares hinc inde SR, & &R ſubducendo, erit PS+ RN = 
*# — RN. proindequePS-+2RN ==, (2). jnaltera Ggurs ; 
amtPS+SR—RN=PN=Ne=RN+R,—c# qua- 
re rurſus zquales auferendo SR, R « manebt PS— RN = 

— & & unde tranſponendoerits » =2 RN—PS. 


XI. Eriam hoc Lewwaties adſcribernus : Biſccetur redta N P in E , Fig. 942 
& ubivis famatur puntum A, erit EA_ZA=ZNA. 


P 
PNEt: N +, . 
EA="Z*%:AN = ——== "3b dn 


XIN. Exhinc, ut propofitum citius attingamus , Sappoſito radios Fig. 95; 96: 
AN, AR (quoad cafum przſentem) ſibi quam proximos incidere , 
punttum defignabimus ad quod ipſorum reflexi N' &, R - concurrunt , 
dicimus ntique {i diRi reflexi concurrant ad Z ; biſectis ſubtentis N P, 
NeinE, &F, fore FL.ZN:;EA.NA.\| Nam quoniam 
arcus N R,PS ex hypotheli ſunt indefinite parvi (ſen minimi) ſe ha- 
bebunt ut fuz ſubtenſz , nec non idemde arcubus '* RK,» dici poreſt . 
igitararc. PS.RN::PS.RN:: PA. RA. (hoceſt ob RA, 
N A nihil, ex eadem hypotheſi, diferentes) ::P A.NA. ergo, 
bis componendo, erit PS +2 RN.RN::PA-+2 XNA. "_ 
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1 | + JE punftum Z eſſe locum iſiowm, 
b.-  puntiZ conbitir Aden oculi yegean in wt CN alt, 
© Sig 95 $6: canquam DR \ ut Mihi vide- 


rae 
admodum laculentis fem wg” ut jam ad inftar regulz 
x rarum,, fixiumque cenſert quear) iſthic i verſari ,. ubi 
jorum incidenti principal (bor eſt tiojus us oculi centrum 
trankiens axis Optict yicem ſubit) radiorum reflexi 16 Ot tr ilum 
reflexuminterſecant , aque circa Z in hoc caſuverſaar. 


2X. Ec hoc e collegj, non ill incert2 
wo oc pmemine 02s ana uſfira Ly floaya 
ibus uſurpavi- (quanquam Ge hzc e cognatis tontibus pro- 
Pe) adeo exatti , concisa tamen, Ge facili, ralzque quz conclu- 
fjonis adferrz cauſam apprime detegit  Enim vero lipleraque cuncia, 
2am oggerunt huc atrinentia , minutatim ac morole perſequi vellem, 
immane quantum. tzdii (commodo veſtro fortafle non tanto) mhi- 
met accerſerera, & temporis plurimum veſtri pariter ac mei cxhauri- 
rem. ſuffecerit itaque jam, & poſthac in reliquis tHypotheſibus ſafft- 
ciat, via quam breviſſima (modo tamen cerriſſima) metain attingere . 
De convexis haenus ; ad concava proxime nos conteremmg, aliquan- 
to brevius exponenda. ||. 
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TN poſtrema Ledlione quod ſpedtavimus 

JL alluxit, nunc partes concavas itradians ali | 
primis diſtingnemus. Nempe” upp 'y in M uſu, re- 
—-< wig op = connexaque refta A C protendaturin- 


definite ; quo polito, 


Ih. r. inc ris AN 3 & AN=AC; | ec fois AN 


Hoc e ſupra generatim oſten(is conliat; 8 facil? jain\piter ,"con- 


' mexi CA, ctenimeſt ng, ACN = ANC; ob A AN, ex 


ang. ANC=« NC, propter refletionem 
—=«NC, unde ſunt 205 Na libi: parale- 


1. 2. Incidat radius A M major ipss AC; efus reflcſis ; 
cumaxe direfts procedens convenier ultra centrum , i Fig. 98, 
= A, (hoc. eft centrum GC punto radiant, concurfaique 1 Inter» 


Numb AMcAC, erit ang, ACM = AMC ON, 

[PSI CRT BCM+ACM= a reft. 

qure M ,- C B convenient infra C'M ad: Ty yelut 
K. 


3. Incidat radius AR, & ſit AR minor ips3- AC, cjus 
+ puta R a, axi retro protraftus occurret . (huceſt ut. radians 
centro; concurſuzque hit inter) : 
Nam hicob ARA C,, etitang . ACR==ang AR'C=mg. 
«R C. quapropter ang . DCR + « R Cc 2 ret, unde gatet ipſas 
D'C, «KR portratas infra C R concurrere, 


Fig. 99+ 
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WM. Hine poottum Zeſt limes infruquem, Verſis centrum, nulle 
il 47.8.2 Ya (pans 2 ny « (quorum 


Agin crit CZ 

'Nam B bile com . AC=23 
«Bi«C "i oft ZB.ZCmaCB:4 wade CB. LC 
CB. £C,cgdZ Cori Cu ,- 


VII. -Quinetiam efit in hoc caſa; ANq—ACq. CN q:: 

AC.CK« Nam ducatur K Had GC N pacalllela,, protratz AN 
poor & compenn'Of & codem plane modo quo ſu- 
ex4s Partes. ) oftendetur fore 
ANxNP. ::AK.C CK. unde diviim erit AN x.NP — 
CNq.CNgq Yo CE. - awem, ae Ce 
adeoque x _ & = W bl 
B11 cafobins 4 Aj] 'Ke. CK> 3: =o 
Notetur ; 6 fuerit _ _ ſeriſſe Antal circuli re- 
Nepennip quod punttum A duos focos habebir ad caſdem' centri par- 
Jorun ad partes D , alter ad Bpertinebic | fin: A Cmajor 
FS e , focis qui ad divenlos vertices By & D pertincat, 
EIT | 


VIIL Eriam hoc interſeram Theorems, . przmiſſis conforme: St . 
fatz CK,CN::CN,F, itemque 2 CA. CN:: CN. E, 


_r—_ 
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 ANQ=-ACq.2 Manob C kaA Cres GNginla 

—ACq.&AC. 7 pra 17 Ta) q« CN4q!. cries que 

> xc tak CL: *Akq—A Nq—-ACq. 
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Xl. Accipiantur porro bini pares arcits N:R,/ RX. &, jneiden- 
tim AN, AR, AX reflexicum axe conveniant punQtis K, L,M, 
dico ſpatium LM, alliquioratn: opcut{ibug) ietject un ; anajes; efle 
ſpatio L K , quod rectiorum continetur occurlibus. Nam & ſupra 
monkiratis canſtat efe-A N-tg-+pA% 2 Ai Rq\ preindeque to- 
rANgtAXq—ACqtT2 2AR q. + COIs ac inde 
ANq.—ACq. SC CESNNDSO SIS AXq— 
ACq. hee eft CL.CKD5CM.CL. ELL, 
CK: - 994” thi VERS OIs ded LMEKL, 


- NllL;;Hine refs ingrcn fax drefieRione verſus axem conder 
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0 Adveaſitax ſaldety. (id expericnda. 5%. OCu- 
Ja vighard..in Zt<allveato. rem vppaentiara objici ; quippe 
cum 


te .Y (} 24; 
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Fig. #02, 
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PN ws, [© Wn Ne we, os PEEL NA, 
visus O reſpettu, cicca puntymtZ conliſtere , 

Fn ll ei, qurkan wan 


viii. Supereſt tanrim, ut de ſteriore quem Ons 
ſubdamus. E>, pocarue AC = AG = A Ay; ined qui 
- we mnt el AC minor ere i a =" 
A ©. ; qui nempe retro CUM axe conv 
puta-ad K. Brin i prxcoenribu conormiadeprhenetr, 
& ſuppari demonſtrabuncur RE, 


modo ; qualia ſunt ne 
IK. AC;AN::CK.KN. 
XX. ACq—ANq.CNq::AC.CK. 


-- (XXL, Radii A-Riplo AN cunpaxe concurrat 
inL ;cric CK. CL::ACq— poryopity jpg 


XXII CK=SCL. 


XXIIL Incidentium reiorum (pares , vt ſuperiis s arcus in” re- 

fletence ſumendo) reflexi yy ts None nts 

diſjunftos . hac, inquam la 

tis conformia , EE EE nap. 

do comprobantur . quare pluribus tempero , ſed enim jd quod ubi- 
przcipuum ctiam hic exerriys oftendam ; przmiſlo ramen hoc, ad 

Commis quoque concidenda non inwtili, Lowwareo: 


XXIV. Detur rea BC , in ea 
velutZ, itaut BZ ad CZ datum obtineat rationem, puta Rl 
Id facile lic excquimur, {] x. Si 


La Fr OA - 


Lect x 2+ ©. 
Ts Si fuerie þ=R fatl — R.R::BC.CZ C 4 
TEEL CZ adit. os wt Fir0s. 
2. Sin I=2R , fatR—1.1::BC. BZ. ergo rarſfus compo- 
nendoR. T::CZ.BZ. vel inverse, I.R::BZ.CZ. 


NXVv. Fiatjam CA. AB::CZ.BZ; Dico Z efle 
, citra quam ( reſpectu centri C ) nullus retiexus axem de- 
abit , hoc miſſis infiſtendo, fore CK - CZ. 

Nam ducatur N T circulum contingens ad N . crit ergo NK..N A 
::KT.AT=BK.AB. NK.NA-+AB.BZ-=BK. 
AB+ AB.BZ=BK.BZ. eſtvero NK.NA::CK.CA. 

AB.BZ::CA.CZ.egs CK.CA+CA.CL* BK. 
Z.hoceſtCK.CZ=2BK.BZ. vel permutando CK.BK=> 
CZ.BZ. unde dividendo-C B.BK-2CB. BZ. adeoqueBK= 


B Z. unde liquet propolitum. 


XXVI. Exhinc (ut incafibus ante pertraftatis) conſeRtatur cjul- 
modi pun&tum Z. efle locum ipliſſmum unaginis punftum A exhiben- 
tis oculo, puta O,in axe C A conſtiruto ; patetque quam longe paſſim 
ab Opticis ; nominatim a noviſſimis Stevine, Hobbio, Fabriogy inco 
aſſignando loco aberratur , quorum ex ſenteatia verſatur is ad pun- 
tum Q ) tanto ſematum a vertice B intervallo , quants radi- 


ans A ab ipſo B diſtat . pn cg rg nulla veriſimili cati- 


one nititur (imo rationi adverſatur ; cum nullus omnine 
radius oculum ingrediatur tanquam a pun&to Q_ proveniens) experi- 
enti3 facilime reftutatur . Nam (i ranquam circa puntum A accenſa 
candela ſpeculo cavo G By exponatur, oculo velut ad O ito longe 
majori diſtans intervallo conſpicietur ,. quam ipſo B Q,, quod ipſam 
AB exzquat. quinimo tantillo verſus centrum illum adducendo non 
quali diſtantia , ſed admodum majori videbitur elongart ; tanti 
circiter ad ſenfum , probabilemque conjeturam , quantam proportio 
_— a nobis prxſtituta . quo circa diſcurſus noſter experientiz 
agio conſtabilitur. 


XXVII. Quod demum attinet ad locum imaginis reſpe&tu visus Fig. 196, 
extra radiationis axem politi ; determinatur is codem ac in caſibus 
antecedaneis modo , biſecando ſcilicet ipſas NP, N punRtis E, F ; 
faciendoqueEA.AN::FZ.ZN. Adnotandum faltemin re&ti- 
onlbgazeliexis imaginem extra circulum conliſtere , ſed in obliquicki- 


bus intra illum , nempe fi fucrit AE - AN punQtum Z ultra _ 


L E 'c T.: Ab 
CB exiſtet, fn AE*SAN,; actos. youke + exiſtet, ſn 
AE= AN, concurſus inbnits iſtabit , ſeu proximus reflexus ipli 
N e paralchuverit-- Os - HR 44 x. Hts 1 : 

Not, dui AQ ad CB perpendiculari, i AE=AN, erit 
AN=v/=28, Nam AQqz=AP* AN=;ANxAN 
=3ANq,; itaquepunttum N, iſtoscaſus diſterminans , facile de- 
fi X | 


Rationem ipſi cantillum arrendentes perſiciers, miki ſn? una 
evolvendo minutias non animi ſatis, non otit ſuppetit, 


XXVIII. Juvabit his anam,loco forſan opportuniore prztermiſſam, 
obſervatiunculam attexere. Si fuerit Z radiantis A Imago, viciffim erit 
A radiantis Z [mago. e diQtis. quoad ſpeciales caſus facile cernitur 
hoc conſeRari . quin & hinc generarim verum a it ſatis: Si fue- 
rit Z ipſius A imago, tantum unus idcirco ab A manantium inflexus 
per Z tranlidit . (hoc imagini-proprium efſe ſzpius in decurſy in- 
culcata ſatis t., ſuperque ) quare reciproce ſolus unus ab 7 
manantium inf A tranlibit (natn [i duo tales per A tranſire 
dicantur,, etiam duo per Z.tranſibunt, contra eſin) erit- 
DISD imago. Merebaturhzc (compendio bene ſerviens, 

eaſas inter ſe varios conferentibus affundens lucem) obſervatio gene- 
ralibus intertexi ; niſi quod non omniaſe nobis ſtarim produnt ;, & 
quzdam in abſtratione ſumma non ita facile vel explicari poſſunt - 
vel com i 


bs ori jam —_—_— manum.. quz contentus ita quadante- 


nus-} ife , haud 


(certe magis nova, minimeque pro- 
trita ge d rreby wc ? 


cas, ſen circulares, attentabo, 


Leer. XI. 


L Ateptricd circulari defunituu ad Dioptricam promovemnr , 

C - incidentium quorcunque refraQtis uni fimulo peri 
delineandis , ade6que refraftionum ſymptomatis organice pertencan. 
dis modum imprimis exponemus, prz cxteris, opinor expeditum . 
Seorlſimad v y xqualem diametro (N G) circuli refringentis deſcri- 
batur circulus v # y. item habeat v y adS$ 7 rationem illam, quz re- 
fractiones determinat (illam autem deinceps, ut antehac , conſtanter 
nuncupabo rationem I ad R) 6 ſuper diametro Sy deſcribatur quo- 
que circulus SHY. Incidat jam radius quilibet MN P, cui con- 
veniens deſignandus eſt refraQus. ut hoc aflequamur , circulo adpofi- 
to a V adapteturvy#— NP, & centro y per & deſcriptus circulus 
ſecet circulumSHy in H , connexaque y H circulum y © » interſecet 
in E . demum connex4 ytE, circulo NP G accommodetur N X — 
vE; crit NX iplius N P refraftus. Etenim (dufis CP, GX) eſt 
»H.yt:: (ySpv::)I.R. hoceſt y#.5E:;:1.R. hoc eſt 
GP, GX: :I. R. cum itaque int ipſeG P, GX rei ſinus angulo- 
rum GN #®, G N X (quorum GNP eſt angulus incidentiz) liquet 


propolitum. 


I. Ad ipſa Symptomata progrediamur exponenda radiis ad circu- 
lum refraRis competentia ; . quorum illa pro more primo pertraQtabi- 
mus, quz radianti punto conveniunt ad infinitam quaſi diſtantiam 
poſito , ſeu parallelos ad ſenfum radios ejaculanti. Quocirca per 
circuli refringentis Centrum C punAumque de longinquo radians 
protendatur reftta ACT, tum fiat BZ.CZ::1.R, necnondi- 
vicaur CZinF, utlit FZ.FC::1.R, & centro F per Zdeſcri- 
batur circulus E GZ.. his peraRis, accipiatur jam quilibet ad A C 
parallelus MN P (convexis incidens an concavis partibus perinde 
fuerit) dico fi rea NC (ab incidentiz nempe pun&o per refrin- 
gentis centram duga) circulo E __ protraAa occurrat in G; GC 

2 IR 


Fig. 107. 
198, 


Fig. I09, - 
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Fig. 110, 


Fig. 111, 
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in. CK = CG, conneRtatdirque refta N K, fore N K 
ipfius MN P refratum. Conne&antur enim reaz FG, BG, & 
iam eſt 'BZ.CZ:;(I1.R::) FZ.FC; erit 
+ 22 tA Net que BF .F GE - 
FC. itaque- iangula BF G, GF C (latera fetlicet 
circa DD angulum CFC oportionalia) - ſimilia fore . 
erit BG.GF::GC.CE. ſeu permuratim BG. G C 
:: GF.CF, hocelt BG,GC:;:EZ,CF::I.R. verumin tri- 
is BCG, NCK eſt BC=CN, & CG=CK, Tang, 
BCG=—=NCK; adeoqueBG.GC::NK.CK. quareerit quo- 
que NK.CK::1.R. ergo, *fecundum generatim antehac oftenſa, 
liquet N K iplius M N refractum exiſtere. | 
Coroll. Adnotetur eſſe. triangula BF G, G.F C ſimilia, ac-effe 
CF es & ang. BGE=GCE; & eſſe BF, FG, 
F Coho | 


III, Ex hoc (ſane pulchro, perwilique-Theoremate) cum: particu- 
laris exoritur methodus hujuſmodi quotcunque refraftos expeditiſſime 
ſeu delineandi , ſeu com |; tum ipſorum prezcipua ns 
facilime diſcernuntur ac demonſtrantur , qualia ſunt, quz in. ſubje&ti 
exhibentux Corollgriss. 

IV. Patet hinc. punftums Z efle limitem ultraquem (reſpeRu cen- 
tri) nullus axem interſecat refractus ; ſeu perpendicularis iplius A B 
(vel ei faltem quam proxime adjacentis radii) refratum.ad Z. termi- 
nar{ , quia nimicum eft CZc= CG, vel CR, 


V. Conſcquitur etiam, {i duorum incidentium M N, Q.R (pr 
QR ſit obliquior) refcaRi conveniant cum axe pundtis K, L, fore 
CKc-CL. Etenim fi xetzN C, R Cad circulum refratarium 
(itz circylum_E G 7, merito ſubinde nominabimus) producantur, ut 
ipſum ſecent pun&tis G, H , liquet eſe CG CH,;.adeoque CK 
ECL, Hinc 


VI. Ad eaſdem partes incidentium refraQti {eſe prius interſecant 
quam axem ; (yelutt puta refrati N K, RL ſele decuſſant in X.) 


VII. Quinetiam , fi in primo caſu per centrum; C ducatur refa 
V1 ad BZ. peryendicularis , ditoque circulo refraftario occurrens 
adl; & frat CY = CI, patet punumn Y efle limitem refraRionis 
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IX Notandum porrd., quod diverfos refringentes circulos, ilſque 
tes, modo pr ſticuto determinatos, refcactarios 
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competen 
refts C B,,EZ; CE,CZ,C Feaſdem in uno, in altero quovis 
PEpantienes obſervant; id quod facilims deino cur ;* &c-ſars elu- 
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NIV. Sint jam tres radii paratieli M N,. oe 5» pirermg 
= (hoceſt ur duRtivN v, Re, XE ad axe AC Cu- 
fit XE—Ry\=Rg—Nv) & ipſorutn | cuna axe 
many, rg AG ps iorum concurſibus interjectum 
ſpatium O 
netur, 


ty SIGeFet 
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apa” =PL 


majus ſpatio L. K a re&jorum occurlibus conti- 


Nam ducanter NC, RC, XC citculo refraftario occurrentes 
 pmtisG, H, 1, & ad has a refraQtarii centro F ducantur l- 
.colares F ., Bc, Fy, & quoniam CXE, CF y kmilia 
Jontp\eritXE., CX::By, CF.irem ſimi :decauſa.e&CR(CX). 
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IX.CV::R1V; 4 
G; datz CB 
Clexcant, reftam 


p od per X 
IG refri in ipl: BC ; ſeu viciſlim 
hzc in illam, gn in lm nrF ret N X ip- 
fmBCſcerink; & fintNM, acXTad BC parallelz. 
rum CK.KN:: (TX, XN::TX.VH::CX. CV::Y Rf 
unde ſecundum oftenſa liquer N X K refrattum efle iplius. MN; 
quod oportebat factum, Ita Problema Jvariercoy utcunque'licebir 
exequi , nec-non ejuſce qualitatem intueri ; quot refradi per ocu- 
li centrum meent definire , ſinguloſque ret delignare ; quz lon- 
giuſculum eſſer ſigillatim exponere , cum autemeitenus imaginis locus 

— M - habearug 


wm OG 4g 


CG, necnen.Clad Re -rpendic | 

matur CH = CI; & per Hduc "X Yad N @ parallels," 
pendicularizad CH,-mndeeſt XY = Rs, &arcNN=Yes, & 
ajeXY'= arc Ro, vlelqer ane MRS HEE. bt 'vR- 
que praterea -CG. "CE::R.1: Be wed CP::CH.CF, 


permutatim CG.CH::CE.CEF. cg (oma proedemem) of 
arc. NR.NX=NG.NE+CE.C ilam (quz 
ponitur) arcuum NR,SP, er exi , erit are NR.vo:: 
fubrenſaN Rave: NZ ZEND LE. ergo (inverſe 


compo- 
- gendo, vel dividends, tum &c arcNR. 
NR" = o4 + pages roger 


:;NZ,——, aqui yelut modd diftum ) 
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z3CGq.CEq=CGq::; FO Ea, ek ere Gnidendo 4 CG 
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XV pparet (id quod 4b eximio D. Sluſio moniturn ami- 

cus mihi communicavit) potuifſe Carteſiuns fine tabularum confeRti- 
oneſuum [rid angulum detremamare .namaſſumptoarcu D Y=DT ; 
angulum-iſtum arcus Z Y polito circulum propolitum per 


'A 


| centrum tranfire ; quod ita facile conſtat . .. Radii cujulvis 
NSD © qaralet MN rhecka NZK refletaturinZFH ; 
& 7 F in F O refvingatur ; ſitque FL ad BD. parallela ; ſumaatur eti- 
amDY = DZ, &conneRantur CZ, CY; dico angulum LF O 
#quari anguloZ CY. Nam imprimis ob ZN, Z F xqualiter ad pe- 
ripheriam inclinatos , patet angulum O,FH angulu-PN Z vel CK Z 
xquari .-igitur ang .HFL —HFO—=angFIC—_CKZ= an 
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qvid ef f dixero > Perghcte Zv ip 

AE nas b inflexam magis apparere , primo,quia ſpil- 

eſt, aca radiorum gemina diffalione conſtar, ab utraque puncti N 
partemarcum Z V retrattorum , tun ſecundo, quoniam 0 

ipli-ZV. incidir., ade6que facilius 8 copiolirs "ind? quim alfunde 

verſus parres- O gerorquetur-? Et cunt praſertim circxpunftum 7 

acutius radii cocant, neque non incurrant obliquius; quidni prof terea 
vividior indorefi apParentia * ? Verum hacrapmfancs;. 

Quenzans Colornns rncidit mentio, quid [1 de illis (etli prater morem; 

ac ordinem) paucula divinavero ? 
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XVIL- Album eſt-quod lucem copioſam , pariter inp. wk 
circumfundit. Talia ferme ſunt corpora, rarioribus. "Inter- 
punQa , przſertim, quz multas ſuperficieculas, in omne latns obver- 
fas, habent. Suadetur hoc, Quia pure lucida ſeper alba videntur , 
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Lg : 
IL In cirrolum refringentem BN (cojuscertinm GN nadie pun- Fig. 129, 
| prndpindefnge? 


> F a * 
8-45 5 R-L This od MASH 
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; rationes A Cad CK, & NKad NA. 
r enic CN, & ducatur K Hi; 


it igitor 
ry :NK, NH= =NK.NA+NA.NH=NK, 'N 
AC.CK: Q.E.D. 


HI. Hinc i fvert CA.CR ::1.R.caittCK.CR:: 
NA. 4 


k ; | . Sk hs Eo $7 4. 
31h At At BOG 


mM ge, GAN =CR' p42 BN inci- 
\.X Qlrumeſ q90 produttos, omnes autem.arcui N T inciden- 
tes API FEI EIN. 


iti maxim contrario (quu 
t.p#tibus) ad{imilis © 
diverſitas, hanc quoque breviter attingemus, T 
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- XIII.” E przmifſo Theoremate non dificile conficicur hoc Problenea - 
= punRo K, refratum deſignare, qui per hoc ipſum tran- 


Hoc nernpe patto,  Reperiatur mG, utlic KG. $ 
CK.CR, frem far GF.FA::CK.CR (::KG.A |, 
centro F, intervallo-F G deſcribatur circulus refringentem 
ad" N , + erit connexa N K incidentis A N retraftus.. 
+ Nam ducatur FN, &obKG.AG::GF.F A mu- 
ttimK'©.GF::AG.FA. dividendoque KE,G F::GF.FA. 
bocteſt KF, FN :: CR PIT KFN, NFA 


. . 


aſſlimi- 


2-4; tal 
" Lue = XIE 


; on GEE... 6p _—_ Nx. 
| AR KE, | -NF::GF.FA;:CK. 
eſtigicur N K.. ANSCR, GR. une na dium The: 
) cor ct, | 


nn os phones ies, Jae; 


| {rodtue GN GNH ring coming ad 6 | Cllurun 
i ad, ks X jug (als ape el ar 
KY Aw ent, pro diverſicate caſunm ab iplius A poſitione reſul- 


A ook digus ille drculus Keeper non occurrat omnino, Problema 
confivactio nem reſpuet ; nec ullus refratus punAum K permeabit, 

= Si circutns G N H refringenti coincidat ( id quod facile concipi 

| & in aliquo revera caſu contingit) omnes refraQi in puntum 

K 19-7 Such [| tc & alia conſtruttionem iſtam conſeRantur ſoler- 

ter expanſem-, quorum ſaltem nonnulla haud abs re fyerit exertius 

oſtendl ; velur hoc imprigis palmarium. 


XV. Sifnerit AB,CR::BZ.CZ, dico puntum Z efle limi- 
rem , vltra vel citra quem nullus refradtus axim interſect ; ſeu per- 


pendicularis i A B refratum inZ terminari. 

Nam cujutvis incidentis A N refra&us axi occurrat in K, erit ided 
CK.CR:: NK.NA, ergdquim ft CR.CZ::AB.BZ, 
erit CK.CR + CR, CL=NK.NA+AB.BZ. 

T. Eft autem (in prima figura, 1 ubi punta Z, & K ſunt ad partes 
centri, vel ubi refrafti ad axem direte procurrentes convergunt ) 
BKe=NK, & ABDAN, adcoqueBK. AB-NK.NA. 
ergo CK. CR-+CR. CZ=2BK. AB+AB.BZ.. hoceſt 
CK.CZ—2BK. BZ. vel inverse permutandoBK. CK BZ. 
CZ . dividendoque BC.CKe BC.CZ. ego CK=2CZ; 
adeoque punfum K ſupra Z exiſtit , verſus centrum ; quod erat pro- 
politum oſtendere. 

2. Inſecunda vero figura ubi punta Z, K ad alteras ſupra punftum 
A partesa centro averlas cadunt) connettatur fubtenſa BN, & du- 
catur ASad KN parallela, hac ſecabirangulum B A N, majorem 
ipſoB KN, vel BAS, & cum angulus A B N fig obtuſus, erit AN 
= AS. adecqueKN. AN"=KN.AS::KB.AB. erit ctiam hic 
igitur (urſupra) CK, CZ-DBK.,BZ. vel permutatin CK, B K 
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cÞ | puntum K mag}s Z a centro elongatur. 

k 7 1a a. p30 gt mpmctut ar ut in hoc, ubi 
I ad convexas ; eſt enim hic (utin e) KB.AB—= 
KN.AN. adeoque ( fopra monſtratis infiftendo ) CK. CZ 
""KB.BZ. vel ando CK . KB CZ, BZ. dividenddque 
CB.KBc=CB.BZ. unde K B-2BZ. adeoque punftum K 


cencro ſerwper vicinis eſt quam 7. 


XVI. Hac ante cum, modo fuo mutatis mutandis, ad omnes 
caſus transferri habentur inde determinati refraorum limites, 
hoc eſt 
trom habaaeio in axe 
culcatam. 


punorum A loca, reſpectu oculi cen- 
XVII. 1d autem hic in duobus caſibus (utroque nimirum ad circuli 


AC litum ; juxta doctrinam a nobis toties in- 


civas ) peculiare venir obſervanduam cum fit CB = CR, omnes 
refractos in ipſo 0 Z (ur ſupra definito) retro cON- 
i, Nam ob AB. BC::AB.CR:: BZ. CZ crit divi- 


o AC.BC::BC.CZ, ropter ad punctum quoedvis N 
adfamprum connexis A N, ZN, cit ZN.AN:: (CZ.CN::) 
CZ. CR. unde ZN refractus crit incidentis A N. 


XVIIL Hine eriam {i fuerit A B=CR Z Fig. 1413 
| 'AB.CR::BZ.CZ, © t 


a centro infinice diſtare , quia nempe tum ob AB. 
— = - anda id feri nequir, niſi punctum Z ita elongetur 


XIX. Conſeltantur & hac :; Si puntorum radiantium A, « limites pig; 1423 
L43e. 


foe panft Z, t, crit AC.AB+BZ.CZ =«C.,«B+Bz. 
Nam @ przmiſſis facile conſtat efſe 
quam, C,a B +—BE.CE= : , 


XX. Unde C?c=CZ; Nam ob BC. AB*DBC.aB. 
que AC. AB =aC.eaB.crit BZ. CZEBY. 


CL - Ee B G . CZ = BC. C7. adedque CE 
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n_zqualiter inclinentur , 'hiſque conyeniant refrati FL ,.o >, 

ad tbe x d hoc modo non incleganter oſtenditur. Du- 

catur refta B X cum -B C angulum ens parem angulo refra&to 

ad .inclinationem pertinenti,- perque-puneta F, # ; & cen- 

trum Sony B X occurant Joures P,.« ., tum quo- 
ant ( 


I ingala FCL, B > SPSS a ys enim C B P 
m_— L ex conſtraRtione par eſt , & P verticali ſuo 
Ct. 


0 


.B 
uatur) nec non latus C B. lateri - > Pendwink erit CP'— 
.  Simili plane difurſweſtC@o—Ca. Porro, quia Co ad 


.. C# (hoc eſt Sinus gg, £90 ad Sinum anguli Co « ) majorem 


ratlonem habet, qu: Fad C A (hoceſt quam Sinus anguli CAF 
ad Sinum anguli AF C, vel zqualis anguli Coy) liquet angulum 
Co majorem efſe angulo C A F, adeoque reliquum « Ce minorem 
eſſe ,reliquo ACF , vel angulum PCB angulo + C B. unde liquet 
efle C& majorem quam CP , hoc eſt Ca majorem efle quam CL: 
Quod E.D. 

Corell. Vides arcum B F majorem effe arcu Bg.. 

Notes etiam omnes ejuſdem inclinationis refratos ope duſtz retz 

B X promptiſſime defignari . ſed hxc an #445 fuerint neſcio. 


XXII. Subjiciam & hoc Theorema : Convexo denſiori inciden- 
tium radiorum AM, AN (quorum A N fit obliquior ) refraRi 
M K, N L azem adeaſdem partes, direQe pergentes, ſecent, iſte ad K, 
hic ad L ; dico fore C K majorem guam C L. 

Nam connexis C N,-KN;, &du&tiLHad KN parallela; quo- 
niam, e przmiflis, eſt CK. CR:: MK.MA. &CR.CL.: : 
NA.NL.catCK,CKCR.CL=MK. MA+NA.NL. 


. eft autem NK.NA MK.MA (qua NK<=MK, & NA 


C*MA) ergo CK,CR-+ CR. CL NK. NA+NA. 
NL . hoc eſt CK.CLc-NK. NL. hoceft NK.:HL.c 
NK.NL. quaproptereſt LH=DNL. eft autem angulus LCN 
obtuſus , ergoreQa L H angulym C LN fecat, ac angulus LHC 
interno L.N C- major eſt , hoc eſt angulus KN C angulo LNC 
major eſt, unde liquido patet fore CK > CL. 

Coroll, CK.CL=MK.MA+ NA.NL. 


| XXIIE Hine, ejuſmodi omnes refraRi ſeipſos prius quam axem 
interſecant , velut ad X, || Hoc ſpeciminis loco pro caſa, qui prz 
manibus . 


4 _ 
H - - 
A | > 


haven XHL | 
manibus . propter"alios qui ſimilia volet ,; ipſe viderit, & ſbi para 
verit . ego jam alid progredior ; eo repng ut locum definiam 
jaginis.an dato quovis refrato apparehtis; pretervehemur enim 
illud inihis certe cafibus ;ntricatsſimans Problema (cujuſque Solutio: 
n aut laborem; quem exigit, aut remporis jafturam compen-- 
ſabir)- quo juberur per datum punctum tranſeunrem refractum delig- 
nate. politione datum igitur refraftum accipimus ; & tn hoC ima- 
ginis locum ex hoc uno Theoremate determinamus. *© 


XXIV. Duorum incidentium ANP, ARS ſibi quam proximo- Fig. 146. - 
rum-concipiantur refra&ti N #, R & ele punto Z decuffantes , bile-. 
centiarque ſubtenſ® NP, N © punRis E, G, (a retis nempe. C E, 
CG ad illas perpendicularibus) dico rationem N Zad G7. e& ratio- 
nibus CEad CG (hoc eſt 1.R), NG ad NE, acAN ad AE 
componi... | 
+ Ducanturenim CKad RS, & Clad Re perpendiculares, in 

ue productis CE, C G capiantur CF=CK; & CH=C1, 

& rerE ducarar T Vad NP parallela ; & per H etiam XYadNe@ 

parallela, Jam eſt AP, AN::arcPS. arc NR (ob ſumptam 
; , . APZ:AN 

arcuum indefinitam parvitatem) , ergo ———.AN:: 


» +, » 
arcÞ S2:arc. NR arcNR. hoc et AE. AN: arc NT, arc 


pA 
NR.itemet NZ.ZwT;: arc NR. arc ov , ac inde NZ. 


NZZ: Zu arcCNR5:; &s 


. nad. of ae” . thocetNZ.ZG:: arc * Le8. g2 . 
NR. arcN X.ergo, rationes zquales adjungendo, et AE.AN _— 
+NZ:ZG=arcNT. arc NR4+- arc NR, arcNX=atrc. 

NT. arc NX . queniam autem eſt CE.CG::(I.R::CK. 
ClI::)CF.CH. vel permutando CE, CF::CG.CH, erit, 

*jJaxta prxmonſtrata,arcNT.arcc NX  NG.NE+CE.CG. +: 18... 
quapropter erit AE, AN-+NZ.ZG =NG.NE+CE. Xxwn.6s6. . 
CG. unde (rationes hinc inde pares ſubducendo) erit N Z.ZG:: 
OEETT NO RED ANES. Quod propolitum fur 
oſtendere. 


XXV. Hine, fi 6at CE.CG::NE.L; & AN.AE::L. 
M; rt NZ.ZG :: NG. M. Nam NG, NE +CE. CG 
+ AN.AE=NG.NE+NE.L.+L.M=N G-M. 
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: repertam ab. j concinneque demonfſtratam ) conſtrdQtionem 
DE NR inctlegi A N' perpendicularem , -& ſecantem axin iy R. 
pom any) rg ann pom nk rr 
"NEO nn Og 22h 0 Regs 


"XXVII. Hujuſmodi 'vero pun&tum Z. efſe locum ipſiſſimum ima- 
ginis puncti A, oculo apparennss in ip] Ne conftinao, frplin expo- 


. itz rationes manifeſtant. 


**I"--Xum. 25. XXVIIL Attendenti porro conſtabit, ſiquidem fnerit NG ad M 
» ratio zqualitatis , quod punftum Z infinitoa punto G, vel N inter- 
+ vallodittabir ; ſeu proximi radio N  refraQi ipli N e parallelicrunc ; 
' fin catioNGad M fit majoris inzqualitatis, quod punctum Z exiſter 
- infra G, vel in N G antrorſum protraQta ; v denuofi NG ==2M, 
aac, vel in NG retro trafti verſatur. Hac 
tiras uteunque poſlit determinari”. ſed'ad locum Solidum res ſpectat, 
ipsamque proinde mifſam facio. 


XXIX. Inſeremus autem hic Phevemeni cnjuſdam fatis obvii, quod- 
que nonnullis forſan (»rpote communbus Oprice decretis apperenter 
adverſnms) mirabile videatur , explicationem. Sit lacidi puncti A 
(moedice diſtantis, & vivide radios cjaculantis) ad arcum circularem 
M BN (abaxe A Bbiſectum) imago, ſeu focus Z , & per Z,ad ipſam 
AT. perpendicularis traducta concipiatur linea X Y . porro, deſu- 
matur aliud punctum remotius E , liquet cjus imaginem citra punctum 
Z (centrum verſus) jacere , ductis itaque rectis E M, E N, harum 
refracti adhuc altius ſe interſecant, puta ad K , productzque MK, 
N K lineam XY ſecent punctis O, P . quinetiam ulterius accipiatur 
_ F , ductarumque rectarum F M,F N refractiliat ML,NL , 
linez X Y occurrentes ad puncta R, S, quibus peractis maniteſtum eſt 
intervallum R Sipſo O P majus eſſe. "Hine facilis habetur ratio, cur 
punctum lucidum (velut ardens [ncerne, vel Invage Solis ad Speculuns 
aut lenters diaphanam effecta , (quin & ſtellz fixz) quz propter exi- 
guitatem ſam apparentem punctorum ad inſtar haberi poſſunt) quo 
a diſtinctz viſionis loco longius amoverur , £0 (contra quam ary 
vilibi- 


- 
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ſirum {aris anguſtum circa Z ſpatium 1 bit, ad E vero conſtitu- 
rum , 'vatide radios vibrans , totum coruſcatione ſui ſpatium O P 
afficiet; ad F deniquecollocatum adhuc majus intervallum R $ per- 
cellet , indeque grandigrem ſui ſpeciem exhibebir. In placide vero 
lucem remitremtibus alizer ſe haber , quoniam pauciores , & langui- 
dins apentes qui extremis O, P vel K, Sallabuntur radii nallam ſui | 

tonem excitant. 

Eo lubentius banc, adeo perfpicuam, hujuſmodi Phevonrervr alfig - 
namus rationem, quoniam in eorum reddendis caufis ira titubat magnus 
ille G ali/exs, neſcio quos,ex refraftionibus, relefionibusve quibuldam . 
commentitiis ortundos, akcititios ſuggerens cincinnos, || 


XXX. Quin hic tandem Dioptricam fmplicens cirenlarem clande- 
ww, quam utcunque quam pauciſſimis ira complexi ſumus,, -ur pre- - 
cipua ſalrem (quz videbanzur) & notatu digniora- perſtrinzerimus , . 
prius autem Catoptricars circularens ; nec non utramque , tam D- 
optricam quam Catoptricam, planam, quantum inſtituto noſtro viſum . 
eſt congruere , pertratavimus . quibus perfunto mihi. propofirum 
aliquando fuir ad curvas alias, conicas przſertim ſeftiones, haud dilli- 
mil: methodo pertentandas cogitationem extendere..: Sed enim, cum 
in. his tricis Growetrics etiamnum. fatis ſuperque commoratus fim , . 
& prxter ea quz circa conicas ſeftiones a nobis pridem infinuata fune 
(quz & ab aliis luculente traRtata proſtant) reliqua non itz magnum 
ufum fpondeant , contentus haſce- primarias , in uſu maxime politas, , 
& uſu przſertim accommodatas ſuperticies , ultra paullo quam hadte- 
nus attentatum aut. peractum ſcirem , exculliſſe , cxteras omnino , 
miſſas faciam. , 


XXXIL. Porro, .quoad infletiones iſtas, quos pluribus ſucceſſive 
lanis, aut Sphzericis Superfictebns, utcunque conſtituris aut compolitis, , 
incidentes ſubeunt radit ;. quz.conveniunt illis Symptomarta, poſſunt ea 
de. ptxmiths elici , quorum certe pracipuum eſt, quod apparentis 
puncti locum reſpicit ab infletionibus ad iſtas ſuperficies fats reſul- : 
tangem ; in hoc enim indagando, determinandoque potiſhanim he 
diſquiſitiones verſantur ,- Hunc igitur ſaltem definitum exhibebimus, 
idque ſatis commode, .ex uno quodam . Theoremare, ſeu regula gene- - 
ralt , cut exempla quzdam, communis usus in gratiam ſeleCta, eorum- 
que qui in hzc inciderit minuendo labori przſertim comparara, ſubjun- 
gemus. Iſta vero, ne jam rxdio Sinus, ſequenti reſervamus. . Lec, . 


W_ 2 Lzcrt. XIV. 


I... Ch pracedentis calcem, Regulans. pollicebamur, exemplis ftipa- 
Sr ex qua punctorum _ is WOE dr Ie © 

| gimes dignaſcantur . ian nunc exhibemu quam ſimplicime conceptam , 
- -ait XBEFO radius principalis, - pun&i radiantis A ſpeciem per 
oculi centrum O deferens, ex incidente primo A B, & inflexis BE, 
EFF O (in direftum avt ſecus diſpolitis) conſtans , tum punRti A 
reſpeRu oculi in.reta BE politi , 6 ex infleRtione ad ſuperficiem B 


ultans .(e przmilfis utique deſignabilis) imago fit Z, item hujus Z 
(quod. jam. veluti radians concipiatur) reſpe&u_ oculi in rea EF 
conſtituti, 6 'ab infleione ad ſuperficiemE emergens imago lit Y , 
demim punti Y (ranquam in ſuperficiem F radiantis) reſpeRty oculi 


in FO collocati fit imago X . erit hoc puntum X imago cunRis ab 
his infleRionibus proveniens . neque ſecus quotcunque fuerint inflecti- 
ones{ſe res habebit, enimvero ſemper ex iila tali poſtrema infleQione 
reſultans imago, eadem erit cum illa, quam omnes exhibent, 

Hujus effari veritas e conſtruRione ſatis apparer , e qua facile colli- 
girur proximorum .ipli AB ineidentium hinc inde radiorum mflexos 
tandem.circa pu X ipſum FX interſecare . vel ita rem collegeris : 
punQum Z eſt pun&ti A imago ; & punRum Y ipſius Z , denu6que 
punQum X iplius Y., itaque puntum X iplius A 1mago erit, qualem 
nempe res hic fert, remota . Strictiore longiuſculo diſcurſu poſlet hoc 
comprobari, ſed quorſum rem ſatis claram intricare ? 


IT, Exempla jam, quz dixi, ſeu e przmiſiis deduta-.conſeRaria 
fubnetam . Norerur autem imagines, quz in iis proponuntur delig- 
nandz, oculam reſpicere Centrum habentem in ipſo radiationis axe 
(qualis eft rea BD) conſtitutum . irem diverſarum ſuperficierum 
ac radiationum axes ſibimet in diretum poni. przſumatur etiam in 
refraGtionibus ex acre faRtis ad vitrum fore I.R:: 5.3 ; ad aquam 
vero foreI .R::4. 3. (hx .nempe rationes veris probe congruz 

depre- 


I. Ad lextems plans-convexars. 
IL Adlentens plano-concavam. 
Fiat I-R-R::DK.DY. 


Is Vitro kD Y=+KD. 
In Aqueet DY = 3KD. 


Il. Ad lentews convexo-planam. 
IV. Adlentems concave-planam. | 152, 


CI—R.I::BC.BZ; & 
Fiat 3$3.n; DZ.DY. : 
Is VarDY=4BC—4+BD; 
In AquaDY = 3BC—ZBD. 


V. eAtHentem convexs convex am. 
VI. Ad lentems concaue-concavens. 


I—R.1::BC.BZ,; & 
Fit 91.2—DZ.D 
FKZ—DZ.DZ::DK.DY: 


Coroll. Ad integram Spherans. 
Fiar 2]l.--2R, ":CD.CyY. 


_ —_ 


VII. Ad lentems convexo-concauam. 


VHI. Ad lentens concave convexam. I 53« 
Fiat I=R.I::BC.BZ, & | 
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RA PAraDfuIS z & cape KO GY lhe 


£ - law hl far @ KZ—DZ.DZ:; :DK.DT;& 
a * capeDY ad parteslentis adverſas ipſi K. n 
De ſenſibMliter autem propinqua diſtgnea radiintivm ſey div 
radios emittentium pun&torum (qualia ſemper-delignat og A) 


imagines Cut &c illz quas ad cjufmodj; puntta convergentes efficiunt 
radit) hoc patto determinantur. SEES 


I. Ad lentem plane-planam diverg. 
II. Ad lentems plano-planam copverg.. 


R.I::AB.BZ, & 
FAC YI,R::DZ.DY.C © 
Brevius. Fiat 1.1 —R::BD. AY: 
IIL Ad lentem plano-corvex ans diver pg, 
IV. Ad lextem plano CONMCAVARS convery, 


Fiat R.I::AB.BZ.&cui 2 cadit 
r, ExcaDK, og KZEDZ, fiegkZ—D2.DZ : 
DK.DY,; &capeDY ad partes\emts adreſs A 


2. Si $52 = DZ, imago Aiſtabir inbnite. 


7 


Zo SiFKZ==DZ, feDZ—RKZ. DZ::DKD Y; & 
jw IY YER... 
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DK.DY; & cape D Yietſhe gore et een © 
Ve Adlentew plane-cntavam diutrg: 
G VI. - Ad lentems plane convevam comerg- 
| R-I::AB.BZ; & 
Fat 3H -p2-62::bx.vx; 
_ VII. Adlemtem convexe-planam diverg. 


VIII. Ad lentem concavo-planam converg. 


1. SiAB-FAC, punftaZ, &Y adlentis partes punto A 
adverſes reperientur , fao AB—TAC . AB :: BC.BZ. & 
| I, R::DZ.DY, . 

2. $i AB=TAC, imago infinite diſtabit, 

3- Si ABSTFAC, deprehendentur Z , & Y verſus A, fatto 
ZAC—AB.AB::BC.BZ, &1I.R::DZ.DY. 


. IX... Ad lentems concave-planans diver g. 


Fig. 158, 
X, Ad lentew convexo-planams converg. 


SiAcadatexra BC, fic AB—TAC.AB :: BC. BZ, fin 


Acadatinter B, & C, fic AB+AC.AB::BC .BZ, rm 


fatl, R;;DZ.DY. 


+ 1. ABGCFAG, fo AB-TAC.AB:: BE, BZ, 
A &FKZ—DZ::DK.DY, punta Z,Y adverſus A cadunt. 


Fig. 159» 


2. SAB=TAC, fac I—R. R::DK,DY, & cape DY 
adverſus A. | | 

13. $ ABSFAC, fic FAC—AB. AB::BC.BZ, 
 & fume BZ verſfs A'. Jam cum Z cadit extra DK, & primo fit 
TKZ=DZ, keg KL—DZ. DZ::DK.DY; & ſane 
D Y adverſus A. 


4- Sequudd, = KZ =D, imago diſtabir infini 8. 


7. Tertio, 6EKZ*aDZ, fac DZ—ZKZ . DZ.:: DK. 


DY, &ſumeDY verſus A. 
6, Quumdenuo cadit Z inter D, & K, ka Dz +2, KZ.DZ:: 


R 
DK.DY, ſumaturqueD Y verſus A. 
Corel. 4 in:egram Spherams drverg. 
1. i AB+ACITAC, faAB+AC-EAC. 
AC::BC.CY, &cape CY adverſus A. 


2. Si AB+AC=AC, iago in infinirum abit, 


3. SAB-+ AC FAC, fa AC—AC— AB. 
AC::BC.CY, capiaturque CY venſis A, 


XIII. Ad lentem concave-concavans diver g: 
XIV, Ad lentem convexo- convexam conver. 


| 0 
E hea Facu -AB::BC. A JOE: s 


aku B,C; Gr AB+E AC. a8: : BC. BZ, deinde-fac 


£2 —DZ. DT :: DK. DY, 
Coroll- Adi integram Spheram converg. 
' Spantum A exc BC poranx, fat A B-+JPAC : :BC. 


CY. fin Acadatinter B, &C; fat AB+* FAC. AC: 


BC.CY, &capeCY ad partes centri verſus A. 


XV. Ad lentens RENO FONG” PAR diverg , 


XVI. Ad lentem concauo corvexans converg. 
t- $i ABSSFA C; punda Z, & Y verſus A cadunt, fats 


[20 —49-Ap 26A & &-KZ-DZ..DZ::DK, DY- 


2% AB= SAC; fack—R; R::DK.DY ; & cape DY. 


verſus A. 


3. SABCFAC; fc AB-FAC.AB:1BC. BZ, & 


eape BZ adverſus A. JamquumZ cadit extra DK, tum primo.(i 


FKZ-DZ, fac KT. DZ.DZ::DK, DY,; & cape DY 


verſus A; 
4+ Secundo, (1 _ Z = DZ, imagoinfinite diſtabit. . 


I 
5, Tertio, (i & KZ—"DZ, fac DZ—FKZ » DZ :: DK, 
DY, & fume D Y adverſus A. 
6. Sed quando Z inter D, & K cadit ; fit D'Z--oKZ.DZ T 


DK.DY ,; & fumatur D Y adverſus A, XVIL. Ad 
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Si Acadat extra BC,fiat AB ACAB::BC;BE, fira 


- 


.cadatincer B, & C4 far AB+FFAC/A'B/YBC.BZ. 
DLAI An Tring Id oy 9 
'I, Jan cimZcaditextraD K, tum primd ſip KZe=DZ, fac 
PE ; 4 | ex 26tivy £ 


— 


FKZ—DZ [DZ2DK.DY, & capeD Y adverſus A. 
2. Secunda, fi --KZ =D. imagd infir2clongabirur 


3. Tertio, 6KZ=aDZ, fac DZ—|KZ.Dz :: DK. 


D Y, &ſumeD Y verſus A. | 


” * 


4 C quando Z inter D, & K cadit, fiat DZ4+KZ.D2 F 
DK.DY ; & accipiatur DY verſus A. 


Hiſce ſubneftam ſequentia ; non contemanendum in Exgyſcopscss 
uſum prz ſe ferentia Problemate. 


I. Dat: pun propingu: A perfettam imaginem per lentem concave. 

convexam in alind datum punttum Z lents vicimns projicere . (per- 
imaginem intelligo, -quz reſultat ex omnibus, quos ipſum A 

diffundit, radiis in ipſa readunatis.) | 

Fiat I—-R.R::AZ.ZB.G&dividaurZB in C, ut fit CB. 
CZ::1..R, tumcentro C deſcribatur circulus E BF. item centro Z 
intervallo quovis Z. D (majoriquam Z. B) deſcribatyr circulus GD H; 
fatum erit , -nempe lens EFGH pun&ti A perfeftam imaginem in 
puntum Z projiciert. 

Nota ,. dati C B pun&ta A, Ze propolitis facile determinari . 

Invitro, (CB = 15, erit $7 6 = 9 $68 - 4 = —_ 

Adnotetur etiam per lentem EGHF ad Z tendentes radios ad A 
refringi. Hujnſmods 


—_ 


ad A 
(mods 


4 _ 
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? | wot wed ws «A 
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Il. Dati puntti A perfeftam imaginem, etigms ope lentis concave. Fig, 164: 
canvexa , in datum alind punttuns Z lorgirquins projicere, 

Fiat AZ.AD::1 — R. R.itemdividaur ADinCutfitCD., 
CA::I.R, & centro C per D deſcribarur circulus E DF. item 
centro A, quopiai intervallo A B (minori-quam' A D) deſcribatur 
circulus E ; fatum erit; nempe lens EDF puncti A. ima- 
ginem in puntum Z projicey 4 x 

Data C B, pundta A, Z vicifſim e prepofitismnoteſcunt , 

YOGD 9. AZ=16. 
In vitro, i CB= 15, eitd7 gn ge AB. 


. kidem & hic,--perlentem E F verſus 'Z tendentes radil in A refrin-- 


Slings Presly6te wile conficiatur Virraw, hocpatto : Adiinteryal- 
lum Z D hi ditinfte videam:. Secetur ZDin A, ut fit AD=2ZD. . 
tem ſix CD-= $AD (vel fieCD =+ZDY) centroque C per D 
deſcribatur circulus E DF . item utcunque fampto puneto B (citra 
D: nempe,, verſus: A). centro: Ar per B deſcribarur cixcilus EBF . 
lente E/F,dicti Precbyte puntum A diſtinfiffime confpicient: if 
'. Hiſce demym in.cumulum adjiciarur ab amico communicates Modvs 
elegans .6c expedins cnjuſcangue coſiis imaginem Gromerrice defig=- 
nand; ; us & lentens deſcribeud; , qua imaginem in datum prunituns 
prajiciet, ns 

ks Jpraginem defignare. , : 1 © © x jd 
. E centris;, (6c. verticibus: cireuloram lentem conſtitnentrutn errgan- Fig. 165, . 
tyx; ad axin perpendiculares K j, BP, DQ,C1; deinde periunitn 166,167 . 
A ducatur quayis refta A-PIſecans BP, & ClinP, &1.' tac CI. 
CR::1,R-agaturreta'RP fecans DQ, & KeinQ,'&q,; fac 
Keg,Kj;:R-1: & agatur 3 Q, qua productafecabit axinin Y, loct 
imaginis quzlito, || - 
2. Re- - 


'Tin 


4 
: 


Lect. XV. 


Ene longo circa lucis refle&iones, —_ viſum afficiunt, 
inſtiruto ſtadio metam nunc opportune fixuri videmur, ea quomo- 
Se proſecuti, quz T3»px«inge nobis vila, nec _ pervulgata 
jecerant . autem magnitudines objetas attinet $ ue 
quales nimirum illx ex hujuſmodi radiorum infletionibus quoad (i- 
rum, —_ ticatem mutationes ſubeunt, id ferme rotum paſſim 
on Tus proftat, nec animus eſt mihi toties atum agere, 
vel Etrivio petita quzque huc transferre . quin & ed ſpethantia piers 
que.cun&ta de jam definitis ac oftenſis haud difficili negotio colligi 
poſle videntur ; ſingulorum nempe cujuſvis objeRti punCtorum (ex- 
tremorum przxſertim ac mediorum) apparentias inde determinando . 
..verum nec ea penitus negleui habita, .ad ſubſequentem qroque 
regulam (feu menkimcalem) preſiius animum advertentes fo 
autumabitis . Si qualem aſſignata quzvis ſuperficies infleens (ſim- 
plex aut compoſita) magnitudinis cujuſvis expoſitz ſpeciem exhibet 
(ampliorem nempe vel contraQtiorem, direftam aut inverſam,confulam 
diſtintamve, ſu quovis alio modo demuratam) iinternoſcere copints 
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Propenatur Swperficies es mp 6 pigs = ; 
, aut vitr;) objeftum continents 
reprzſencata . & ab oculi centroO 2 


mar ng bv epitome Ad ” in) & ha. 
natura , FOG refrationum lege palam eſt) 


= y maj hzc objecti ſpeciem amp x 


be eto. im elm pur ldi ref? entia)F,o, & G, 


caldem reſpeRive partes jaceant , ab cadem objecti polito ron is 
tarur ; quod [3 punorum 8, «, y politio j juxra ſaperiorety ' 

ſtrictius exquiratur, de rotius imaginis pay figuri cue 
farls accurarum fererur judicium. 


Exemp. Il. Proponater corpus denſuws PMN Q , Superficiebus Fife 170+ 
planis parallels (MN, P: Q) conprabinfee ; & ab all 4p 
prodeuntes radii O M, O'N ſuperficiem M N reiogn_ 
NQ,; horum yero ad Superficiem P Q refra&i (int P 
propter incidentias (ad M, P, & N, Q_) pares, $0 
zquidiſtabunt) inter P F, QG ſtatuarur objetum F AG, dy N 
_ pay, tum-vero 'manifeſtum eft hic ſe rem limiliter habere ac 
emplo przcedenti, P Exemp. 
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am verba, vides objecti FAG ſpeciem (96x) c0- 
erode pte 


eli cle ejus quantitas neutiquam immu- 
| ing at l pts X Raman Mm RL S, cha reed pAr 
eonipiany , Simntpas , ubique vero punoram correſpondentium 


10 GLFecta 
Fig. 174. bog 2.0, > way figura (ubi refratiP F, QG verſus axem 
rentes convergunt) cum objectum F A G citra punftum H Lenin, 


vides ejus ſpeciem quantitate adauRtam , at firu non tautatam . verum 
objett R LS ultra eoncurfum H-politi image 54 &' nedum prototypo 
major eſt, at quoad ſitum eriam exdem in'verſa. 


Et hoc quidem nulla non lens:pro varia vel objeRti vel oculi 
politione , objecti ſpeciem aliam exhiber ac aliam ; munc 0 ont =_ 
contrahit ; modo reQtam dat, mox inverſam , ſubinde pro tn red 
nonnunquam longius amovet . Singulos caſus ad examen facile [2rediges 
hoc ad ſpecimen aciem mentis intendendo, Quinimo 
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facit ; nec _inmerits;” cum- in natura (faltem qui 
manus intelle&tus aſſequi valet, - aut experientia commonf 
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oquen oft perſeverantis rei cujuſque in fuo efle. Ali- 
as. vero res aliis diurites ir effſe (uo: permanere ; tuilſc eum har non erant, 
eſe cam ha non fee; prizes incepifſe,ſerius delincre, neque nor-aliquas 
cur-firs una oriri ac oecidere, firulraneogq, quali duracioniy;progr=tia, 
1carceridus ad metas, univerfu ztaris curriculum emerirr, nemini 
non perſpe&tum eſt. Ergo ternpus abſolute quantum eft ,. m quantiraris 
admurrens (modo ſuo) przerpuas affettiones zqualitarem, inzqua- 


litarem:, nee enim diffitearur © quifquams, opinor , 
lod xemrae fore, qe ſimul exoriuntur 6c finml interennt , nzxqualiter 
durifle , quorum unvm fair antequam alterum czperit efſe , nec non 
efſe, perſeverat, poſtquam alrerumdefierit exiſtere.  Longius autem, 
& Þrevius tempns nemo non dicere foler, nemo non concipere vide- 
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quamz, 
xFtu , erli_nos ipſarumquantirates ni uras applicando per- 
Kipere nequeamus,, .ita per {et quantum eſt, etfi quo temporis 
guantitas a nobis dignolcatur , advocandum ſit murus ſublidium, ceu 
menſurz qui temporum quartitates aſtimeraus , & inter ſe conteta- 
mus;; adeoque tenipus ut, menſurabile morym connotat, nec enim, 
| 3 res omnesimmotz perftarent, ullo pafto quantum efffuxiſſet tem- 
poris poſſemus interniolcere ; rerum ztas indiicreta nobis, & imper- 
ceptibilis cederet Temporis fluxum non perciperemus dico ! Imo nec 
aliud quippiam , at itupore continuo dehixi ceuſtipites conliſterenius 
aut ſaxa. Nihil enim animadvertimus nili quatenus aliqua mutatio {ens 
ſam affciens nos interpellat , aut interna mentis eperatio nol 
conſcientiam laceſſir, ac excirat. Ex motas forinſecus umy 


"Aut intra nog tuwultuantis exrenſone, vel incenſione 
adus &<quantitates aſtimamus. Ita morus quantitas, IN quancum 
a-nabis ob{crvari poteſt , a morus extenlione dependet., 
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rempus qatres haber omnino nap rationi-eon 
ho homme — predieum: quancem confiderare , ip- 
m momentorumaddiramento, 
repens momenti quali continuo fluxy-- conſtiruum imaginamur, 
& ſolamproinde longirudinem <i ſolemns artribnere ; nec cus quan- 
A quam ex linex- r-decurizlongiradinedeterminamus. Si- 
-Eut nr Iinea CH__ nlbng cenſerny” veſtigium , a puro 
7 - 2motu vero quod uno-modo, 
CD dic pofſir ; ita tempus vchut inftantis con- 
imo own” Anenged ab inſtante notmullam indivili- 
five fame qaat exrenus difpertiri queat. Et 
ee que US unica longirudine 'pendet motum © conſe- 
quente , ita temporis quantitas ab untcaconſeRatur velut in longum 
expor- 
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ac #ſtirnio Mathemarico ſubdita ,..qui ratione velocitas 

ſpatio rempus adlignificar , E quibus nempe quamitas ejusdi 

ac diſcernitur definituridetrco velocitas parentia,, qui mobile ſpariue -- 


aliquod in aliquo tempere pertuanliee pexelt... Unde-confettarur lin- - 
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| x la confeRiTpatii,nec 
| 4Tert aIgndc tr Yb | tbe enim velocitas 
0 tempore ſpatiumi emeri: tor) alt ex ſpatii 
yelocitatis agnitis quantitatibus determineture Quinims ſpatii quo. 

xe quantitas (quatenus hoc modo per moruil dignoſcibilis eſt) nec 
Fr. definirtz velocitatis-quantitate , nec abaffignato tanto tempore 
depend ab utriaſque-ratione conjunRa. Et quidem ut hzc quo- 
modo ſe-reſpiciant amplius exponamus , ſpatii quatenus hoc modg 
compuratur quantitas'eo + egg modo , quo dimenlionibus 
ſais quanta fit ſuperficies innoreſcit ;-E quantitate ſcilicet unius linez , 
(quz longirudinem jus aut alritudinem oltentat) 6c E quantitatibus 
fingularum /invicem (bt patallelarum linearum , quz per iſtius linez 
pun&a quzque tranſeuntes fuperficiem totam quodammodo conſti. 
tuunt , & componunt ; cam ſaltem limitant atque determinant ; hoc 
eſt quaſi per dutum ſingularum ejuſmodi linearum in reſpeRiya 
ditz linex punta. Velocitatis autem , '& RR quantitates 
pariter eo modo-diſcernuntur, -y ſuperficiei , & unius cui appli- 
catur dimenſionis quantitare diſcernitur quanta ſt reliqua dimen(io 
(ubivis , inquam ,-aut faltem alicubi quanta, nam fieri poteſt ut re. 
liquadimenfio quatenus per omnia prioris dimenlionis punRa diffundi- 
tur, ſibi paſſim diſpar & difformis lit ; quid velim e veſtigio conſtabit, 
nam- utilis hac conſtderatio poſtulat enucleatins declarari, Omni 
temporis infſtanti , ſeu indefinite parvz temporis particulz (inſtanti 
dico , vel indefinitz particulz , nat utinihil admodum refer, utrum 
lineam ex innumeris puns , an ex indefinite parvis lineolis compo- 
ſitam 'intelligamus , ita perinde eſt, utram. tempus ex inſtantibus , 
an exinnumeris minutis tempuſculis conflatum ſupponamus-, nos ſal- 
tem brevitati conſulentes pro temporibus quantumlibet exiguis in. 
ſtantia, hoc eft 'pro — reprzſenrantibus lineolis punRa non 
verebimur uſurpare ) cuilibert dico temporis momento competit velo- 
ciratis aliquis gradus, quem mobile tunc habere concipiendum eſt 
cui gradui reſpondet aliqua decurſi ſpatii longitudo (nam hic mobile 
tanquam punAum , & ſpatium proinde tantummodo ceu longum 
contideramus) quia verotemporis momenta quoad rem ipſam neuti- 
quam'a ſe dependent , ſupponi poterit in proximo inſtanti mobile 
gradum velocitatis alium (alium inquam 'vel zqualem priori, vel in 
quavis proportione diverſum ) admittere , cut proinde reſpondebit 
alla ſpatti longitudo, tali proportione reſpiciens priorem , = 
velo- 


quantum quiddam, cujus partibus quibulvis decurforum ſpatiorucg 


uatenus nempe qualem ſparii partes temporibus fingulis peraAtz 
porrdogein inter ſe ſervant, exaQte referat. Qui igitur ; 226 


ut 
quam zquabiliſime fluens per lincam , ut premonuimys , roam ap- 


L E C T. Þ 
Hantaneus,. eo. recurrendum ut per inſtantias nil alind , quam inde-- 
finitas temporis particulas us ; quibus reſpondeant certo 
velocitatis gradu , alio atque alio, percurſa indefinite minuta ſpatiola. 
velocitatis gradibus adproportionata ; tum autem' reprzſentando 
fingulo cuipiam velocitatis gradui per-tempuſculum aliquod retento, 
locolinez reRtz ſubſtituaturoportet exiguum reftangulum dio tem- 
puſculo applicatum. Perinde fuerit, ac- eodem recidet hoc an illo 
modo ſe res habear , aſt limplicior & charior videtur ifte modus, quem. 
prius expoſuimus , . cui proinde poſthac inliſtemns. Ur redeam, 8& 
recolligam , ſicuri per omnia linez re punt traduci poſſunt pa- 
rallelz retz , magnitudine pro lubitu-pares, vel impares , e qui- 
bus aggregaris ſuperkiciale -_ exurgat , ita ad ſingula temporis 
inſtanria a ay poflunt velocitatis gradus diverſi, pares vel impares, 
prout mobile per totam ſuam lationem vel eundem impetum retinere , 
vel aliquando varium :adſcifſere ſupponatur , utcunque creſcendo vel 
decreſcendo. Si velocitatem. ſemper eandem conſervare dicatur , fa- 
cile patet E. diCtis velocitatem aggregaam definito cuivis tempori con- 
venientem. re&iſlime. per figuram-parallelogrammam exprimi , qua- 
lis eſt AZZE, .in. qua, latus A E remports definiti vicem obit , re- 
liquum AZ, eique parallelz re&tz omnes BZ, CZ, DZ, EZ 
velocitatis gradus (ingulos per (ingula temports momenta penetrantes , 
In hoc ſcilicet caſu pares ,_exhibenet. Poſſunt etiam , ut dium, pa- 
rallelogramma ALZB, AZZC, ALLD, AZLE ſpatia re-. 
ſpeCtivis remporibus AB, AC, AD, AE decurſa -_ delignare. 
E'qua conlideratione ſola , vel intuitu primo motus hujuſmodi, quem 
#quabilem, . 8. uniformem vocitant , omnia ſymptomata deduct 
poſſunt, Quales ſunt : quod zquali perpetus velocitate tranſmiſſa 
ſpatia ſeſe habent ut tempora : Quod. quali tempore perata 
patia ſeſe habent ut velocitates-; &'viciſſm:: Si ſpatia funt ut 
velocitates tempora fore zqualia-z fi ut tempora-, velocitates 
#quari, Er fi zqualia ſpatia fuerint , tempora velocitatibus propor- 
tone reciprocari ; contraque., (1-tempora: velocitatibus proportione 
reciprocentur , ſpatia ſibimer exzquari, Spatia, denique quzlibet 
corapoſitam habere rationem & rationibus velociratum & temporum ; 
nec non, ſubducendo rationem zemporume ratione ſpatiorum relſiduam 
manere rationem velocitatum., vel ſubducendo rationem velocitatum 
relinqui rationem temporum. Hzc enim parallelogrammorum inter 
fe comparatorum affeRiones ſunt (#quiangulorum intelligo paralle- 
logrammorum , nam ubi reprzſentativa, hxc parallelogramma con- 
texuntur inter ſe , aquiangula conſtituantur oportet ; altoqui - 
Wn- 


L aCT. 1 


ſingillatim ſpe&tantur ; nihil refert quinam angnlus ſtatuatur) fire} 
. Inquam,, & parallelogrammorum natura liquent , & ex iis. quz- 


poluimus. ſponte conſeantur , ut nullam aliam demonſtrationem re- 
quirere videantur. Et ſanequoad omnes Marhematicz a4 ſubdicas 
hoc eſt utcunque quantitatem involventes) materias cum magni fa- 
cilitate Theoremata perſpicere , tam ſummo eadem compendio de- 
monſtrare poterit , quiſquis contemplationi ſux ſubjefta cujuſcunque 
generis quanta ad analogicas magnitudines rite congrueque novit- re- 
igere. Quod [1 porro velocitatis gradus continuo per lingula tempo- 
ris inſtantia ſupponantur zqualiter adaugeri, vel imminut , a gradu 
minimo , ſeu quiete, definitum ad velocitatis gradum , vel a definito 
tali gradu ad quietem , conſimili patopoterit aggregata velocitas per 
quarnvis ſuperticiem zqualiter a punRto creſcentem ad definitam mag- 
nitudine lineam , vel eodem retrograde paſſu decreſcentem, exhibert , 
ſumpliciſſime vero,8c optime per triangulum redtilineum ; ur puta per 
triangulum AE Y , in quo crus A E tempusdenotat, cjuſque .punctis 
applicatz linez parallelzBY, CY, D Y, E Y gradus velocitatis {in- 
gulis inſtantibus congruos a punto A (quod quietem , vel infimam 
velocitatem refert) ad definitum gradum line maxima E Y reprzſen- 
tatum zqualiter increſcentes , vel ab eadem E Y retro ad puntum A 
quietis reprzſentativum declinantes. Sed 6 part jure, quo prius, 
trigona ABY, ACY, ADY, AEY per reſpeQtiva ab initio tem- 
pora decurſis ſpatiis reprzſentandis inſervient. Et conſequenter, (1 
velocitas x hg a definito gradu ad gradum definitum ſupponatur 
augert , vel diminut , reprzſentabitur tam aggregata velocitas , quam 
ſpatium ei reſpondens a figura quadrangula T rapezia,qualis eſt CYYE, 
in figura prius adhibita, Hinc, non ſecus quam in przcedentibus, hu- 
juſmodi motus quem uniformiter acceleratum nomine perquam apto 
Galilews nuneupavit) affeRiones omnes przcipuz facilime deprehen- 
dentur, atque demonſtrabuntur , cujuſmodi ſunt : Qyod xqualitem- 
pore conficietur zquale ſpatiur per motum a quiete uniformiter acce- 
leratum , ac per ipſum motum uniformem , modo velocitas hujus ſub- - 
dupla lit velecitatis , quam ille maximam habet. Quoed ſpatia motu 
a Quiete uniformiter accelerato perafta , ſeſe habent ut Q#adr ta tew- 
poruns (vel in duplicata temporum proportione.) Et diverſos hoc 
modo acceleratos motus comparando : Quod ab illis tranſaQa ſpatia 
habeant rationem e rationibus remporum, & velocitaturm maxima- 
rum : Et ſimilia talia vel his connexa , vel inde conſequentia , quz 
triangulis conveniunt inter ſe quoad fuas, & quoad laterum rationes 
comparatis ; quz ex politis haud difhcile perſpiciantur , ac demon» 
»= ſtrentur. 


Fig. 1. 


Fig. 2, 
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temporis inſtantia.ſuccefſione , & quitte ad definitum gradum , 
vel rexrograde , creſcere concipiantat , aut decreſcere juxra progreſſ G 
oneta nuaterorum quadraticoram fepteſentatur tum optime velocitas 
aggregata, ſicut & ſpatium hujaſmodi moru confetum , a comple- 
mento Semiparabolz, qualis eſt A EX , 'cujus veftex A quietem (ſen 
morias acitemporjs ititium) 'rangens A E tempus definirum, linea BY 
primum velocitatis accreſcentis gradum (qui ſe haber ut 1.) proxitna 
C X ſerundum gradum (habentem ſe ut 4.) fubſequens DX (quiſe 
habertut 9.) 6 ita porrouſque ad ukimutn E X : 1d quod ex notiſh- 
ma parabolz proprieate manifeſtum eſt, Eodem plane modo quivis 

iri velociratis gradas, utcunque creſcentis aut decreſcentis , 
continuo vel interrupte-, quovis, inquam, imaginabili modo per 
lineas res ad temporis reprxſentatricein reftam applicatas certiſh- 
mo, commodiſfimoque modo defignati pofſunt , afſervati quam quis 
ad{ignare voluerit propotrione , lic ut inde cogniti ſpatii repraſen- 
tantis dimenſione , ſpatii per motum confecti quantitas facilius inno- 
reſcar , & reciproce , cognira ſparii difti natura velocitatis ac tem- 
poris quantitatibus dignoſcendis aliqua lux affulgeat : Quze quidem 
poſthac dicendoram intelle&tui necefſaria , totique motunm theoriz 
non param ut videtur urilia viſum eſt paullo fuſtus expolita premittere, 


Qui perfun&tus opera pedem figo. 


kk on | as a Ewa ans anna OAAc -X pa ra. MK Oo Aa ft tc ans atm XA o.aoc-e_ == 


% 


Lecr. II. 


=: quibus produftzx concipiantur magnitudines aggreſſi mo- 
dos con(iderare, primum 8 przcipuum attingere cxpimus illum, . 
qui motu peragitur locali, Cum vero ſoleant Mathematics diverli- 
modos, c quibus aliz ac aliz magnitudines reſultant, motus adſumere 
ceu polſibiles, duos ad fonres digitum intendimus , < quibus iſtz mo- 
tuum differentiz ſcaturiunt , modum lationis ipſum , & quantira+ 
tern vis motive ; quorum poſterioxem haud ira clarum & apertum 
nuperrime conati ſumus recludere, limpidumque redd?re. Jam diffe- 
rentias quas aſſumunt ipſas proſequemur,& quo pacto generationi mag- 
nitudinum inſervire poſſunt oſtendemus. Lationis modum- ſpetando 
generantur magnitudines vel per motus (implices , vel per motus com- 
politos, vel ex concurſu motuum (nam compolitionem a concurſu 
diſtinguo , que tamen a nonnullis confunduntur.) De ſimplicium 
moruum hypotheſibus, ac effe&is primo videamus. Simplicium mo- 
ruum duo genera ſunt, pogs, && meipore , progrelſio, & circum- 
latio. Sub progrelſivo motu comprehenditur motus omnis , qui nul- 
lum fixum locum (loci nomine quamvis magnitudinem , ettam == 
tum adnumerans, intelligo,) reſpicit , cui velut innectitur, ac afhgt- 
tur ; ſeu dire&us'iſte motus fit , ſeu reflexus, ſeu retraftus ; live 
callem certum perſequatur , five inconſtanter deſultet , divagetur , 
exorbiter, Quia vero penitus irregularium in arte nulla ratio poteſt 
haberi , ſufticit Mathematics ſupponere magnitudinzm quamcunque 
progredi potle juxta deſignatam quamliber orbitam ; ut v. g. Quod 
punctum 2» linea refta , circulars, elliptica, ſpiralt , vil alta quavis 
preftituta queat ingedere; Verum precipuz, hoc eſt maxim, fre- 
quentifſimique pro magnitudinibus etformandis usus , circa hujuſmoci 
motus quas Mathematici preſtruunt hypotheſes , ſunt ha : Quod 
punum a prxfixo termino in linea re&ta quouſque hibuerit ad{1gnare 


direfte progredi queat , quali motu perſpicuum eſt _— _— 
elcribi : 


Fig. 3- 


Fig.' 4+ 


der temporis momento ſor- 


ſuam in alio-quovis tem- 


 procreant effetum corumque” alterutro utz 
,.quz prz cxteris #quabiles, ac uniformes haberi 
6: parallelogramme 
0 (uw itadicam, vel.non 


merentur ſu ies ; quales ſunt in plago S« 
(ﬆ wirinae I, live ——— Solido- 


in.uno plano x oqpene) Superficies Priſmatice, Cylindriceque , tum 
quz ſtrito, on atiori figni dicuntur. - Sit in exemplum 


imo refta linea B C, cui inliſtens rea A B per ipſam B C feratur , 
1bi continuo parallela , donec pyn&to B ad C promoto rea A B ipli 


DC ad AB parallelz congruat. Manifeſtum eſt hujuſmodi motu 


procreari figuram planam parellelogrammam ABCD. Patet etiam 
Fry aſlumptum in AB pu , ut E, reQtam lineam defcri- 
, £ujus partes EE reftis AB interceptz, reftz BC partibus 
BB, per caſdem\ reſpeQtive reftas A B interceptis (hoc eſt eodem 
tempore a punto B decurkis ) zquantur. Neque minus patet , fi 
vice vers4 reta BC per ipſam BA feratur, eandem fu de. 
lineari , omniaque reftz B C punRa (ceu F) reRtas lineas qece, 
nec non harum partes FF parallelis B C interceptas reſpe&tivis [i 
A B partibus B B adzquari. (Noetetur autem abkinc brevitatis ergo 
tam in kis, quam in ſimilibus caſibus harum linearum illam , quz 
motu ſao magnirudinem deſcribit a me Generricemw dici, alteram 
aurem, juxta quam , vel cui inſiſtens, prior defertur , Direttricens ap- 
pellari , quia motz linez proceſlus ab ea dirigitur, vel ad eam accom- 
modatur.) Sit rurſug linea quzpiam curva (velut arcus circularis) 
BC, cui in eodem plano inſiſtat linea rea A B , '& percurvam B C 
continuo deferatur rea A B, libimet zxquidiſtans , donec puntum B 
ad C pentigerit, & rea A B demum retz DC ad ipſam A B primo 
poliram pr__ congruerit , deſcribetur hoc motu _ quoque 
_ ( latiore —} arallelogramma ; quia ſcilicet adverſa 
wjusfigurz latera ſibi parallela ſunt , reta ABretz D C, & curya 
ADcuryzBC. Nam &c hic lingula quzque Gezetyici reftz punaa 
(velut E) lineas deſcriþent dire&rics B C limiles & zquales , cum 
4ntegras , twn iiſdery parallelis A B interceptas partes; 6 enim = 
punRa 
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F, - Quoniam rectz 'E B | 
am- cadem-ipla linea diverfam 


centibus reſpeRivis E E., & BB pates angulos conftituunt , adeoque 
reftz ipſz E Epares iis., .quos ret B B ,- tpf illz com ſeiplis, & 
kx cam ſeiplis- (nam. in hujuſmodi tonalitate partium , & an- 
gulorum zqualitate , ſicut-alibi- luculentius & fulius difſere- 
mus, omnis conſiſtit linearum , &-quarum magnitadinum fir 
Quyod (i vice commutat4 hnea curva-B CG fiat linea Genetrix, 


& rea B A direfirix, hoc eſt 6-B C per B A (ibi parallela fetarur * Fig. 6.- 


ucetur eadem-ipliſſima p_ ramma Superficies, &fi 

rs BC ion Jie , ras lines by Cds, ot 

neque non interceptze F vis B B erunt 
& pari modo ex ſuppolito perpetuo curvz BC parallelifino Face Tom: 

. Sit denique curva quzvis (vel e reftis angulos efficientibus 
compolita , quz curvz quoque nomen merito ferat ; eArchizvedes 
Gltem E retis compolitas lineas , uti figurarum cireulis inſcriptarum 
aut. ad{criptarum perimetros , awwmagyr xeupay. nomine complei- 
tar z ut & viciſſim curve quzvis linex cenſeri poſſunt e reftis, innu- 
meris quidem illis indefinite” parvis , adjacentibus, 6c deinceps (e- 
cam angulos cfhicientibus , conflatz) fir, inquam, ralis aliqua curva 
BC, in plano quovis conſtituta , tum-#n alio plano, vel ſuperlinex 
BC planum ut libet elevata, re&a A B ſibi continuo feratur parallel, 
modo quo. ſemel ac iterum oftendimus ; defcriberur hujuſmodi moru 
Superficies cylindrica (vel cert priſmatica , & linea direrix E retis 
ponatur. compolita ) && cylindrica quidem trite dia, li direfirix 
fuerit linea circulars , ant elliptica; latiore vero ſenſu talis, ficurva 
fuerit alterius generis ut perabolica puta , vel hyperbelica , vel alia 
iam.. In hoc autem motu line quoque genetricis ſingula punta 
es & zquales deſcribunt curvz directrici lineas ; zquales' 
(ut in mox pracedente diſcurſu ) quoniam E B pares -ac paral- 
lelz ſunt 4 adeoque EE, BB quoque pares, ac parallelz, 


ſimiles , *quoniam etiam anguli EEE, angulis B BB azquantur. 10. X7. Zim. - 


Quinetiam reciproce deſcribatur eadem Superficies ponendo curvam 
BC perreftam A B parallel.s deportari, Quomodo lingula quoque” 
curvz.B C punRta. reftas. parallelas. && pares interceptis _ | 
rect. - 


Par | is li . gong HE x . . 
| rare BH 2) Ach craps din (ut in 
Y). non ſemper eveniet , ut interceptz genetricibus reQtis Super- 
interceptis curvz direQricis ; Siren 


-w rarnmas 
rica-quzque cylindrica- 


imus, 


planus 
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- omnia , quz in"eodem uno , per ixom gaafiem cranſrame plans 


, feuconcentricas , 8&-limiles inter ſe ; quz vero 


in diverſis planis ſimiles, aut diſimiles , prout hypotheſium exigir 


arbirraria tas. Pra czteris autem propria , maximeque na- 
turalis eſt circamlatio , cum ſingula mobilis pun&ta circulares unius 
ejuſdem circuli peripherias deſcribunt , hoc eſt cum in uno cun&ta 
plano circumferentur ; qualem certe tum ipſa natura ſponre concipit 
arque , cum ne reftos ſuos _ przſertim aftetat motus 
exequarur ab immobili retinaculo prohibere ; velut in pendulorum, 
& hbris appenforum moribus videre eſt , imo cum objeta quivis 
ceſiftentia non ſatis facile reto tramiti valet inhzrere , ſicut in rota- 
ram, & UVarticnm 5 & turbinun , & in ipſorum fortaſſe ſ, 1dermns , 
watibuus adparet. Verum hujuſmodi motuum generalem indolem 
havd ira promprom eft verbis explicare, Przſtat ipſas.quas accipiunt 
przcipuas hypotheſes percenſere. Aſumuut primo re&tam lineam in 
plano circa punftam quodvis in ipſa fixum poſſe circumferri , cujuſ- 
modi motu paret omma linez motz punRa circulares peripherias de- 
{cribere ; ſingvtas ab uno quovis deſcriptas ſingulis ab alcero quoliber 
ſimul eodem rempore deſcriptis parallelas, & fimiles. Ur linea 
refta AB manente fixo punto C circumferatur , ſingula/punRta A, 
E, B periphertas circulares AA, EE, BB libi parallelas, & ſmiles 
omnes (wfdem nimirum , aut xqualibus angulis ſubtenſas , quorum 
commune centrum , aut vertex C) deſcribent. H6c autem mode 


_ conſtat procreari circulos, & ſeftorum circulares areas (quales ACA, 


BCB,) fd & annulos planos ; qualis eſt is qui reſtat , 11 e circulo 
D 


majore 


Fig. 7- 
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2 gen Aer ow circulorum ,& 


ts 
0 | _—_ OO a z revolvi, (ic ut 

ei nempe line inſ1 vel cam aut ſtring t, 
Sit', exempli _, linea re&ta AB indefinie protents, & in ca 
netum V, & per V ſemper feratur linea A B juxta lineam 
in alio plano linez 


fxum 
quamlidetB C i collocatam ; ita quidem, ut ali 
mobilis- pun&um continud linezx B C inhzreat , ex hujuſmodi motu 


producerur curva Superficies (e planis ſaltem compolita , quam & 
generali ratione, poſt Archimedem , curvam ”=_— nil vetat ) 
quz quidem fi linea direQrix tora componatur e definite magnis reCtis 
lineis, fiet-Smperficies growers ,. triangulis ad verticem V concur- 


rentibus aggregata , lin circularis fuerit , aut canicarum ſe&ionum 
" aliqua, Selaticies wadet ſtrike conica ; (in alterius generis aliqua, 
conica faltem extenſo latius ſignificatu dicatur , & a quibuſdam di- 
citur, Cujus quidem a mo proprietas eſt , ex ipſa generatione 
manifeſta-, quod 1i per fixum pun&um V plano ſecetur, communis 
plani cum Fx ſeRio erit angulus reftilineus. Nam (i planum __ 
lecans per V linez direftrici occurrat in pundtis duobus, ut in D, E 
(occurret autem in duobus, alias Superfieiem ipſam non ſecaret) dutz 
retxVD, V Eerunttam in plano ſecante , quam in curva Super- 
ficie, in plano, ex plani natura , in Superhicie , quia genetrix eadem 
recta per harum terminos tranſit , ipsi{que proinde coincidit, In hu- 
juſmodi vero motu polito quod linez reftz a pun. fixo. V (ſeu ver- 
tice) ad dire&ricem Jineam B C dutz ſunt inzquales inter ſe , ſatis 
liquet lineam\B C non a linea B delineari , vel perambulari, quia 
linez inzquales (ut V B, VE, V C) {bi nequeunt congruere, ade- 
oque punftum B progrediens ſupra , vel infra punRa B, E, C cadet, 
ut nec eadem inzqualitate ſuppolita punum quodvis aliud in V.B puta 
G) motu ſuo lineam deſcribet linez diredrici B C ſimilem (quare 
linea V — (1 re indefinite protenſa) at vero (i linex omnes, quz 
ab V ad B C duci poſſunt (quas Superficiei propolitz latera nuncu- 
pemus licet) proportionaliter ſecentur (id quod het a plano per hanc 
Superficiem trajeRo ad: planum , inquo ſita eſt B C, m—_—_ divi- 
1enwn 
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" BC ***Dudtis Iateribus V B, VD, VE, V 
GKLH ad Tor BDEC parallelo, 'fint-com- 
C, GH 


& 
| i'V BD cum'planis ſeftiones reftz BD,GH, 
ou - |zerunt. | Jrem communes'plani V D E cum iiſdem planis 
; > 


GKL fun zquales. Item fe haberreta BD ad GK, ut DE ad 
KL, quia utraque hxc proportio _ eſt illi, quam habet.V D 
ad V K (limilia quippe ſunt triangula VD B, VKG, & tri 

VDE,VKL) permutandoqueBD.DE::GK,KL, ergo omnes 
ſubrenſ in G H- proportionales ſunt ſubtenſis omnibus in BC, cas 
nimirum 1n atraquelinea'ordinatim & deinceps accipiendo ; & qua 
ſibimet adjacent in una' pariter infle&tuntur cum iis , qua fibi adjacent 


in alrera. Ergo ſecundym ſuperius infinuata lineas BC, GH limiles 


efle conſtar. || Hinc etiam paret lineas curvas bmiles B C, GH. ean- 
.dem ad fe ionem og quam Superficierum ,.in .cadem 

iber-re&a ita, Iaera VB, VG. Quam enim fubtenſarum 
iſdem angulis mcluſarum (ut BD, GK, vel DE, KL) fingulz 
rationes zquales flint rationi laterum V B, VG, etiam omnes' ante- 
cedentes conjuntz (hoceſt tota B C) ad omnes conſequentes con- 
jun&as (hoc eſt totam G H) ſe habebunt ut V B ad VG. Hinc etiam 
tali motuproduRtarum ſuperficierum emergit hzc proprietas ; quod 
interceptz ſcilicer a parallelis ad BC planis, a vertice deſumptz , 
utmgue lateribus iiſdem inclufz partes ipſarum inc inter fe (i- 
miles, ut puta Superficies BVC, GVH, & BVD, GVK, 
(Quod ex generali (imilitudinis doQtrina poſthac explicanda luculen- 
tius apparere poterit ; interim ex [imilirudine linearum curvarum , 6c 
earum cum Superficiet lateribus analogia, penituſque conſumili Superti- 
cierum generatione ſatis eluceſcit ; ſaltem ex triangulorum V BD, 
VGK; & VDE,V KL, & talium omnium fimilitudine faris con- 
ſtar, hiquidem ex talibus infinitis triangulis utraque Superficies com- 
poſita cenſeatur.) Unde {imilium Superficierum proprierates iis con- 
venient, Verum quod interceptas attinet a diverlis lateribus Super- 
ficies, eas inter ſe comparando, notandum eſt quod balibus ſuis , ſeu 
direcricis linez reſpeCtivis partibus non ſemper proportionales fur ; 
at faltem hoc tum evenir , cum omnia dictz Superficiet latera func 
qualia inter ſe, adeoque cum linea direRrix eſt peripheria circuli ; 
quo caſa produta Superficies erit conica Superficies ſtricte dicta , 
reAimque quidem ad conum pertinens. Quod Þ1 diredrix BC tup- 
ponatur *e. L. peripheria circularis, lateraque fibimer inc7qualia ,_'1 
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e V ; prodicentur ex hujuſmodi motibus Superticies conicz pror- 
os, 1} _ jam proxime traQtatis. Verum hujuſmodi oo 
ril ſunt ; & quales rerum natura reſpuit. Explicande tamen 

| i Superficierum naturz deſervire poſſunt , 6c ſuppeni ſaltem 
ut per divinans potentiams effectibiles. || Ad hac, li linea direttrix 
m motu proxime memorato ſupponatur undique claula , fic ut m 
quaſtivis comprehendat , Superficies curva progenita cum hac figura , 
ceu baſe, corpus ſolidum includet pyramidale, vel conicum ({trie 
vel laxe pro dies figurz natura ſumptum) cujus generalia ſympto- 
mata ſatis E didtis eluceſcunt. Nempe quod a parallelis ad hujuſce 
ſolidi baſin planis abſcindentur ſimiles ad verticems Superficies, (imile(- 
que baſes intercipientur, & imilia corpora Solida progignentur, 
Verbodicam, quz de Cons: generatim Enclides, eMpollenine, aliique 
tradiderunt , ea conicis hoc modo faCtis , ſervati debitz analoga , 
convenient, & ſimili ferme modo demonſ{trabuntur conyenire. || Ve- 
rum uſitatiffimus apud Mathematicos corpora progignendi modus eft 
15.qui peculiari nomine Kotatio dicitur , 6c:fit ſuppelito lineam quam- 
vis, aut quamlibet Superficiem planam circa retam lineam fixam , 
tanquam axem , revolyi. Quomodo ex motu Semiperipheriz circu- 
laris circa diametrum producttur Spherica Superficies , ex motu Se- 
micirculi iplius circa eundem Sphera detornatur ; ex motu linez retz 
circa lineam iph parallelam Smperficies Cylindrica ; ex motu parallelo- 
grammi rectanguli circa latus unum ipſe C'7/indrxa rettx;ex motu cruris 
unius 


- imul” deſcribuatur) quarum omnia Centra ſunt: in ditoaxe, kl | 

verd ſunt retz ab iplis panis ad. axem perpendiculares. Vel,; . 

quod omnes in moþili lite reftz linex axi perpendiculares efficiunt 

circulos (li reyolutio ponatur integre wins Sa circulares fimiles 

ſeQores , illos intelligo_qui limul eodem tempore delineanrur, Ur fi Fig.9.. 

v. g- !inca quzvis circa axem V K rotetur , co procreabitur motu-curya E 

quzdim Superhicies, circularibus quali peripheriis conſtans ('eAte- k 

miſt arum caim lin facilicatis , perſpi brevitatis., addere be 

licet & verilimulitudinis causa non i NN OS _ 

quam, peripheriis A Y,B Y, CY,D Y perguntta A, B, C, - ®." 
aque quz ſunt in V D cundta decircinatis , quarum radii ſunfreftz ; 

kz BZ, CZ, DZ axi perpendiculares; & Centra Z in 'axe. 

Quod (1 revolutio tantum eouſque contuauatur , donec V A D fit in 

firu V =, conſtabit effe#s Swperficics. ex arcubus Aa,BC, Cy; . 

D #, limilibus inter {e coders, modo. {4 planum V D Z circa axem 

VK revolyatur , polito quod | integra peragatur converſio,. produ- 

cetur Solidum quak conſtans-innumeris circulis parallelis AY, BY, 

CY, DY; quorum ( ut prius) radii AZ, BZ, CZ, DZ. 

centra Z , politoque quod circulatio deliſtit in ſitu 0v K, conſtitue- 

rur Solidum E Sectoribus AZa, BZE, CZy, &reliquis inter. ie - 

ſimilibus. Czterum prztermittenda non eſt animadverfio quzdam - 

perquam utilis , & neceffaria' circa mwoduns Superficierwns , & Sols- 

dorum hoc modo reſultantiuns dimenfrones wveſtigands juxta methodun: # 

indiviſibilium , onninm expeditiſſimam , & modo rite adhibeatur haud 

minus certans  infallibilew, Objicit huic methodo non ſemel, in - 

perertlito ſuo de Solids cylindricws as annularibu libello, dettiſſemns + 

eA. Tacquetws , _ ſe putat illam deſtruere , quod per eam'in- 

vent conerum, F Spherarum ſup:rficies (quantitates horum.intelligo) 

verz per Arcoimedem repertz ac traditz dimenſioninon reſpondent. 

Sit exemplo reftw cone DVY, cujus axis VK, cujus omnia - 

puncta tranſfire concipiantur axi perpendiculares reQtz ZA, ZB, _ 

LC, | ZD, &c, e quibus nempe juxta merbodums atemicans com- Fig. 10, ry"- 

K ponitur 1.2. 
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\ yam-circulorum peripheriis rficies conics componetur; quod 
ramen veritari comperiiur Maker methoduſque pros 6 

eſt. . Repono., male calculym hoc paCto iniri ; & in petipheriarum e 
.quibus ao 3698 conſtant" 'coniputatione diverſam inſtiruendam eſſe 
rationem ad ea, 


" 
” 


m: | 3 L-z-C T. $ I. | | 
jpfor ;ria»gu/nes relangatins VKD/ & E circulis 3d qua 
z$adios deſcriptis ipſe” conm conflatur,” Ergo Fh liſ wy 


allax 


qua computaritur linez quibus plane ſ#perficies con- 


ſtant ,-aur-pl; FS ING formantur. Nempe peripheria- 


tuentium E revolntione ' prognatam 
linex V-D- cenſeri deber E multitudine punRorum', quz ſunt in ipſa 


Fig. 10, 11, linea genetrice VD, quippe cum” per ea fingula pun tales peri. 


ſpan erence, nec plures tranſire queant ; quicunque fit axis , ſeu 
ongius diſtans , ſeu_propius adjacens ; axis enim ſolummodo, pro 
longiore vel propiore diſtany;a pofitioneque varia , ditarum periphe- 
riarum. magnitudinem | determinat. Verum multitudo linearam ex 
ibus planum D V K ſupponitur conſtare, planorumque quibus 

um DV Y .conſtat,- e numero taxanda eſt puntorum”in axe 
nec enim plures intra/terminos V K parallelzx, ipk V K perpen- 
, retz, vel plura talia parallela plana duci onuns quam 
korum punRtorum multitudini zquinumera, Quod oblervando cri. 
men ({edulo perpendendum) omnem devitabimus errorem , & cur- 
varum bujuſmods rotatu  genitarums Superficierum facillimo , reor , 
ommum #05 ret natura ſubminſtrat mode perquiremus. Illum com- 
monſtrabo, Pro reperienda v. g. dimenſione curve ſuperficies linex 
VD circaaxem V K revyolutione , concipiatur ipla V D in dire&tum 
extendi, ita ſcilicet ut ci exxquetur recta V D, & ad cjus omnia 
pundta reftz concipiantur applicari iph V D perpendiculares , & pe- 
ripheriis circularibus, e Ar Superficies curva conflatur , ordine 
pares ; lingulz (ingulis, puta AX ipliAY, &CXipfi CY, ac 
ita continuo, Erit ex his parallelis re&tis conſtitutum planum V D X 
zquale ditte curt4 ſuperficies; bujuſque- partes illius partibus re- 
ſpeQuvis. Sin loco perzpheriarum applicentur ipſaram reſpeRtivi radii 
Fi Z,BZ, CZ, & reliqui, ſpatium ex- his reCtis conſtitutury (quz 
ſane proportionali cum alteris ſerie procedunt) ſe habebit ad curvan 
Super ficiem, ut C:rculi cnjuſois radins ad ejue careumfperentiam, Un- 
de (1qui ratione deprehendi pollit Summa radiorum peromnia lines 
generics punita tranrſeuntinm (hocelt (1 ſpatis V D Z dimenſionem 
reperire contigerit) eo ſtatim innoteſcet curve Super ficies dimenſir, 
In exemplum, tacilitatis ergo, proponatur conica Superficues DV Y, 
.< rotatu procreata ref V.D, circa axem V K. Ad rectam V D ap- 
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teras ; , parines V DZ triangulum, 
quia ret A'Z,B Z, CZ zqualiter d ſe diſtagres zqualiter increſcune, 

quod trianguli applicatis omnind lum. eſt. Hujus autem 
rriangali , x datis altitudine V D 8 baſe DZ, dimenſio in. promptu 
eſt, Quod li fiat wr civewli radins : Ad circumferentiam = ta 


triangulum V D Z ad qpattors , crit hoe quartum zquale 9" war 


conice propeſite, Eodem plane modv perquam facile Sphere, Sp 


iruntur , alias quaſlibet hoc modo mn inveſtigare licet. At 
wiki es itum eſt generalioribus rantum in . || Hang autem 

irudinum geneſin zmulatur , & affinitate quidam contingit iſte 
modus, quum circa retam lineam), ( aut quidem circa quamvis 
aliam) ſimiles innumerz linez , vel figurz parallel juxta*fe ſitu 
difpolitz taliter conſtitauntur , ur fingulz centrum ſum in 
difta linea , quz proinde tanquam axis rationem ſubit , ac talis 4 
minater. Quomedo, e .c, in cyl1ndri obliqnz , inque conis Sealenis 
circuli circa lineara quandam rear con(iſtunt ; quz propterca dicitur 
_ ax , quoniam in ea circulorum clorum- centrs 'ex- 
ſtunt. Sed cum motus ita diſtortos natura non capiat (ſaltem juxta 
modum operandi fimaplicem quem nunc ſupponimus) 6 quia poſſunt 
hujuſmodi magnitudines ut modis aliis genitz facilius concipi , deiis 
abſtinebimus. Neque non' de magnitudinum per motus ſimplices 
effeftione ſufficiet haRtenns difſeruifle. |] | 


AZ,BZ, CZ,DZ at iplam V D perpendicularts 


cariimque portionurms Superficies (nee , datis & pracognitis its qua 
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:Fig. I 3. 


þta ex cjuldem 


ſervientes , moths 4ccnginewr ; 
is velocitates , 


omnino ,. vel FTapunts duty nk wy fan 


peraguntur morus, 
5- quarum-.4n_generatione 
nulla | £atls.. -Pencundem enim 
Ku; velocior is fic, ſeu tardior- cadem magnitudo , 
\ temporis intervalls,, producirur, idem nempe 

iu rete circa punctum in ca fixuma , cadres Spher « 
ex Semicirculi circa diemerrnns rotata z quamyis uthae fant co ma- 
gisaut minus cxpettandum: (it, quo ſegnior aut cicarior ſupponitur ca 
progenerans motus. Verum in genergtione per motns compolitos 
iiſdem manentibus lationis modis , prout unius aut plurium variatur 
velocitas, nedum ſpecie , ſed etiam quantitate diverſz magnitudines 
emergere ſolent , politiene ſaltem tuo differentes, Ur fi re&a 
AB per rettam AC parallelo deteratur zquabili metu ; 6c ſimu] 
pun&tum M in AB deſcendat uniformiter ; vel fimul refta A C pa- 
rallelo quoque uniformi motu deſcendens ipſam A B. promotam inter- 
ſecetin M, ex ejuſmodi motuum compolitione vel concurſu produ- 
cetur refta linea AM. Quod fi codem , etiam quoad velocitatem 
manente'motu retz AB, immutetur in velocitate motus uniformis 
punRi M , 'vel rez AC, ita quidem pun&tum M jam eodem tem- 
pore peryenerit ad u, vel AC ſecetiplam AB in þ, deſcribetur 
hoc motu alia rea A j a priore A M politione diverſa, Sin vero, 
manente rurſus eodem motm-retx AB, pro motu puntti M , ve) 
retz A C uniformi ſubſtituatur motus, quem vocant , xqualiter 
acceleratus, ex cjuſmodi compolitione, ve] concurſu fiet linea 
paratolica 


: 


. 
- 


'F bl , iD 
— | 
cx 


l | ; P - p : 4 
. 5 » of k WP, 
an + b, 
— 3 : , "248 
. . . 
4 Py” 2 


” gr 0 ' 0 
conſpicitur -exemplis | Compeſit | 
> (7A þ i contingit,quia ret cujuſpiam paral- 
Telo motu larzſingula punictari eſe bor lb | {oo 
good ſit. an pun&tum ejus aliquod in j ur cum ea; vel 
 Jolutumper linear cjus direRioni parallelam;at nempe utrum pun 


M in AC fixum cum ea deferatur,an libere decurrat per reftam AB c4- 
«dem velocitate. At ſxpe non ita facile per horum utrumliber modum 


wag nitudinum gencratio declaretur, ſit enim reQta AB iliter rc» 
tata ( hoc eſt , ita ut temporibus zqualibus zquales efficiat angulos ) 


et' ſimultanee punftur M-ab A inipfa refta A B continuo- motu 
feratur , ctiam uniformi , ex iſta morwem compolitione linea quz- 
dam producetur , helix ſcilicet Archimedea ( nam talia confulto pro- 
ponimus exempla , quo celebriuns apnd Matbematicos magnitndumns 
obiter naturam inſinuem , et inſtillem minus ad hzc exercitatis; id 
tranſcurrens moneo ) cujus generatio per nullos , opinor , mobf- 
lium concurſus , liquido commodeque fatis explicetur ; ita nimirum 
ut motuum iſtorum , yel eorum quantitatem determinantium angulo- 
Tum, ſeu linearum, ratio , quantitaſve dignoſcantur. Generar! qui- 
dem poterit e concurſu | morus retz AC; vel circularis 
moths retz BA circa Centrum quedvis B, concurſu cum prxdi- 
Ro regulari motu circa Centrum A; at quz it tum futura reQa- 
rum AM, Aw; vel angulorum ABM, AB  quantitas difhicile 
conſtabir. E contra, {1 reta BA circa Centrum B motu rotetur 
uniform , et ſimul rea AC per AB parallel.s, & uniformiter defe- 
ratur, reftarum BA,AC ira latarum interſeCtio continua lineam quan- 
dam efficiet ( il/am nempe, quz quadratrix dici ſolet ) cujus ge- 
neratio non ita clare per ſtrite ditam motuum compolitionem ex- 
pediatur , aut explicerur. Generari quidem poteſt per motum re- 
Qum alicujus punRi M in AB delati parallelos ad primo politam 
AB ; vel ex puucto tali in AC parallelo quoque delati , vel-per 
motum pun&t; in AB, circa B, vel circa A rotatl, refte ab A 
verſus B, vel 4 B verſus A decurrentis , ſed hujuſnivehſappoli- 
ri quipiam motuum compolitione , quznam lit reftaram- AM , 
aut BM ; vel angulorum BAM aut ABM aut AMB, vel aliarum 
quarumvis magnitudinum hoſce motus determinantyum quantitas , 
aut inter ſe reJatio, difficulter innoreſcat, Qua prac!ſuc ce caula 
moruan 


Fig. 1 4. 


Fig. 15» 


Fig. 16. 


As Tammatric ; i pence Go 
alios- morns haberitium. Ur fi am- 


eat pag) 
| ramen etiary potzſt et de 
© be 


© *bulans in"navi borelogines in pera geſter, cjus horotogii- rotu- 
«© unjco rantum mote [ibi proprio movebuntur ; ſed participa- 
*<bunr eriant ex alio, quatenus adjantz homini j unam 


© ©eum. iſto materizx- partem component , et ex "alio quatenus erunt 
« ©adjuntz navigio in mari flutuantt , et ex alio quatenus ad- 
<< juntz ipfi mari ; tt denique alio, quatenus adjunftz ipli terrz, 
ny ek terra movearur. ue hi mocus” revers c- 
« © rant in rotulis iſtis, ſed quia non! facile ram multi fimal inte]. 
< ©ligi,, nee-etiam ones agnoſci , ſafficier unicum illum , 
« « qui proprius eſt cuj corporis in ipſo confiderare. - Ac prz- 
* Ererea iſle unicus cujuſque corports. motus , qui et proprius eſt , 
©<inſtar phurium poteſt confiderari; ut cum im rotis curruum du- 
© © os diverſos diftinguimus , unum ſcilicet circa ipſarum axem , ef 
<< zlium refum ſecundum longitudinem viz per quam feruntur. 
< ©Sed quod ideo tales motus non fint revera _—_ patet ex eo, 
cc unumquodque puntum corporis quod moyetur unam tan- 
6 <0m aliquam os dſeribat. Nee refert quod iſta linea ſpe (it 
© ©-yalde contorta, et ideo a pluribus diverlis motibus genita vi- 
« «deatur , quia pofſumus imaginart eodem modo quamcunque li- 
«« ream etiam reftam , quz omnium ſimpliciflima eſt , ex infini. 
«< tis diverſis motibus ortam efſe. Ur 1 linea A B feratur verſus 
*©CD, et codem tempore pun&tum- A feratur verſus B, linea 
* © retagAD, quam hoc puntum A deſcriber, non minus pende- 
©« bit a duobus motibus reftis, abA in Bet abAB in CD, quim 
©© linea curva, quz A quovis rutz punto deſcribitur , pendet a 
«© motu. reKo et circulari, Ae proinde quamvis fzpe ule (it v- 
<< num motum in plures partes hoc paRo diſtinguere ad facilio- 
© rem. ejus perceptionem , abſolute ramen loquendo unus tantum 


in 


% 


, natu 
Nec ulla ſane magnicudinis eſt ſpecies ( nulla linea , nulla fuper- 
GR cujus generatio non Co peretamon.- 
CONCIPIATUF, mns , » 18 uno plano conſtituta lines 

T peach © racks (arddd-ofhe Yang 7 6 punt in ea ; 
omnis ſaperficies © moru parallelo plani , et linez in eo ( linez ſci- 
licet alicujus E reftis modo jam inſinuato motibus progenitz ) 
nter et linea quzvis etiam in curva ſuperficie Cr 

ais motibus ecfhci poteſt. Corpus autem folidum eodem modo 
genirum incelligatur , quatenus e ſuperficieram genitura reſultar 
et quatenus ab ipſlis na geniris terminatur , ac circumſcribitur 
Sed quia ſ#perficierums plerarumque cnrvarum , quales hatenus Ma- 
theſis excogitavir, 6 linearum 1n 1s non 1n uno plano jacentium , ge- 
neratio per alios modos commodius explicetur, neque mihi quic- 
atm ſaccurrit animadyerſione dignum quod de jis dicam, de li- 
nearum fſaltem in uno. plano exiſtentium, per re&tos et parallelos 
morus generatione diſpiciam. Er quidem has quod attinet,earum nul- 
Ja eſt quz non ex motu parallelo linez reciz, punRique per c- 
am delati producatur , verum hi motus eo contemperari modo de- 
' bent, quem ſpecialis linez producendz natura poſcit , nec reſert 
qualem , velocitatis reſpeAu , motum un triþuas , ad hujus modo 
E 2 diverſirarera 


liquer” panda 


per A Y ponatur uniformis, etiam motus deſcendens = A Z unifor- 
ormis,erit motus 


agedum videamus ecquid in ren HMathemaiicam utilitatis ex hujuſ 
mod 


Xt: AM, | 
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; Þ jv remote nobis ec if h ne ( qualem proxime | 
L ue _ Far y ofa Te RAE 3 03- Fig.1 8. 
retanA'Y libi perpetuo | 


quoque punftum M unfiforriter deporretur;, ocifite , "li. 
hea _reRt2 proveniet. ' Sumantur enim duz. quzvis linexfmobilis 
A politiones , ad B ſcilicer 6 C , & quia motus per A. Y po- 
nirur unifotmis ;-ervint decurfa ſparia' AB, AC ad ſe, ut Tempe- 
r4 ; fed <t ob motain viniformem pon&i. M cam reftzxB M, 
CM fe habebunt-ut- eadenr” tempora ;” eſt * igftur A*B. AC: ; 
BM.CM. Unde liquet puntta A, M, M in una rea linea ex- 


iſtere. Parique ratione conſtat idem de pun&tis omnibuſcunque , _ 
quibus puntum M per totum ſuum curſum inſiftit , aut coincidir, - 


Supponatur ſecundo punum-M motu continuo increſcente deferri 
( juxta quamlibet velocitatis rationem , regulari modo quocungue 
nil intereſt z» an irregulari) ato ſuppoſitionem haxc conſeftari progen- 
tarum linctarum ques apponemm proprietates generales ( quales uni 
tali linearum gener1 convenientes certe przſtat ex unimoda com- 


muni generatione fimul- univerſas elicere', quam de fingulis', us Fig. 1-93: - 


paſſim fieri ſolet,, ſingulas-ſeparatim oftendere. ) Notetur inte- 
rea-, qued brevitatis cauſa motum parallelum unitormem refte AZ 
per, A Y appellabo- ſubinde moturm tranſverſuns , punti vero mo- 
ventis ab Ain linea A Z motum vocitabo deſcenſum , aut-moruns 
deſcendentem ; habito ſcilicet ad figuram exhibitam reſpe&u. © Item 
quod, ob -motus per A Y et ei parallelas uniformitatem , poſlit 
ea cum iplius partibus motus rempus, er ejus partes reprzſcntare. 
Jam ad eias proprietates expendendas accedo, [.. Hoe. 
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MN Rs non yarns in cadem reca linea . 

vis linex MN O punQtis conveniat , aMnde 
WEE ibiredtam , ſed per omnes ſui partes incurvatam, & 
mnexam 


JI. Hinc emergit Coroller:ums ; velocitas motus nniformis deſcen- 
dentis , quo curyz MN O ſubtenſa quzvis (ut M N) defcribitur, 
exiſtente {cilicet communi tranſyerſo' mou uniformi quo ipſa,, ejuſque 
arcus finnt, minor eſt yelocitate , quam motus deſcenlivus increſcens 
haber ad communem utriuſque terminum N. 


ITI. Hujuſce curvz ſ#bte»ſa quzlibet (ut M O) intra ſuwns 4rcum 
(verſus partes AZ) tota cadir, & producta tora cadit extra lineam 
MNO, 
Zm.1IL.:, Namſifumaturin arcuM O punftum quodvis N, & conneftantur 
pol, I, rettz M N, NO liquet totam M Q intra reftas M N, NO jacere, 
Seren. 1.3. & proinde intra curvam MN O. Tora vero, fi producatur , extra 
lineam M NO cadit, quia nuſquam alibi ei occurrit, uri mox oſtenſum. | 
Hoc accidens de circulo ſpeciatim demonſtrat E aclder, de ſeftionibus 
conic Apollonia ; de cylindrics Serenus. I V. Patet 


l 


| chimvedes , linex ad: cafder partes cave definitio. .' Perſpicuum eft. 

v.g.ut linea MNduobus in puntis M, N curvam MN © ſccans ei- 

© rurſus occurrat, ut putain K , deberecurvam MN O reflect ,-ver- 

we partes AY recurvari'; id quod modo demonſtratum cft non. 
comingere. Quapropter pſa linea verſus caſdem partes con- 

. yexa eſt, ſeu concava. | | 


0 
I » ac deſerit :rque 
um una M in BMZ reli AG oe cares eoa Bas 
parallelis ad BZ. Ergo eft ipſam BZ in unotantum 4% 1. 26: 
curvain ſecare. || Hoe ipſum de la, & hi a ſpecia- oe 09 
um oftendit Apollonize , de ſeftionibus conoideon Archimedes. ek 


V I. Non diffimili modo patet ad A Y parallelam quamvis, (qualis 
PG) unico punto propolitam curvam aciagare. | Quod ſemel 
occurret (modo contmeatur intra limites deſcensus per AZ) patet ,. 

quia puntum mobile continuo deſcendens, indefmmito progrefiu, eam t: 
indefinite protenfam aliquando trajiciet ; nec in eo ramen praterquam _ 

ad unum temporis momentum perdurat. || Videatur hoc de ſeftiont- 1.1%. 

bus conicis oltendtns Apolloniue. 


VII. Patet omnes curyz ſubtenſas reftas cum A Z G ei paralkelis, 
f;producantur, concurrere, 

Quod enim ſubrenſa quzvis, ut MN, uni parallelarum-alicut, ut 
B R, occurrit,ibi ſcilicet ubi ipſa curvam ſecat, exinde manifeſtiſimum 
eſt, quod tota curva per parallelum ditz retz motum deſcribitur, 
Ergo, cum uni occurrat , omnibus occurret-; que enim uni png 
arum. 


hi - C2 Fe h : " * Wo” os Nee” \ 4 x ” 
F- T;s ct WW - 
larum zquidiſtat reQa, pariter omnibus quidiſtat , ut in elements 
: -oFV * pores bg manioges 27253, 291. 
er# Prety ſtigavit $Apllonias boc de parabila, 8 hyper. 
Sum GOIN +, he orgs 6, hn 111 
V111. Simili modo patet reQtas Spoon: oxrres tangentes una 
- taritrira excipitur , ad extremum. linex rec Vid. x8. hujus, 
iſdem elis occutrere, ||. Etiam hoc, quoad ſeltiencs.conicas, ung 
oy Theoremate demonſtravit A pollonins, | 
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"*IX; Quinimo retz quizvis ipſam* A-Z ſecantes ( infra punftum 
A," fopraque limirem , fiquis erit ,' motus deſcenſivi ) curyam 
W- ”; ſecabunr. | 

E Cum enim omnes ipli A Z parallelas ſecent etiam infinite pro- 
: duftz curvam ſecent oportet. H=juſmed; Symptomatis demonſtra- 
T. 27, 28. ous in ſethionibus conicts laborioſam operam impendit Apollonin-. 


X. Porro liquet applicatas ad retam A Y, iph AZ parallelas 
( quas nempe propokitz curvz linus verſos appellare fas erit« mi- 
norem-arer ſe rationem kabere ( minores cum majoribus comparan- 
do,” ſeu minores antecedentium loco ponendo) quam habent re- 
ſpeRivz iptius A _Y partes, iiſdem tem decurſz (quas & curyz 
propolitz ſinus reftos appellare nil dubitem.) Nempe B M ad CN 
minorem rationem habet , quam A Bad AC, velBMadCF, quia 
CNc-CE.|| Hoc de circulis, & aliis curvis ſpeciatim reperiatur 
paflim oſtenſum. ; | 

Ad ſequentia notandum, quod {i rea tranſverſim & parallelss 
mota retrograde (a D puta verſus A per D A) moyeri concipiatur , 
ad aliquo curvz propolitz punRo, velut O, incipiens ; eademque ſem- 
per ratione diftum punftum ab O aſcendens quoad velocitatem de- 
creſcat , qua ad ipſum O deſcendens increverat , eadem curva pro- 
ducetur, Quidni ? Cum iden motus fit, inverse tantum conlide- 
ratus, 


X I. Suppenatur reftam lineam TM $ propoſitam curvam in 
punto M rangere (lic ut eam nempe non ſecet) occurratque tangens 
hxc retz AZ inT, ducaturque per M rea Þ M G ad AY parallela; 
dico velocitatem pun&ti deſcendentis, coque motu curvam deſcriben- 
tis, quam habet ad contaftum M, aquari velocitati, qui re&ta 
T Þ deſcribetur uniformiter eodem tempore , quo recta A Z fertur 
per 


aber; ut rect: ad od 2, "Samara xi _— in. rangente - 
puncum ali K , & per ipſum qucatur reta K RT. 
rens.in O gn: autem AY, & P GinD, & G.-Et-quiz 
trangens TI Nos rr pn ep digs ipta /akero 
retz T Z per AC vel PM parallels delatz , altero pu ; 
dentis a T per TZ, & lit horum motuum alter per AC, 'vel 
P M communis vel idem cum illo quo curva deſcribitnr , clin T 7. 
eſt in fitu K G, erit A Zin eodem, ergo cum puntum a T deſcendens 
fuerit in K, erit punfum ab. A deſcendens in curvz cum K-G'in- 
terſetione O ( nec*enim , ut antea dedutum eſt, alibi-xefta KG - 
curvam fecat ) eſt autem punCtum O infra K quia tangens extr#cur-.  * W, 
vam tota verſatur. - Jam {1 puntum K ponatur ſupra contaRuni ' 
verſus T , quoniam tum O G minor eſt quam KG, liquet velo- 

citarem pun&ti deſcendentis , quo curva deſcribitur tur , in_curyz pun- 

&o O winorem efle velocitate motus uniformis deſcendemis;, qui 

rangens efficitur ; quoniam illa ſemper increſcens eodem tempore 

( per GM reprzſentato ) minus ſpatium tranfigit , quam hec mi- 
nime-creſcens ; aſt eadem continuo perſeverans , illa ſcilicer ream 

OG hac retam K G conficit. Contra vero {i puntum K'infra 
concaftum ad partes S exiſtat , quoniam O G rum major eſt quam 

KG, pater velocitatem punCti deſcendentis., quo curva fit , in pun- 

Ao O majorem eſle velocitate motus unitormis itidem deſcenden- 

tis, quo rangens efficitur ; quia motus iſte, continuo decreſcens 

codem per G M tempore , majus peragit ſpatium O G, quam hic- ,.. 
minime decreſcens, at in godem tenore perhiſtens., conficit , ip- Fig. 20. 
ſum nempe ſpatium KG. Ergo cum velocitas. curvam deſcribentis 

pun&ti quovis in curvz puncto ſupra confattum verſus A minor lit 
velocitate morus per T P ; quovis autem in pun&to infra contaftum 

eadem major ; liquet in ipſo contactu M ei penitus "exxquari. 


Q.E.D. 


XII Hujus converſa , conſimili diſcurſu, rem brevius exponendo, 
demonſtretur. Nempe, {1 velocitas. pun&i deſcendentis ab A-in a- 
liquo curvaz punto M zquetur velocitati, qua puntum” T uni- 
formiter latum , rectam T P deſcriberet tempore PM vel A C 
( vel lit velocitas motus deſcendentis ad M ad velocitatem motus 
tranſverlt, ut TPad PM) reta TMS curvam AMO tan- 
get ad M, 


F Nam 


Ducl. 111, x 6, 


17. 
Apob.1.z2,33, 
34235236, 


pertains | 
eek M z idemque fit rurſus tempus MG, 
liquet-rectam G O-excedere reftam GK , SIAINSLWE foor: 
curvam exiſtere, Quatre maniteſtum elt omnia ditz retz pun; 
extra” curvam exiſtere , & eam_ proinde curvam contingere : 
Q.E.D., ; 
XITH Ex hiſce ftatim conſeFatar , bujnſmodi curvai ad nnnm 
puntiun ab wna tantiim retta contingi. 
Nam tangere ponatur re:ta M © curram AMOadM, &f 
fieri -poteſt altera MX etiam tahgat. , Ergo eodem tempore, eadem 
velocitate (ill ſcilicer , quae i curvam deſcribentis ad contaftum 
M-acquilitz velocitati zquatur) deſcribetur utraque reta XP, TM, 
quare X P, T P zquales ernnt, rotum-& pars; Q.E. A. Ergo 
non tanget altera przter poſitam MT. || Han ſpecratins de circuls 
demonſtravit Enclides ; de Seftionibus Conicis Apollenixa , de lineis 
aliis alii, Exhinc. L#crum emergit haud aſpernandum , quod eidem 
oper propeſitiqnts de rangentibus inve'ſ4 demynſtrantur. Nempe (i 
determinetur angulus P M T ( vel alter quifpiam quem re&a po- 
ſirione data cum tangente facit ad punAam cnrvz delignatum) aut (i 
determinetur quantitas retz P T ( vel (imilis cujuſpiam” alterius a 
punto in data poſitione feta deſignato per tangentem interceptz) 
eo tangens determinabitur. Et permutatim ,. {1 tangens fitu deter- 
minetur , angulorum atque linearum ejuſmodi quantitas inde digno- 
ſcetur, Adeoque parcetur operz , qualem inſumpſerunt plerique 
tales propolitiones inverſas demonſtrandi. Quod & eo magis ob- 
ſervatu dignum eſt, quia ſxpe taliunm inverſarum propoſitionum 
una quam alrera longe promptius invenitur, . atque facilius demon- 
Natur, Cujus obſervationis, niſi longius evagari nollem, in promptu 
forent Speciming. 


XIV. E diQtis infertur pun&i deſcendentis velocitates in duobus 
quibuſvis deſignatis curyz pun&tis ad ſe proportionem habere reciproce 
COM= 


| eli dizretz MT, NX ad N 
atz woe: occutrenres in T _ puts 


£ jplw CN OX hm -- Nam Fe. an, 


in N, ue 
QN'u Qx. ec in M x lone in Nx 
duabus rationibus P CR LIE = IEe 
concurſu tangentium dui FE ad AY ; fore THXE 
=TP.,PM-+QN.QX. 


XV. Obiter interjicio generalem hinc & bene facilem conſequi 
Problemat is iſtins ſo[mtionem, quam tanti fecit, 6c cui rantum.Jadorem 
impendit Gal:/ex, quaraque T rr 5ceÞ;xs pronunciat cum quam optime 
& ingenioliſhme reperifſe. Rem ita proponit Torycellizs (nam ipſe 
Galilexs ad manum non eſt) propofiti quivis parabeld, cujus 
vertex A oportet punftum aliqupd ſublime reperire; & quo l1 grave 


cadat uſquead A, Sc ex punto cum impetu jam concept horizonta- Fig. 22. 
liter convertatyr, ipla propeſitams parabolans deſcribat — quod 
motus deſcenſivus peberegy deſcribens non E punRo ſublimi , ſed ab 


ipſo punto A cenfetur inchoare.) Huc recidit Problema, Galile: ſup- 
politis infiſtendo, ut determinentur particulates velocitates motuum , 
uniformis horizonralis , ſeu tranſverli, & zqualirer=amlcentis delcen- 
ſivi quorum e compolitione deſcripta concipitur exhibira "parabola. 
Nos 1llud, quacunque lit creſcentis deſcenſivi motus ratio, quicunque=. 
modus, generaliter exequemur , ſpecialem illum de payobela caſum 10 
exemplum ſubjunRuri. | Reperiatur i in retta AZ (quz ſane cur\z 
diameter eſt) pun&tum aliquod, ut P, a quoſi ordinatim applicetur 
PM , & ducatur tangens MT, retz AL occurrensin T, (it in- 
tercepta TP q alis ipli P M , tum ſumatur in Z A protraQta recta 
AS=AP. Dico fattum. 
Nam quoniam SA = AP, concipiet mobile deſcendens ab $ in 
A tantum jimpetum, quantum ab A ad P curvam deſcribendo (ponitur 
. enim increſcentis velocitatis motus utrobique prorſus idem) i ite e vero 
impetus Xquatur impetui, quo mobile a T deſcendens uniformi morn 
percurret re.tam TI P, eodem tempore quo rea AZ —__— 
F z ata, 


Fig. 22% 


fa nate imr"17, FM Lruction archi 
ade6que velocitates motuun', peraguntur , 

etiam motus deſcenſivus in P, 'Vel char, 4 
vam deſeribenti, hoc eſt motus ab S ad ' velocitas4ri Aeidemaquacur. 
Ergo punctum Seſt id ipſum, quod inveniri debuir,” 6 abſolurum eſt 


propeſjes [* *Exemplo fit parabola, que faa concipitur ex motu 
uniformi borizoneali,” 6&-deſcenſivo-pariter accelerato ; tum punfum 
P ita facile per eAnalyſn inveſtigarur.”” Sit refta"R dare parabsls 
retiuns lata. "Eft igitur ex perabole natura, R*AP/=P Mq 
=1TPq (exhypotheli modi noftri generalis. ) © Item, ex parabolz 
_ nota proprietate eſt TPq— 4 APq. Ergoeſt Rx AP.= 4 APq. 
AdcoqueR=4qAP; vcl4R'= AP =SA, Nimirum ita Gal:- 
lem determinavit. In hoc autem caſa punRa T, S coincidune Quod 
{i rurſus gravia juxta tripl.catam temporum rationem velocitate creſcen- 
\ do deſcendant, 2d:0que motus ipſorum talis cum uniformi tranſverſo 
compolitns parabolam cnbicam deſcribat, & fit R iſtius cutvz para- 


meter, eriteoin caſlu SA=/ = nam ex hujuſce curvz, proprie. 


tateeſt RqAP — PM cub. Etex hujus regulz generalis przſcripto 
eſt PM=TP, adeoque PM cub. — T Peub. Denique quoniam 
in hujuſmod parabola tangentis intercepta ſemper triſecatur a vertice 
( nimirum ut fit AP=3jTP) eſt IP cnb. = 27 APcub. -Erit 
igitur RqAP = 27 AP cub. Adeoque Rq=27 AP q,; vel 
A =APq=8Aq In reliquis fimili raione procedente 
aſſequemur propolirum. Poſlſent opinor & hinc nedum plerzque 
Galil ai propeſitte»es huic aftines, & hanc attingentes materiam utcun- 
que deduct, fed & generaliores reddi, vel ad alia curvas omnigenas 
extendi, Verum parco pluribus , hoc ſpecimine (quoadiſta) con- 
tentus ; huc non niſi per tranſcurſum adduto, Ad alia pergo pre- 
digis cohzrentia. 


XVI. St ad retam lineam applicetur plane ſuperficies, cujus 
ſingulz quzque partes applicatis ad iſtam re&tam parallelis inter- 
ceptz proportionales {int res ad retam A Y fimpliciter diviſam 
applicatis (ad A Z nempe parallelis.) Hujuſce ſuperficiei ad paral- 
lelogrammum zquealtum, ſuper eadem baſe conſtitutum, proportio 
proportionem indicabit ipfarum AP; TP, a punRo P vertici, tan- 
gentique interjectarum, 

Ut 


CEO ACS ESA /Y C"RFT_TRTTTT 


7” . 
07 facie nf BM ad*CM ith 
y 44; & hoc in comparationibus univerfis 
completo ar allelogr anume 4 0 ſeh , »1P 
mt- Mein a0 jp -adi ogrammuns «d\ wp. Ft enim ii rea 
«d commune tempus are concipiatur, quo re&a- AD motu 


a: 


- xquabili, re&aque D M motu continue acceleraro tranſiguntur x 
=. 0 k bene delignabit velocitatem' hujus definiri remports maxi- ' 


mam, quam haber pun&um deſcendens in curvz punto M infimo, 
hoceſt velocitatem qui rea T P uniformirer decurritur eodem tem- 
' pore, quapropter (ut antehac commonſtratum eſt ) Parallelogram- 
muns aq « 6 optirne Spatiums reprzſentabir , quod hic eidem per- 
_ Mmanente yelocitate per totum tempus «9d uniformiter deſcribitur, 


hoc eſt ipſum rectam T P. Cum igicur, exhypothelis przftratzzcoh.: - 


ditioneq figura & a4 retamD M, vel AP; reprzſen ter, erit ut lg 

Þ aps ad <callclogranmem «=O0ke, ta APad TP; —_— 
proinde modo quovis ilta proportione, ſimul hc innoteſcet ; & re- 
ciproce, Exemplo res maniteſtior evadet uno, vel alterv. Propoſica 
curva fit parabola quadratica, (eu in qua retzx BM, CM fe 
habent,” ut quadrata ex AB, AC, hoc eſt ut quadrata ex «Cf, ay, 
Ergo (i tigura «a4 # (it triangulum, id oprime quadrabit huic negytio. 
Nam eo ſuppolito ſemper triangula Ca, y « x proportionalia erunc 
quadratis ex ©, ay, hoc- eſt rectis BM; CM. Qunoniam vero 
triangulum 0 a parallelogrammi «op eſt ſubduplum , erit 
reta A P quoqu2 retz TP ſubdupla, quod ita ſe habere demon- 
ſtratum haberur in conics elements, & * agnoſcitur. Sit rurſus 
curva AM M parabola cubga , & quoniam in ea retz BM, CM 
ſ habent ut cubi re&tarum A B, A C, hoc eſt ut cubi retarum «Cc; 
ey; 6c (1 ſuperficies.4 0 « fuerit 'complementum [emiparabolice qua- 
dratice Sy erilinea «Cs @ 'y  cubls ex 4G, @ y proportionalia 
erwnt (ut a Papps, ac aliis oftenditur, & ex Archinidea parabole 
dimenſioe quam facillime deducitur) itaque negotio propolito quam 
retilfime adaptetur parabola quadratica; cumque conſtiterit ali- 
unde tum figuram «dp ſubtriplam fore parallelogrammi a gw 9; 
erit etiam juxta regulz jam aſſignatz przſcriptum recta A-P - quoque 
ſubtripla. retz T P. De qua conclulione ſatis convenit inter Gea- 
metras, 
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IT. preced, 
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ogrageng b 
; EXN- 
partes lier cet zquales in. 


iff:rentize ſunt rectarum ad A D 
proportionales lint 
AP ad TP, Cumenimre&ta quzpiam 


«0 (amili 
icfinirs multas) dividantur; & 


creſcen. 
tibus; ut & refta CM ei reſpondens 
trilineum «y & quaſi contlatur E parallelis © » yy  pari ratione 
creſcentibus ; & hoc ſemper eveniat ; omnino patet trilinea «0 «, 
ay eCp refttis DM, CM, ge enema. = proindeque 
modum hunc in priorem recidere ; nec ab eo reips3 difterre. Notetur 
autem hic reftas © þ» y #» ©  velocitates repreſentare, quis pun- 
&um mobile curvam delineans obtinet in reſpeRivis ejus punRis M ; 
ut & trilinea «©, = y # «0 þ« velocitates aggregatas exhibent ab 
initio ad definita reſpe&tiva temporis inſtantia ;- quibus (ut jam olim 
prxmonitum) refpondentia ſpatia BM, C M, D M proportionantur. 


XVIII. E ſupradiQis porro conſeRatur , quod 6 Circulw, 
Ellipfs , cjuſmodique curvz recurrentes hoc progenitz concipiantur 
medo , punum eas deſcribens infinitam in recursus punto veloci- 
tatem habebit, Nempe (1 quadransA F M ita generetur ; quoniam 
tangens T M diametro AZ eſt parallela , nec illa prfinde cum hac 
nili ad infinitam diſtantiam convenit ; ergo velocitas in M ad veloci- 
tarem uniformis motus per A Y ſe habebit, ut infinita refta ad ipſam 
PM ; unde velocitas iſta ad M prorfſus infinita fit oportet Ita quidem 
quoad hujuſmodi curvas ; at quoad alias ad infinitum ſenſim continu- 
ataS (quales parabola &e hyperbole) deſcendentis punti velocitas in 
quoyis deſignato curvz punao finita eſt, Verum his omiſlis ad alias 
propolitz curvz proprietates exponendas progrediamur. 
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Leer. V. 


- deducendis e propoſita generatione curvarum affeftionibus ctians- - 
num ptogredimur. | 

I. Anguli, qu finut ab applicats & tangentibus ad diverſa enrue. 
punita , fibinet inequales ſunt ; & minores ſunt illi qu; puntto A (ſeu 
vertics ) proprores ſunt, 

Tangant refz TM, XN, &ad AY parallelzfin MP,NQ,. 
dico fore angulum P M T minorem angulo QN X. 

Nam produta refta T M occurret ipli.Q N extra curvam pro- _ 
traftze, puta ad E, Item ipſa XN ſecabir applicatam P M extra Fig-26- 
eutvam, puta ad H. Manifeſtum eſt autem cum punRa H, N fint 
ad alias, ac —_—_ retz ME, retas ME, NH ſcſe inter- 
ſecare inter parallelas P H, QF ; quare major eſt _— externus 
QNX internoQET , hoceſt anguloPMT: Q.E.D, | 


H. Hinc por;/matz loco habetur tangentes ſe interſecare inter or- 
linatim applicatas per puntta contatiuun ; velut ad F , iter PM,. = 
QN proten(4s, 


ITI. Item angrlum PT M anguls OXN majoren eſe ; (ex- 
ternum ſcilicet interno.) 


I V. Item patet vertici propieres applicatas ( proind<que rectas 
quaſvisaliis parallelas) curvz obliquius incidere quam remortiores. © 

Cxterum iſtajam olim de Seft;onibns Conicss oftenderat Apollomns, 
ut in edito nuper V 1 conicornm libro eſt videre 


V. In figara pracedente ( poſito applicationis angulam TAY 
retum efle , vel obtuſum) dico curve arcum M N retta N H , na- 
fore ofſe ; retta vers M E minorens, - 

alm-: 


Fig. 27. 
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NamronneRatur ſabtenſa MN , ducatirque rea NR ad Z A 
pafallela. Er quoniam arigulus X P H non minor'eſt recto , eric, 
&0 major externus, N H P obtuſus.' Ergo reta N M major eſt quam 
N ys a magis arcus, arcus ,N-H major eſt quarn ipsa NH: 
gHe® , quoniam ang. R N-E ipli X QE par hand minor eſt res, 
erit REC RN. quare MR + RE © MR—+ RN: hoccſt 
MEMR+ RN. Eſt autem (ex-Archimedes afſumptis) M R 
RN c arc. MN , ergo magis eſt M Ec>arc. MN... 


VI. Perutilis eſt hzc propolitio in tangentium demonſtrationiiu 
expediendis, Etenim hinc couſeRatur, 11 arcus MN indefinite par- . 
vus ponatur , ejuſce loco alterutram tangentis particulam ME , vel 
N H ruto ſubſtitui, 4 

Specimini hic loco methodum proponam generalem oycloidum om- 
nium., & confimili modo deſcriptarum curvarum tangentes determi- 
zand;, hinc petita demonſtratione munitam, 

Rea A Y libi parallele deportataquamcunque curvam ad eaſdem 
artes convexatn aut cavam, AP X perambulet uniformi motu ((ci- 
icet ut #quales curvz partes zqualibus tran(igat temporibus) eodem- 
ne ſimul tempore punAum aliquod ab A per AY etiam uniformiter 

aturz ab hoc punto raliter moto progignetut curvia AMZ, 
cnjus ad datum quodcunque puntum'M tangentem oportet determi- 
nare, Ut hoc fiat , ducatur rea MP ad AY parallela, curvam 
AP Xſecansin P, perque P ducatur rea PE curvam AP X con- 
\tingens ; huic vero per M ducatur parallela M H, inque hac ſumatur 
punctum quodpiam R , &«<ucatur RS ad PM parallela-, tum hat 
ut curva AP adretam P M (hoc eſt ut unus motus uniformis ad 
alterum) ntaMRadRS, 6G connettatur MS. hac curvam AMZ 
continget. Sumatur enim in hac curva puntum quodvis Z, per quod 
ducatur refta ZX ad MP parallela, fecans curvam APXinX, 
ejuſque tangentem in E, & huic parallelam MR inH, ipsamque 
demim MSinK. Sit autem primo punum Z ſupra M verſus £ , 
unde reta PE —arcP X. adeoque PA.PE>arcPA.PX:: 
PM, PM—XZ:;: PM. EH—XZ::PM,ZH—EXE 
PM.ZH. quare permutatim erit PA, PM © PE.ZH. cl 
autem PA, PM:;MR.RS:: MH; KH::PE. HK. ergo 
PE.HK, -PE. ZH. quare HKaZH.-eſt autem puntum 
H extra curvam AZM, ob EZ = XZ =PM — EH. ergo 
palam eft puntum K extra curvam A Z M exiſtere, Sit vero ſecundo 
puntum 


-. E CTY, F 

', pondtum Zinfea puntum M , eric tum refta PE ma 
” unde are BA-PE -Darc PA,PX::PM.X 2 — | 
 PM:XZ—EH::PM.XE+XZ 2PM.HZ. & 
PA.PM*PE. HT, Verumutprius)eſtPA.PM:;:PE 


ago PE.HK=2 PE; HZ," que HK H 
- luer Punta tncd ae” Tora proinde 


In tranſcurſy hoc . ad alias curvz noſtrz paſſiones revertamur, | 


VII. $i tangent! cyipiam ( ut ipfi MT) parallela ducatur 


piam E F (a punts nempe quopiicy Ein rects infra punttum T Ka 


. Sienim infra puntum M in curva ſumatur pvntam quodlibet, & 
/ ab co duci concipiatur curvam tangens rea ; huic occurret r $ 
TM infra ordinatam PM . ergo rea E F eidem occurret, at curyam 
privs cranſiliat oporter cog) Vquer Propolicurn 


VIII. Eidem operi patet, {i pun&um afſum E punto T, 

& yertici A. interjiciatur, retumE F curyz bis cccnings ram ſupra 
quam infra contatum M . 

Operose conniſus eſt Apolonixs hxc de Seftiombus Conics oftendere; 

um ad penitus determinandos occurſuum locos Specralis mo- 

due ſen ratio motuur deſcendents atq, tranſverſi cognoſci debet , tunc 
eos Analyſi; ſtatim prodet. 


IX. $i duz reftz quzvis (HM, KN) ad curvam propoli- 
tam zqualiter inclinentur (hoc eſt zquales cum ejus ad occurſus tan- 
_— (puta cum ipfis M T, N X) angulos efficiant) hx extrorſum 

vergent, ſeu ad partes E F produdtz concurrent. 

Nam ducatur ſubtenſa N M ; tize utiq; ſecundum antedita cum 
ipla A Z conveniet, puta ad O. Eſt ergo ang O MH=> (ang. 
IMH= ang, XNK-D2) ang. ON K. ergoang, HMN + 
MN Kc 2 re&. ergoretz HM, KN concurrunt ad partes E F , 
Limitangdum eſt hoc, intelligendo pares angulos HM A, KNA ad 
eaſdem partes veſari , ſeualrerum alteri fore externum interno . alias 
cotnra eveniet. 


X. Si fuerit reta HM curve perpendicularis (hoc ejus tan- 
genti M T ) & in hac ſumatar quapiam definita H M , erit H M mit- 
nima re&arum omnium, quz a punto H duci poſſuht ad curvam. 
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\Bf 453: *þ l eo. (oy KEY"; LL 
; Rv Hinc- Circulus. Centro. H, per M. deſcrigtus- cvrvam contin. 
& "-y " WT 


(6 
XIL.. Eriam: invers8;; 6 HM; -winizza ſit omniuraquaab HH: ad 
curvam rf rey 6 kf M curvz icalaris. a 
eng ena m;H M mjnima gonirur, arculys centro H, intervallo 
Fes is 110, Majori qu HM,. curvam, ſecabit, & proinde [aNgeatem 
, hancputain 8. ergo quumfit H RG>H,M, non: exit; angu- 
lys HR M rectus. idem de punRtis0mnibus in recta. T M: evidens et. 
ergo tangenti, perpendicularis non alibj quam. in- punduam. Me cadit, 


XIII, Quinetiam fi, ea, HM, minima. ſis omnijamgque ab. H 
duci poſſunt, . eiq, perpendicularis fit rea T M; hc curvam tan- 


Nam targat alia, ({ierigoteſt)X M. , exit igitar X. Mz ack bi M 
rpendicularis. Unde pares erunt anguli {MX , i&M(T , totum 
CARE A. 


XIV. Dico porro minimz H M. propiorem H N remotioxe H © 
minorem ele. 

Nam ducatur ſubtenſa M.N , hac produQta curyam tranſgredietur, 
& ipſam H.O fecabir, pata in R . & quoniam ulus HM Rabtu- 
ſas eſt- (major illo nempe, quem tangens cum H canſtiruiz ad M ) 
eri, HNR magis obtuſus,adeoq, reta HRG"HNG:s magas HOCTHN, 


XV. Hinc perſpicuym eſt Circulum quemyvis Centra Hdeſcri- 
ptum, uno tantum ad eaſdem puncti M partes. pun cugva-occurrere ; 
nec 0mnino pluxies igitur , quam in. duobus.pantis, 


XVI. Perpendicalari HM parallels fins re&&IN,KO, ha- 
rum propior I N remotiore K O re&tius incidet. 

Nam per N, O ducantur ipſi curvz perpendicularesE N, EQ , hz 
cum ipſa H M intra curvam. convenient, puta. ad R, & P, ſibi vero 
iplisinQ, 

Liquet jam eſſe ang, FOK = ang, FPHc>ang,PRQ = ang. 
NRH = BN J. Cumergo fit ang. F © K major angalo Ev], 
liquet propoſtum : XX VII 


= « * 


ky a 4 5 


nu 


c0 


YH Math 
propior H N, vemonl 


[2 
v [24 
o 
= a 
p.1 
2. KS 
| VT. o 
4 "I, 
—- 3 >: 
w1 
LI Ly on.” 
43 
- 
. *.. 
iz 
* ” - - 
- » 
>; 
- 


A. 


NE DneEN a6 men = barry Fanny Fig. 34. 
| Fenner ET Es NES [Oh 

 guare ang, F,OK=+ K OH&= Ni 

FO Pnc"ing] ENH. Undec its f. hore 


=; Gib-we 
ETON 


XIX, Posro 6 itrbrfnn finiacur purtum H, & ab ev in- 4 
cet Mx enmum cv ncdeanmmins 1 rk HL ee Fig. 35++ 
*” Naan dideliam MR tangenci perpendicalarem efſe. erg HR =v 46-31 
HM. Stet HO=2HM . quare HM noneſt giinums contra 

Hypet 


XX, Item ſi reta HM fit omnium ab H cutve incidemiutn warxieng, 42% Y. 25. 
exit H M curvz perpendicularis. 

Nam Circulus Centro H per M deſcriptus extra curyam totus ca- Fig. 36. 
der, 0 fireta MT Circulum tangat, hxc magis extra curvam 
cadet, eamq; proinde continger, Eft auter ang. H MT reftus, er- 


go liquer. 


XXL. Hinc fi MT (it minimz yel mazimz H M perpendicularis PET» 
hac curvans tanget, "IF 
Nam fi dicatur alia M X = erit ideo ang. X MH reftus, & 
par angulo TM H:Q.E.A 


XXII. Exhinc fi rea Y M non fit cyrvz perpendicularis ; in ea 
nulla ſumi poteſt maxima, vel minins a. 
Nam (i ſumi poſſer, efſer exeo ipſo Y M curvz perpendicularis 
contra Hypot hefin, Apel.V.31.a7 . 


XXIII Si HM fit incidentium minima, & intra ipfam ſumatur 4pod. y, zo, 
punum quoedpiam I , erit etiam I M minima, 
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XXIV.Etiam f5 HM lc incfentiuan maxima,& exeraipſu accipiatur dy 
punctum quodpiam 1, err 14 maxima, "EY 4 
9s re wer a hed gr deſcriptur enrvam extrorſum 
pulus Centro per M — eandens 
roſeonigs, coriſtat' Propoſicum 

Czterum minimarum 6 maximaruns propior bernie peter 
ax gt = I CNTUE narnra,” |. 
hac aurem Tabula jam manum auferemus , -nec enim Inpricſen- 
tiarum hujuſmodipleraq; compleRi profitemur, Inſtituro noſtro ſuffi 
cit hatenus generali is cujuſdam curvarum proprietates comprehenden- 
tis Dodtririz ſpecimen exhibuiſſe ; qualis certs, plenior 6 perfeRtior, 
band exiguum videtur rebus Geometric is (quz nempe circa curvarums 
proprietates & affettiones plurimum occupantur) compendinns allatx- 
a Ne dicam culpz agnatum videri, Log:c24, admodum 
ruere, quz toti cuipiam generi conveniunt, gc quz de communi 
quadam origine manant, ea quibuſdam partibus ad(cribere, vel ex an- 
I tior' fonte derivare. Plura forſan, & abſtruſior a profereinus ali- 
quando. Nunc his ſuperſedemus. 
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Cj « / 37 þ 
'A2 eaſdem partes vergentium -curvarum,, & communi'quadam 
generatione deduRas , generales aliquot affeRiones jain-afites 
dudum expertly illas RE » quas a veteribus Geomerris obſer- 
gram cur wv, fi comps tas dela 
illas;; at non 'i6jucundas prorſus ; aur intifes Y appoſuets \, pro mes) 
more quam conciciſime demonſtratas , ei tamen ratione quodd po- 
tero , quz cumprimiz ſcientifica 'videtur, hoc eft quz nedum, con- 
clufionum veritatem- aflerit , at fontes- etiain aperit , unde illa pro- 
manar. _ Verſantur autem precipe quz proferemus , partin circs 
tangentium. abſque cdlcult: moleſtia vel {9 inveſtigationem ſi- 
mul ac demonſtr ationem expeduuans ( E limplicioribus nethipe volga- 
tioribuſque perplexiora minusque perſpe&ta deducendo ) parrins.cor- 
ia maltarum magnicudinnm dimenſiones, tangemtinm deſignatarum 0- 
pt, quam promptſſume determinandas , ry materix cum prez Ge- 
ometricis aliis quodammodo 'difficiles videnrur , tum non penitus 
adhuc ( ficur aliz quzdam ) oecupatz vel exhauftz funr, ad hunc 
ſaltem modum quod ſciam nondum tratarz Quin e veſtigiorem aggre- 
dimur, Lemmatica quxdam natcunque, quorum in reliquis clartus 6c 
brevius oſtendendis aliquem proſpicimus uſum , prelibantes. 


Il Sit angs/vs reftilinews A BC, & datum puntum D', fit i- __ | 
tem linea O DO talis, ut per D- dui quivis rei DN , (it an- Fig: 38; 
guli lateribus intercepta M N zqualis a punto D, & linea ODO 
interceptz DO ; erit lineaO DO Hyperbola. 

Nam ducatur DL ad CB parallela occurrenſq, ipſi ABinL, & 
in protrata BL ſumatur LZ—=LB, ducatirq, ZSad BC paral- 
lela.z item ducatur O K ad B Z parallela. Et ob poltamD O —M N; 
erit HO = B N;ergoquum-ln D H,HO:: (DE. LN:: "1 


Fig, 39» 


b Fig. 38. 


Er 


Fig. 39. 


" - % . 2 4 A », 
3 L © 4h - 
"4 TJ SI74 fo” 


Lbs 


vi 
DHALN—HO::LH, B:: LH. "I 
yp X workers. KK I 
, undeerit DL. *H] K=KO-LH. "IZLAUBzs 


; drm anger 1 » Cujus os 
ZA 'LS. hoe endl do cms 
Nameſt DS=DM— =D'O* ZON=) aig 


* ; 


\ rationem PONe- 


OH nn 
Kd) ta &RS: :DL.DE, & per 


Z ducatur Z.S ag, ac v7 ES ke He als om 
LS Elec nd _erunt Sy S LL IJTOD 

Hine in trankurks nogg ail confici Problems lems (qu problematum 
enfollions if «Archimedes, ac Vietee ope prime Conchoidia peratts, 
ad Settiones conicas rediguniur) Per datum D reaamlineam 
ducere, ic ut, 1dati ABC lateribus ductz 


1mMvs. 


IV, Sit angulus apo et puntum datum D , ſic etiam linea O 
BO aalis, ur per D dui quipi <2 DN, lit anguli Jate- 
ribus intercepta M N-ad rea3 BC cury cnrkove OBO interceptam 
ed rrt ratione ( puta X ad Y, Jerit linea OBO 
r . 
4 noe enim reta DL ad CB parallela , ipſt AB occurrens 
in L , ſecenturgue DL, BL punts E, F,ut @M DL, DE:: X. 
Y:: BL. BE; rum per E ducatur recta ER, ad BA, & per 
F reta FS ad BC parallela ; concurrantque rectz ER, FS pun- 
Ro Z., denuo per untum O ducatur O H ad A B parallel. Jam 
ob DL. DH N.HO:: LB+ BN. HO:: DE « LB 
+DE x BN.DE x HO. item DL*KO = DE « BN 
(namDL. DE:: MN.MO::BN.KO)&DExLB=DL 
x BF (obDE.DL::BF.LB; ,) eritDL.DH::DL «BF 
+ DL «.-KO. DEx HO, hoc eſt DL « BF + DL « 


KO. DHx BF-|-DH x KQ:: DL x BE+DL » KO. 


DE 


Py "_— 
a 
- &.+ 
 * 3 Lie * \ ers? 
. - . " , + [ © 
3 44 x \bY re ty og rs 


TO DL «#1. 0 cebort 
be ou heb 20RD: pr way 
XxX 
pebolam , cujus afymproticZ. R, GS. | 


425 NO eine of ale ms B.C moe 
a pynRtorum D debenc. , 
tp: EE > SmonlranN. 


; VI. CanſeQtarium.. Si. rom B.Q angulum ABC ſecet.,; 
: punches 1) une RT 


me 24 XP. Nam per Tn 
65) oh NLO "a XY XP." Nam yr © Wl 
or Yo habeant illam quam M N ad M'Q bo ers, Ge 


MN... MO ::(X Y.XV); m3.X YL NB. 
Corolt; Dividendo. eſt. N Q). WOwSYP.PX. 


VII Qyinimoſi plures linez; BQ B Gangulum. A.B, G ſecens, 
& 3 punto D i retz DN, bw op rectas alreras 
imterſecant ut vides z e DN pun@o- & vieinior; ) evir 
NE.MO-AYF, VA. 

Nam, NE.E ODE. FY ,& £0,0MAmAFV.VX.i 
_ xquo eſt NE. OM—YF. V X. || 


- 


. 


VIII. Etiam exinde patet , per B ( ad partes alterotras ).retam 
dyci poſſe; ita, ut. ED. eduRtarum partes, ab illa- reaque B'C ad 
incerceptas a reftis BA, BC rationem . habgane. minprem quipi-- 
am- data. 

Nam ſumatur PQ'= PZ, ergo connexa B Q hyperbolam © 
80 tangit ; & liquet 2 retis Jl BC Interceptas ad 1Ntgreepy- 
tas a BC, B A minorem rationem habere , quam habent inter- 
ceptz ab byperbol/ OBOE&retaBC ad ealdem., ho& eſt mi- 
norem dati quapiam. 


cette 


n Fig 41«. 


Fig: .42«. 


IX. Sit.rurſam angulus re&ilineus A BC, & puntum D; item Fig+ 43:. 


linea 


1 Br 


Fig. 44- 


MiNO: 0c thts tri. 
50): EM2DucGO «Dine DLx 
bDL. LM:: TY DL.DE:. 
::DL x HO, 
; DEHO=G OxDH. hoeetDE*HG4DE; 
oy E+GOx#EH ( communi ſublaro ) eft 
6 eto GOxEH, fu DE*xHG=GOxZG. Pa- 
eurvatn 000 eſſe hyperbilans eujus aſymproti ZR 


'Corall. $i ratio data fir qualirari (ceu D M = NO, Yipſz AB, 
ET ENS, i mg ps 
uentia qu quia. id perſpicuum videtur , Alpge- 


-X.” Eſto data reta I'D in'qua pundtum deſignatum D ; 
fir item cuiva D-N N talis ut in 1D -ſutnpro ade ro ga ye & 
dui re&3 G N ad pelitionem datam IK __ on adſumptis 


determinatis reQis »s, 6; | TU DG=s, &GN=y7y; ſit 


conſtanter wy + x =JxXz erit linea D N N hyperbola ; que 


fic determinatur ;  ſumantur DM, & DO (hinc inde) 4 
& per Mducator Lad I parallel, faftog; b.m:i:m.MQ, (it 
MZ—2M Q==" rum per Z, O traducaturreAa Z T ; erunt 
ZM, Z T aſym toti, 

'Ducatur enim Z.S ad M O parallela, cui occurrat N Gin R (quz 


& ipfam Z. T ſecetinP ). & connedatar DQ. Eſt ergdPN=—K G 
+ GN—RP, VerumeſtMD,MQ:: a Ea RP, hoc 
Piim bx. RP= gt WL 


" Tenet Unde PN x M G 


eſt m , fa 


mm 


== my + x y— _—_ Verum ( ex hypotheli ) eſt » 


-|- 


Þ.— «eg NG 7 =DoZ, 


| vel PN.Z Qz: (MD. ene __ ZP. 
PNxZP=ZQxQD, Unde ndtomnD N efle 
potboben, ce TION 


- XI. Notetur ; Þ fir ws j_— —&y =Pax;  eader ha- 
bebicur hyperbola | runc ſolwun ada, G ad partes D M-fumungur. 
Quin & fi zquatio fit x3 —=7 =P #*s punſta G vultta M 
capiendo, proyeniet hyperlola, huic ipli conjug at, 


XIL Sit Tei BDF, &linaDNN lis, ut du&t ut- 
RNadBD D pacaled (nn tee les BY, DF, D NN fecer Fig 45- 


isR,G, N ) connexique DN propor - 
tione rocdia ber RN,N G , nes DAN bola, 
* Per Dducatuur DKadDB laris( «(fecansiplam RN inE) 
& ſit F HadD B parallela ; vocentiirqueD B = b, DF =—=d;FH » 


—=f, mDG=x, &G N= , Eſtqued, f:: x 1*=6x, 
ade <L <1 + 2x5 11 =2EOCxGN+-DGq+CNg 
=DN qForrd eſt 4.6: :FG, GR::d—x. RGwk Un- 
&RN=b—+y. Et ideo bly) =RN=« 
NG=DNq=*/L +x + 5. punky-6"7f = 
__— xx , quam Zquationem ordinando fit = jJ—yx = 


IE 5: quad Li ponarur w = 747-7 crit ww Jo=uX 7 2a 


I x x . Unde lquet D MN Nefle byperbolaws, qualis habeturin prz- 


cedente determinata, 
Net, Siangulus DG N reQus fyeric, evancſcente tum f = o, erit 
H 


— 
— 


( 4 o | 8 l 7  0r 7 A. Y 
* ” p - * 4.» p- FF: S £s "Yu" S ow "8 we! A: . - %, + "4 
_ ; Fig 5" "_ + p : 4 | 
Fad Ko. SLES 7 m ; =— ' . OL, / 
5 54 # = *+IV 
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Fig. 46. 


Vig. 47' 


L 8:c*T, VI. 
1 =myrel dy—xy=7 +. Aliaqurdam bic(nonnulla forfn warh130r) 
inſeremus. | | | 

* X1II. Sit poſitione dats rea I'D, ſit item curva DNN talis, 
utin 1 D ſuwpto punto quopiam G, dutique reAa GN ad politio- 
nem datam IK parallela, ſumptiſque determinatis lineis g, w, r , 
politique DG = x, & GN =y, ſit perpetimy xg x — wy — 
=x; lines D NN erit hyperbole, ſic determinabilis: Sumatur 
DM = w, &per Mducatur ML ad I K parallela.,, & in hac acci- 
piaorMQ === , &fſtQY=MQ, & ab M Y auferatur 


YZ=yg ; connexique QD, ducatur ZT ad QD parallel, erunt 
ZM, ZT aſymprot. 

Nam ducatur Z Sad M Dparallela , cui occurrat GN produRta in 
R ({ed&GRiphm ZT ſecetinP). EſtquejmPN = RG— 


: | 3 
RP-GN==—g+ ==). adeoque PN -x MG == 
”m OY 3 
— gi -gx—my — SS = — mg. _ n=, 
—»wg—DM *xZQ. undePN.ZQ::(DM.MG::)QD. 
ZP. ergoPN* ZP=ZQx QDP. Liquetigitur curvam DN 
eſſe hyperbolam, cujus aſymptots ZM,ZT. 
Si zquatio fit — yz + g x+|-my ==xx ; eadem erit hyper- 


bola. Sed puntaG inter B, M tune accipiuntur ; & ita prout aliis 
ac aliis locis puna G delignantur, zquationis ſigna variantur, at 


. Noneſteajam exponendi locus. 


XIV. Poſitione datz ſint retz DB, B A ; perque retam D RB 
feratur reta CX ad BA parallela, item per pun&tum D rotando 
tranſeat rea D Y, fic iplam B A ſecans in E, ut (it inter retas BE, 
D Ceadem ſemper proportio(puta quz cujuſdam alſgnatz R ad DB) 
_ veroD E, C X ſe interſecent punttis N , eritlinea D N N Pa- 
rabola. 

NamſitR. DB::DB.P. EſtergoBE.DC::DBR.P. Item 
etDB. BE::DC. CN. crgoDB.BE-|BE.DC=—=DC. 
CN 


«2 


> OE, 


- 
_ 


" CN-+DB-F. hoc oft DB.DC::DC,DB.CN4P. hoc 


etDBx C. DCq:; DCxDB. CNx*P. Quz eſt 
DCq=CNxP; Sexe eres DILA os IRE 


jus | crap P, vertex D; diameter ipli B A 


p 
a et WARLE wag TOTP vu "Es TY TTIPTINT. HT 19 " 
" p EE4 - : p 
_ - [21 
. ; _- 
- \ Y " ® 
LECT VI 5 
” - p 


_ Shs 
4 Py 
JT | 


it hoc Gregorius a S, /3ncentio,*ied operosa (fi probememini) «;, 14, & 


prolixitate, demonſtratum, 

XV. Adjicimus, Si reliquis iiſdem poſitis,” ita ferantur' C'X, & 
__ DY, utjamſemper habeant BE, B C rationem candem (puta quam 

BD ad R) eruntetiam interſeRtiones ad parabola, 

Nam biſecetur DB in'G, ducaturque GV ad BE parallela, - 
cans curvam DNNinV, & quoniameſt BC.R:; BE. BD:: 
CN. CD.cerirBCx CD=RxCN.: ergo ( ſecundum bene 
notam parabele propriezatems ) eſt curva D NN parabole, cujus para- 
meter R, diameter G V, | | 

Proletaria ſunt forſan iſta ; ſed non perinde notata occurunt hxc ; 


XVI. Sireliquis ſimiliter poſitis, refta C X non jam ad ipfam BA, 


ſed ad aliam poſitione daram ( D H') feratur parallela ; sirque per- 
etud BE, DC::DB.R;ecrunt :nterſeftiones Nad byperbolans, 


Nam duRtiN Gad BA parallela, nuncupentur DB = b. BH= 
þ, DG =x, GN=y.. Eſtque x.y::6. 4 BE. itemb. 


—= 
b:: y. = GC. qureCD=—x — . Eſt igitur (ex hypotheſi) 
Ne GJ, ; br ; undetalis ordinabitur zquatio , y x 4.8 I= 
x n 5 

b 


. br 6 7s ; 
le ponendoq, =; crit. y x-|-my = —xx, elt crgo 
curva D N N bhyperbola,* quz ſupra habetur determinata, 

XVII. Quinetiam fi ( reliquis, ut in przcedente, ſuppolitis ) it: 
jam feratur C X, ut ſemper habeat BE ad B C rationem Kt 


B Dad R ; erunt itidem interſe&iones N ad byperbolans, 
Nam ducti N G ad A B parallela, nominentuc reQz, ut in prx- 


eunte ; cſtque jam BC=b— +; aque *2, þ — x + 


H 2 by 


Spirali, 


Fig. 48. 


Fig. 49. 


* In10 bujws, 


 _Lz &r. VL 


7 14 þ.4.; wade talls yineryet quatio : 1d-ba 2 = 


b 


" #223 hoe eft{poſito = w) 7x 4b —m; == xx, Eft 


igitar curva B N TR: qualem ſuperius exhibuimus determi- 
Daramn, . | 


Datz politione {int refte D B, B A , (&inDB ads 
N 


Hoo] ſirque linea D-N N talis, ut duti 


\comgy pram | 7. voce DG 

= *;,)c-han bo—ya=gs; oh lm DRL by- 
4, uc 

pride, termi &BO=g,; & E ducatur refta E R ad 


BA, acperO refa OSad BD parallelz, erumt ZR, ZS ao- 


” Nam duc N Pad D Bare; eſt ZÞP = g +5, &PN= 
7 —X ; quare EIB er—goler= —yx. Verum ex 
ZE xED eſt — ef cnn YI —J&X= 0, nl o. Shar photon Dye 


LEAD: uh 
; ne cant Prapet x :, naked DE="r 
+ fO=, (infra retam DB ) dive, ceu prins, parallelis 
SZR; erit -- +» "4x, anaiage greats” quod eco- 
dem facile comprobatur mod 


XIX. Date politione lint ce&tz D' B, B as ac ira ferantur reQz 
FXad DB parallela, ac DY per pundtum deli _-—_ D tranſiens , 
ut lit ſemper ratio ipfius BE adipſlam BF zqualis aſlignatz D B ad 
R, eruntreftarumDY, FX interſeRiones ad _ retam. 

Nam per N ducatur GKadBA parallela ; veDB.DG:: 
BE.GN :: BE. BF::BD.R. OR DG =R, Pa- 
tet igitur fati DG =— R, &duRiGKadB A parallels, interſeRi- 
ones omnes ad hanc exiſtere. 


XX. Quod fi reliquis limiliter politis-, ſumpto autem alio in B A 
punto O, ab. hoc ſumatur computandi inittum , ut nimirum fir 
perpetuo B E, OF:;DB.R, erunt interſeftiones N ad hyper- 


lam. 


Nam ducta N G ad A Bparallela, it DB =b3 OB =g, DG 


— 


TVS 7, of =O 
SST : 
=» »*n [7 
£ $4 4 Cv 
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PF Ks A" 
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YE 


©, | l y ad p 5 & £ & 3. x _— TY * © G . 

a x | 4 & 

_ 
L E C T. V I, | | | 


+69, hinc autem 2quatio ry—yx =#gx. unde D 
x7 NN 

od fi puntum tur i B tz [ — yy = 
g x. unde Farkas nn £224 
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— XXl. Quinetiam, reliquis ſimiliter poſitis, refta F X non jam 
pſi D B, ſed alteri D H feratur parallela ; ita ut aſſumptoinB A 
pun&o habear ſemper B E ad O F rationem affignatam ( D B ad ay ) *i$+ 54: 
erunt interſe&iones N itidem ad byperbolans. ; 
Nam ducatur NG ad AB parallela ; yocentirque DB=b, HB 


=f, HO=g; DG=x, GN =; eſt ergo F of 11ib, 22 
x 
x 
=BE; &b.f::x 1E=GK, qureN K (FB)=9 += 
& OF = +F—g, EteagY 7+ -—g:: bw 
unde refultarquatiow 3 +gx —7 x =; x x. vel facto f. b:: 


».r; cftmy-|-gx—7x =—x x. Conſtat igitur lineam DNN 


efſe hyperbolam , qualis ſuperius habetur determinata. 
Notetur, $i computatio ab ipſo punto H. initium ſumat, (hoe ct 
fit BE, HF::DB.e ) evaneſcente tunc termino g , erit w y—y x 


= —x x ; unde quoque ſupra habetur alia determinatio ſimpli-. 
cior. 


XXII. Eſto triangulum A DB, & linea DY Y talis, ut ducta ut-. 
cunque PMadDB parallela, fit perpetwo PY =4/ : P Mq — 
DBq, eritlinea D Y Y hyperbola , cujus utique Centrum eſt A, ſe- _ | 
midiameter AD, (vel aſymptotos AB) ſemiparameter autem P ; faci- F18+ 55: 
endo AD. DB;:DB.P. 

SitenimTD=—2 AD. EſtqueAD.P:: (ADq. DBq::*6. 2. Ze 
APq.PMq:: *TPx DP + ADq. P Mq:: TPxDP. 
PMq-CBq::JTPxDP.PYq.velTD. 2Þ,;, TPxDP. 

PYq. vive liq 'et Propoſicum, 
Corol.. 


Fig. 56. 


Fig. 57. 


tig.58, 


Lezcnr VL 


Cool Si YS rangat byperbolam DYY, ertPMq.PYq:: 
PA.PS. 

Nam eſtPMq.DBq::PAq.ADq::PA.AS. ergo per 
rationis converlionem eſt PMq.P Yq::P ALPS. 


XXII. Quod (i reliquis ſimiliter poſitis , fit jam P Y = 4/ PMq 
-|- D Bq; <rit etiam linea Y Y Y hyperbola , cujus nempe Cen- 
trum A, Semdiamerer AF (parallela & zqualis ipfi D B ) Semi- 
parameter autem P, fiat AF.AD::AD.P. 

Nam ducatur Y K ipſi AP parallela cum AF conveniens in K , 
SiqueFT —2FA , cſtqueAF.P::(AFq. ADq:: DBq, 
ADq::PMq APq::PYq—-DBq.APq::AKq—AFq, 
KYq::) ITKxFK.KYq:: AF.P. unde conſtat Propuli- 
Corol. Rurſus, Si refta Y $ hyperbolam F Y Y tangat, eritP Mq. 


PY q::PA.PS. 


Nam A D eſt Semidiameter ipli AF conjugata. unde P A. AS:: 
P Aq. ADq::PMq.DBq. ergoPA.PS:: PMq.PMq 
+ D Bq::PMq.PYq. 


XXIV. Sit triangulum A D B, re&um habens angulum ADB, 
& curva CGD talis, ut duta quicunque rei FE G ad D Bparal- 
lela (quz lineas expolitas ſecet ut vides) lit aggregatum quadrato- 
rum ex E F, E G zquale quadratoex D B, eritcurva C GD Ell; 
ſis cujus ſemiaxes A D, AC 

» NamlnAV= AD. EſtqueADq.DBq(ACq)::AEq 
EFq::ADq-AEq.DBq-EFq HocetADq.ACg:: 
VExED.EGq. wk liquet Propoſitum. 

RA Tangat GT elligh» CGD , eſt EFq.EGq:: EA, 


NamobAE.AD::AD.AT.etAEq.ADq::AE.AT. 
undeAEq.ADq—AEq::AE.AT— AE. Hoceſt EFq, 
DBq—EFg::AE.ET. hocet EFq.EGq:: AE.ET, 


Sit Anguluaretilinew D TH, in cujus latere T D fignetur pun- 
&um A, Sit item curva V G G proprietate talis, ut duRta recta qui- 
piamE FG adT D perpendiculari (quz lineas T D, TH, V GG 
ſecet puns E, F, G, ) connexaque reti A F, fit EG=AF; 
erit linea V G G hyperbola, 


Nan ducantur AP ad TH & VPC ad 7D perpendiculares ; 
item 


STHM Mn A An A ms... 


E222 , 


'B] 


.B*.c r-VT. 
itemP O ad T E parallela. Efque EFq=EOq(CPq)-EOF 
-Þ 3 EO#OF4-: CPx OF). VeumobLP. ©a,.0p? 
OF:;: CE. OF, eſt CPxOF=CAxCE ergo EFq =- 
CPqÞ+ OFq+ :CAxCE. itemeſt AEq=CEq-þ 
CAq—2 CA xCE; quapropter eſt EFq-|-AEq= CPq|- 
CAq-|-OFq-+-CEq. kecetEGq=(APq-j-PFq=) 
CV q|-PFq. vel -EGq—PFq = CVq. Verumeſt CE, 
(PO). PE::CP.AP:: CP,CVv; unde EG q —Gp CE 
—=CVq, adeoquelineaG VG eſt hyperbola, cnjus centrum C ; ſe- 
mixes C\,CP; 

Not. Duda retaF.Q ad T H perpendiculari, ſumptaque QR=— 
AE, &connexiGR, efit GR hyprrbole V GG perpendicularis, 


mihi praſta sis fidem ; aut ipſe rem- ad Calculum exige; co verba 
non profundam. 


XXVI. Politione datz fint reftz A C; B D( ſeinterſerantes in 


qnas decuffer refta A B, tum dui urcunque rei PKL ad As Fig. 59> 


lela, (quz reRtas AC, BD ſecet puns P, K) fit PL zqua- 
isipli BK ; erit linea A L L rea, 
Nam, (dui XQ ad BA parallel, et AQ. AP:: (BX, 
'BK::) QX.PL: ergolinea AL Leſt rea. 


XXVIL Politione data fit reQa A X, & pun&um D , neque non 


linea DNN talis , ut per D duta quicunque rei MN (quzre- Fig. 60. 


Ram A X ſecet in M, & lineam DN N in N) it perpetim retangu- 
lum ex DM, DN zqualedato (puta quadrato ex Z) , erit linea 
D N N circularis. 

Nam ducatur D B ad A X perpendicularis , fitque DB. Z::Z. 
DE, & corinetaturNE;, Eft am DMxDN =Zq — DB x 
DE,;quareD M. DB::DE.DN. ergo triangulaDB M, DN E 
fimilia ſunt , quapropter angulus D N E re:tuseſt, itaque linea DNN 
eſt circalariz . (ad circulum pertinens, c#j#s Diameter DE ). 

Vides nedum retam & byperbolams ; ſed & ſao modo retam ac. 
circulum (ibi lineas efle reciprocas. Verum hic, ethi prxludiis no- 
{tris nondum abſolutis, paulum ſubGſtamus, 


LecrT.VIL 


Lecr. VII. 


Dhuc in YVef:bulo hzremus ; nec aliud quam velitamus. 


'I. Sint duo A, B; quorum majus A tertio 
iam X, crit Art X-BE-X DAB. $217 4-5 wind 

Nam ob X , A=3X.B, eritcomponendoX-{- A. A. X+ 
B.B. vel permntando X + A.X+BDA.B. 


| 11, In linea YZ ſignentur tria 'pontta, L, M,N; & i a 
L, N ſumpto punto quopiam E, arersque G extra LN =" x7y 
ons aha E.EF::NL.LM ; cadetpuntum PF ad 

es MZ: 
P Nameft NE. ME*—NL.ML::GE.FECN E.,PE, 
ergo FECTME. 


Ill. Sint retz BA, DC parallelz , item reQz BD,GP parallelz , 
peErque punftum B ducantur utcunque duzretz BT, BS ipſam GP 
ſecantes puns L,K, dicoforeD $.DT::KG.LG. 

Nam eſt KG. LG=KG. GB-þ-GB. LG=PK.PS-|- 
PT.PL=DB.DS-EDT.DB=DT.DS. *: 


Iv. Eſtotriangalum B DT, basique DB parallelam quamvis P G 
interſecent per B dutz quzpiam duz retz BS, B R punRis L,K; 
dico fore LGx TD-H- KL xRD.KGxTD::RD.SD. 

Sumantur im BM — GP, & BN=LP; &BO —KP, 
unde conftat juntas P M, PN,PO iplis T B, $ B, R B (reſpe&ive) 
parallelas efle. Er quoniameſt DM.PD::DB.TD. erit DM 
ID=PDxDs., Similiter eſt DNxSD—P Dx DB. quare 
DM*xTD=DNxSD=D MxSD-+ MNxSD, tranſpo- 
nendoque DM xt TD—-DMxSD= MNx* SD. Simili plane 


dilcurſu 


? RON it cider tl _ FRY 'F 
-BErcT. VII 
DM=TD—DM*RD=MOxRD; 0 
eric MN&SD.MOxRD:: TD—-SD.TD— RD. hoe 
LGaSD;KGx RD:: TD—SD.TD—RD, vwi(ada 
jone rolige DEC ISETDeAEGr SD ROSE x 
RDxID—EGxRDx | LG « SDx 
TDAEXG: RD"SD--1LG6D pie LG x SDi 
hocet LGx SDx TD++KLxSD*xRD=KGxRD=xTD. 


vel (ad analogiſmum reducendo) LG x TD-þ-KLxRD.KG 
T D::RD.SD. Quoderar Propolitum, TO NNgTY 


V. Qudd fi punta T, R non ad eaſdem punfti D partes fita (in 2 
ei LGxRD—KLxTD. KGxTD::RD.8D. 8 04: 
 Similiconſtabitid diſcurſu , quem piger repetere. 


VI Sint quatuor continue ſcries Tot 
| Vie quence es 2quinumerz (qua 


cum antecedentes primi,tum 
quentes inter ſe proportienales fint(A., *::M.6«,GF.9v 2:8.0) 


Continue propor- 


Sunt enim A#, BY Co, Dn, Ex, Fe, 
tionales. 


& «M, ©N,yO, OP, «R,o5, 


Cum igicur fit As, =«M, &PFs = 9S, liquidumeſt fore D = 

—=#P; acidcircoD. ©: : P .=. Adutramque proportionalitatem 

on Arithmaeticam quam Geometricam) zque ſpeftat hac Con- 
; clulio.” 


VII. Rez AB, CD parallelz ſint, hisque ſecet poſitione data _ 
BD; linez vers EBE, FBF ira relatz fint, ut duQ4 utcunque Fig- 65+ 
reta P Gad D Bparallel3 ; fit ſemper P F eodem ordine media pro- 
portionalis inter PG, PE , tum per quodvis deſignatum linez E B E 
- puntum E tranſeat H Eiplis AB, CD parallela, sitque alia curva 
C K E K talis, ur duR4 utcunque QL itidem ad DB parallela, fit = 
I coder 


M  s } A 


Fig, 66. 


Fig, 67. 
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xbrodrogy tg T 
rar nyc in 


tefle; hoc eſt ordinatas' (quales QR, Q.K) ; 
ter ſe rationem habere , candemm ſcilicer ill haber PF adPE. 
uti patebi, ad fub- 


57 ar? aly 
QL* QK* Q1. 


PG* PE * PE 
PE* PE* PEgJ 


Net. Pre lincis retis AB, HE, CD ſubſttui peſſent quzliber, 
ezanr curvz, parallelz. 


VIII. Sint rurſus, in A concurrentes duz retz A B, AD, reftaq, 

B D poſitione data, item duz curvz E BE, F BF licrelatz, ut du&3 

utcunque P Gad D B parallela, ſit ſemper P F eodem ordine media 

zonalis inter PG, PE; tum connexa AE, (it alia curva 

KE Ktalis, ut duQta quipiam reti QL I adD Bparalleli ſit ſemper 

QKeodem ordine media inter Q L, Q1, quo fuit P Finter PG,PE, 

erit rurſus linea SE Fipli K B K analoga ; ſeuperperimQR,QK:: 
PF.PE. 


Nam QS*QR*Q1. 


Sunt—=. undeQR. OK:: 
PE. PE. QK 


em QS.QL::}j . 
QL*QK*Q1 PG. PE. (£89 QR. 
funt —., QK:: 
PG * PF*PE. Er QI.QI::\ PEPE, 
PE * PEPE P&P S. 


Net. Pro reftis A B, A H, A D ſubſtitui poſſent tres quzvis linez 
analogz. 


XI Item, ſit circulus A G B, cvjus certrum D , alizque duz curvz 
EBE, FBFtales, utper D duRt quicunque rect: DG, lit perpe- 
tno D F eodem ordine m:dia proportionalis inter, DG, DE , tum 
centro D per E deſcribatur circulus H E - hitque przterea curva KEK 
ralis, ut du&ti per D quipiam (ad circulum HE) geQaD L, tu —_ 


©... a as —_ 


>» 


Ucn Vir ER 
nedia inter DL, D I, quo fucrat D F-incer DG 
FBE, KB Kanaloge, Ieu/perpetad DR.DK#; 


o \ » 
. 
oy G 
.* 
. - 
\ 
Lt 
: 
\ 
o 


, 


DF.DE. 
Nam rurſus D'$.* D'R; * DI, « A 


DL*DK.*DI. . _— +: 
DG, * DE, *DE ſunt =, DE. E. : 
DE.*DE.*DE. 


Rurfus ," pro circalis aliz linez patallelz, vel analoge- fubſtiui 
poſlent. | | | 


X. Sint denuo dnz linex quzvis AGBG, EBE, & alters 
F BF licad iſtas relata, ar du&t4 urcunque a defignato puntto D ref 
DG, aalgy, na D F eodem ordine media propertionalis inter DG, 
DE; tum adſumatur linea H E Llinez A GB analgga (ſeu talis, ut 
per D utcunque dui D LS, int perpernoDS, DL in cadem ratio- 
ne) fir denuo linea K E K talis, ut duRai atcunque D L, fir 0 
DK eodem ordine media inter DL, DI, quo prius DF inter DG, 
DE ; erit itidem linea F BF linez K EK analoga. | 


$ 
” 


Rurſus enimDS.*DR*DI.y | Er tam primi quam vlti- 

DL.*D K*DI mi quatuor termini 

"2 ſunt <>=;P ſunt proportionales. 

DG,*DF*DE Unde liquet Propofi- 
DE.*DE*DE __ 


XI. Sit Arithmetice proportionalium Series A. B. C,D.E.F; in 
qua ſumptis quibuſcunque duobus terminis D, F; fit rerminorum a 
primo A (excluſive) ad ipſum D numerus, N , & rerminerum ab A 
(itidem excluſive) ad F, fit numerus M  erit A—:D. A—;F:: 
N.M 


Nam efto differentia communis, X, eſt ergo D=A £Z NX.& 
F=AZMX, quire A—-:D—NX.&A—F=M X . 
unde A—:D.A—:F::(NX.MX::)N.M. 


XII. Hinc, (i duz fuerint ejuſmodi ſeries ; 6 in utraque cu 
l 2 ini, 


P,Rinſecinds) crit A—+D.A Fr: MiÞ.M—: 


A. B., C.D. E. F. ; 
MN. O. P. Q.R. 
' Natn harum'rationum utraque par eſt illi, quam habent ad fe nume- 
i 5 anh] ope har func, | - : 
vero Numeri N, M valgd terminorum, quibus aptantur, expo- 
nentes, aur Indices vocantur, in ſerie quavis proportionalium ; quales 


nos ſemper in ſequentibus inte]ligimus, ubi literas has adhibemus. 


XIII. Sint quzlibet quanta A, B, C, D, E, F continut 'S 

s p ogy gra” Fm mend oder ger ab codem termino A in- 
cipientia , Geometrice proportienalia au- 

Boren founder B non majus horum ſe- A-B. CD. EF, 

cuando M , erit quodliber. in ſerie Geometrica , 14 Ny, Q. Þ Q. 

majus eo, quod fþſi coordinatur in feric Arith- | _— 


Eft enim A+ NC” 2 M (vel cy) 2 B=A+C. ergoN c=C. 
unde M+ N= B-|-C = A-+D. Eft antem A+ O © M4 
N. ergo A+ OTA—+D. Etideo OD. ergd M | Oc- 
BD = A++E. Eft autem A-j+ Pc MO. ergoA + P 
ps fl +E; adeoque P &” E. limilique perro diſcurſa quoad 
ve 


XIV. Hinc, (+ rurſus fuerint A, B, C, D, E, F = Arithmetice ; 
& A, M, N, OO, P, Q ſint == Geometrice , sitque ultimum Fnon 
minus ultimo Q ; erit B majus quam M. 

Nam {i dicatur B nen majus quam M ; erit inde F minus, quam 


Q contra hypotheſin. 


Item, iiſdem poſitis ; erit penultimum E majus penultimo P. 
XV.Nam fi F = Q;; conſtat ex przcedente fore FP (ſcilicet u- 

_—_ ſeriem invertendo ) ſin Fe Q, potiori jure liquet fore 
= . 


XVI. Quinimodemimm, iiſdem poſitis , quodliber in ſerie Arich- 
metica majus eſt coordinato quolibet in ſerie Geometrica ; puta » C 
majus eſt quam N. . 

E 


| EE 
at2) \ defignags punQo D projet hte DDD ry 62 
'vel a 0 2 z Ut perperuo T 

inter D H, D E eodem ordine media proportionalis Arithmetice, quo - * 
DF inter eaſdem media Gegmetrice , linex G B G, F BE ſeſe mu- 
tuo contingant. 

Enimvero linea G B H extra lineam F BF totam cadere manifefturn 
E precedente. = 


XV1II. Ex iſthinc etiam (quod ſtriftim tranſcurrens moneo} di- 9” | 
verlis innumeris Hyperbolarmns, aut Fyperbolifermius generibus con- Fi | 
venientes retz «evprTera definiuntur. Sint nempe retx VD, BD 

olitionedatz , fint item aliz duz reaz AB, V I, dud vero li- 

rea P Gad DB parallela, fit Pg conſtanter inter PG, P E eo- 

dem ordine media proportionalis Arithmetice, que P F inter caſdemn* 
media Geometrice \ opp (4) retxEG, Evo eardem Ob» 1 u 4 
tinent rationem, c>t linea 0 99 refta; yerum linea V FF eſt byperbo- I 
le, vel byperboliformis aliqua ( communis quidem vel Agoloniana 
hyperbola, fi PF litinteriplas Þ G, PE ſimpliciter media, ſed alia 
diverſi generis quzdam byper boliforms, fi P F fit alterius cujuſpiam 
ordinis media) atqui paret E ima przmiſla lineam 9 e e codem 
ordine reſpondenti linez V F F «ſymptoton efſe. quod an nxzgye fit 
neſcio, nodis cert nd; 20x fuit,” hic adnotifle. 


= 


XIX. A pun&to afſignato B ad datam politione retam A Cdutz 
lint retz tres BA, BC,BQ,, tum in QC produRa ſumaturſumptum Fig. 7 1 
quodpiam D , per B recta (puta B R) duci poteſt (ad alterutras ipſi- 
us B Q partes) talis, ut a D projeRA quicunque rei, ceuD-N , (ir 
hujus a re&tis B Q,, B R intercepta pars (F E) minor cjuſdem a.reftis 
BA, BC intercepti parte (N M) . 
Nam, primo, {1 BR ultra angulum AB C jaceat reſpeftu punti 
D, faQR=CA, & conneRatur B R , tum utcunque ducatur 
DE, rectas ſecans, ur vides ; & manifeſturs eft , * & ſupra mon- . p,,.. r.6 
ſtratis fore, FESINM. VI- ho 
Sin B Qcitra angulum AB C cadat verſus D; (a) ducatur. rea 
BHralis, utaB Q, B H interceptz minores ſint interceptis a B Q, 
BA, &ſumaturHR—=QC; & connettatur BR , tum rurſus 
utcunque dufti D N, quz rectas interſecer, ut exhiber Schema ; quo- 
niam. 


* Per 
VI 8 L-& 
Fig. 72. 


LM. 


_- \Lzcn YI. 
(Ga mm he, eſt KE (4)=2N F; &&E*q-MF3-penſpicuum: eſt 
| — NxFuitem ab una reftz B Q parterelta BR Guci potelt, que mi 
nores iplis MN intercipiat-, () potelt amem ab altera parte rea 
a quoque duc, quz minores intercipiat iplis F E ; unde totum liquer 


LS. 


} 


io. 12, XX. Inte D Z fint tria purifta D, E,F, & inF fic vertex an- 
b 73 i reQtilinei B F C, cujus laters cecet refta D BC; 'per E vero 
k fit reta EG, poteſt ab E refa duci (ceu EH) talis, ut 4 
punto D projea utcunquereR2 DK it in haca reftis EG, EH in- 

. rercepta minor areRis F C, Þ B intercepta. 
E CSE PSWERES RA FR perelce, & in.prims caſu, 
oe re punAo D yicinius eſt, (ob ſimilitudinem triangulorum 
(a) 19. bujus, ENM, FKI) manifeſtum eſt fore MN==IK, (4a) poteſt au- 
rem ab E duci rea (puta EH) talis, ut interceprz P O minores (int 

ny I 2 MN ;, ergo liquet. 
In alters caſu, ubi puntum F ipfi D propius, ſumatur $L zqualis 
Fig. 74. iph'CB; & connetatur EL , Eftquejam IK. MN::FK.EN:: 
(c) Confr. 'F.DE::FC.ES::B C.RS (c)::LS.RS(d)QN. 
(a) 6.LeR.VI. MIN. quapropter eſt I K ©- QN. () poteſt autem ab E re&a duci, 
cen EH, ſicut abEG, E Hinterceptz O Þ minores lint interceptis 
QN. quamobrem abunde conſtat Propoſitum. 


; XXI. Curvam B A tangat retaBOin B, ſitque reta BO z- 
Fig. 75- qualis curvzBA ; ſainpto tunc in curva punto quopiam K conne- 
Qatur reta KO; erit KO major arcuK A. 
Nar, quoniam rea minimum eſt inter bina punRa intervallum, 
eſt BKR+-KO -BO=BK-+K A.crgoKAc- KO. 


XXII. Hinc, utcunque ſumpris (ad eaſdem contaQtus partes) duobus 
punQtis K, L, connexique rea KL ; erit KL-+L Oc-KA. 
Nam, ſupra contatum verſus A, eſt KL--LO KOKA 
Infra vero, eſt KL +LBc-KB (ex hypothelibus eArchine- 
4e) adedque KL+ LOT KA. 


L x cr. 


mw a +a 


" +Lzcer. VIII. 


M* fans rideor ( nidebor & vobis, opinor ) quod irrdeba 
iensille Sewrra, perquam exigud Ciuutats portal , 
-— bank. "_m adhuc aliud my. rem aliquanto propius eni- 
timue. adi * - 


' 1. Hzcadfumimus. Si duz linez ; ore Th MT) ſeſe com- Fig. "oy 
ingant, angulos ipfz comprehendunt (OM TY retilineo quovis an- | 
o-minores. Etvice versi : . Siduz linex (OMO.TMT) a 
0s contineant quovis reQilmeo minores,iliz ſeſe contingent (con- 
aggentibus ſaltem zquipollebunt). 
Hiujus eff «ts rationem jampridem (ni fallor ) attigimas, 


IL Hinc , Si'duas lineas OMO, T.'MT tertia quzpiam linea 

PMP contingat, ipſz ctiam linexOMO, TMT fſefe contin- 
ent, 

- Nam quoniam linez O M O, Þ MP feſe contingunt; eritangulus 
O M Pquovis ret#:/ixeo minor. Item, ob linearam TMT, PMP 
contrathuws, erit anguizs TM P quovis etiam rett:/:zeo minor, 'Erit 
igitur angulus T M OQ rett:l;neo quovis minor. Unde lmexzOMO, 
I MT te muruocontingent. 


UI. Tangat reta F A curvam FX in F , firque politione data rea 
FE, fintizemduz curvz E Y, EZrales, ut dui utcunque ref x 
[Lad E F parallela (quz lineas expoſitas ſecet, ut vides) fir ſemper 
intercepta K L zqualis interceptz IG, etiam curvz E Y,E Z ſeſe 
contingent. 

Si non tangant, poteſt inter ipſas conſtitui angulus re&ilineus, puta 
BEC; hunc atcunque fecetad FE parallela IL, famarurque G H 
=B'C, & conncaaur F H , ſunt igitur e parallelis ad FE arettis 
FG, 


ig 78. 
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'G, FHi paresinterceptis ab EB, E Cy hoc- eſt minc: 
imencpts a cunt, EZ , hoc eſt minores intercepts > cur 
FX, &re&taF A , quapropter angulus X F A reQtilineo H FG n 
-- hap reta F A curvam FX non tangit, contra 4 
por ps | 


-- A kidem, T t rea FA rn BL, whe mondo 
EY,E Zrales, ut abaſlignato punto red |] 
(que lineas expoſitas ſeoet ut vides) fir ſemper KL = 1G, cur 
EY, E Z ſeſe rangent. 
| Nani, li negts, his interſeratur a» gu/ws refiilinew BEC, qui 
(a) 20 Le&, | ORE LD projets fcerrafta Dy (o) poreſt jam ab F eeQa « 
VII. ci: (puta F H) talis, ur lint @ projeRis a retis FG, F Hint 
ceptzx minores interceptis abiplis E B, E C, hoc eſt mulco minores 
- terceptis a rea E A, curvaque FX. Unde ſequetur angulum A F 
re&ilineo G F H majorem efle ; ac idcirco retam A F non conting 

curyam F X, adverſus Hypotbeſin. 
_ Hz pracedentes duz Concluſiones verz ſunt, & ſimili ratione | 
monſtrantur, polito jnterceptas 1 G , K L quamvis ad ſe perpetim | 

- bergproportionem eandem. Parco verbis. ] 

.  Propoſuimus hc, ut ſequentium nonnulla a ſcrupulis muni; 


rur, 


V. SitreaaV EI, duzque curvz Y FN, ZGO ſicad ſe relat 
ut -da&a utcunque rea E b G ad politione datam A B parallel3, | 
beant interceptz E G, E F ſemper eandem rationem inter ſe, tang 
autem rea T G curvarum unam ZG O in G (cum refta V E cc 
veniens in T _) daQa T Balteram Y Þ N quoque continget. 

Nam utcunqueducatur rea I L. (lineas expolitas ut vides inter 

(a) Hip. cans) Eſtigitur [L. IN(s)IO.IN:: EG. EF::1L.1 
"IR lgitur 1 N =a I K. ergo punttum K extra curvama Y FN jacet , tot; 
rea IT F. 
Aliter. ERtIL.IK::(IO.IN::1K—IO.IK—IN: 
(3)thp OL.NK, ergocum linexGL,GO ſe (5) rangant, (c) ctiatn 
; (c)Schol.q.hu- nex F-N, Þ K lele cangent, 


| Fig. 79- 


4, 
Fig $0. VI. Etiam fi tres curvz X EM, YEN, ZGO ita referantur ad 
| ut duRti utcunque rea E F G ad politione datam parallela, (int (ei 
per E G, EFineadem ra'ione , concurrant autem duarum X E ! 
ZGOtrngmeET,GTinT ; adjuntaT F curvam Y F yr 
get. | (; 


Croſs feulp fit 


+ 2s, Fey 4 7% g 


L'tc 7 VIII 


_ SF of 
Nam; (facto ve prius) erit EL. FK::BG.EF; : MO MING 

"= ger erit punctum Kextra curvam Y F N. = 83,Le&vVI. 
offic , provetng coll, ſed verbis pluribus 
Curvas ita [itas concipe quales figura monſtrat. nam 5*r0a4iar ego 
ae<dorexlz» fugitans col prz c#reris obyios ac faciles arripiens ks 

pono. Hoc ubique ſubnotatum velim. 


SSA. 


$9... YeSY 


VII. Sit puntum datum D, curvzque duz XE M, YFN, ita 
relatz, ut a Dproje&a quacunquere&ta DE F, habeant ad ſeretz 
DE, D F rationem ſemper eandem , unam vero Y FN tangat re&a 
FS; cui parallela {it ER ,tangetreta ERcurvramXEM. 

Nan a D utcunque proficiatur refta D K (lineas interſecans, ut 
vides), Eſtque DK.D1::DF.DE::DN.DM ;ergoquumſit 
DK DN, crit DI&=DM , quare tota reaa RE extra curvam 


Fig. 81. 


X EM cadit. 
Retz N K, MI: rationem ſemper eandem obrinenr ; unde res ali- 
ter conſtat, 


VIII. Sint tres curvz XEM, YFN,ZGO tales, ut (i ab aſſig- 
nato punto D projiciatur utcunque recta DEFG, habeant interceptz _ 
EG, E F rationem ſemper candem (puta quam R ad $) tangant au- Fig. 32. 
tem rez E T, G T curvarum duas' (puta XEM, ZGO)mnE,G; 
oportet curvz Y F N tangentem ad F _— 
Concipiatur curva T F V talis, uta D utcunque projeti re&3 
DMKL, (quzſecet retas T E, T G puntis I, L, & iſtam cur- 
vam in K ) habeant ſemper interceptz 1 L, I K rationemeandem datz 
RadS, (a) eft igitur | K&=IN, quarecurva T F K curvam Y FN. (a) » Le. 
tangit , (6) eſt antem curva T F K hyperbola , hanc tangatF$, (c) VIIF 
illa quoque curvam Y FN tanget. * . ponemry 
Quoniam hyperbolam tangentis hic primum injeQa eſt mentio ; hu- or 
jus (una cum aliarum omnium confinuli ratione procreatarum ſeu re- 
cipr ocarum linearum tangentibm) tangentem itadefiniemus, 


IX, Sint V D rea linea, duzque curvz X EM, Y FN itare- ,_. 
latz, ut dui libere re&z3 E DF ad poſitione datam parallela, fit Fig. 83, 
ſemper rettangulum ex DE, DF pareidem alicui ſpatio , tangar au- 
tem reta ET curvamXE M1nE, cum refta V D concurrens1in T ; 
ſumatarqueDS—DT , & conneRaturF S,; hac curvam Y FN 
tanget ad F, 

Nam utcunque ducatur IN ad EF parallela, lineas expolitas ſe- 

K cans, 


Fig. 84+ 


(Gb) Conftr, 


6) Hyp- 


Fig. 85. 


Fig..86. 


cans, ut vides. ve TP. PMcC-(TP.PH::) TD.DE 
itemSP, PK:: SD.DEF. inn i eg TD 
xSD, DE x ÞF:: TDx$D., PMxPN, Verum TDx 
SD&=TPxSP, acinde TDx$D.PMxPKE-TD x 
SD. PMxPN. quare PMxPKDPMxPN; vel PK=2 
PN. ItaquereaaFSextra curvam Y F N tota jacet. 

Not. $1 linea X E M reQta fuerit (urique iph T E I coincidens) eric 
Y F'N hyperbola is, cujus centrum T, aſywptotos una-T S, al. 
tera T Z ad EF parallela.. 


X, Quinetiam ſit puntum D;, curvzque duz X E M; Y FN ita- 
reJatz, ut per D duA4 quacunque rea EF; (it perperuo retangu- 
lum ex DE, D.F zquale cuidam quadrato (ex Z puta) ; unam vero 
curvamX E M tangatreaER , alteriusad'F tangens ita determina- 
tur: Ducatur DP ad E R perpendicularis: faztoque DP.Z:: Z. 
DB, biſecetur DBinC, connexique CF, ducatur F Sad C F nor- 
malis ; hac curvam Y F N tanget. 

Nam centro C per F deſcribatur Cirew/m DOB , & per B traji- 
ciatux utcunque refta I N lineas interſecans, ut vides , lu DO x 
DI(sa) = DPxDB(b6)=Zq(c)= DMx DN velDO.DM 
:; DN. DI. ergoquum (it D M(c)=DI, ert DO aDN; 
_ circulus D O B curvam Y FN tanget. Quare reQta F Seandem 
Y FN tanpet. 


XI. Curvz XE M, Y FN tales (int,ut dui quiapiam F E ad poſi- 
tione datam parallel3, ſit ſemper hxc xqualis eidem alicut ; curvam 
autem Y F N tangat re&aSF ;. huic parallela RE alteram X E M 
continger. 

Nam utcunque dufta M K ad FE parallela eſt NI = (KI = FE 
=) N.M. Quare pun&tum I extra curvam X EM jacet, &e. 

Revera linea X E M nil aliud eſt , quam iplaYF N tranſlecata, 
Levius hoc, & methoditantum gratia Propolirum, 


XII. Sit curva quzpiam X E M quam tangat rea ERad E , fit 
item alia curva Y.F N ad alteramita reiata, ut ab afſignato-punto D 
nicunque du&ti rei DE F, (it ſemper intzrcepra E F zqualis alicut 
dererminatz Z ; curyz Y FN tangens (4d F) ita. delignatur: Su - 
matur DH — Z , & per H ducatur A Had DH perpendicularis , 
tpli ER occurrens in B & per F ducatur F G ad A Bu parallela; ſuma- 
tegue GL = GB, eritconnexa LF S curvz YE N tangens. 


Nam 


/ 
| 


CECT. VIIL A 

Nam «/ymptotss E R, A Bper F deſcripta concipiatue yperbels ; 
OF Oy cut occurrat aD phil quis DO. tne crates (0 ornſ's þ 
ſecans, uti cernis. Eſtque QO (4) = DP; (5) qureMOGg-DÞ FM 2 
(c)E DH (b) = MN. ergo byperbo/« O F O curvam Y FN tan» Oh 


Verum (4) rea LS byperbolamw OF O tangit ; hc itaquecurvam (4) 9. bnjun 
Y FN quoque tanget. 

No. wa 9s wp won! wy ( vel iph ER coincidat) erit 
Y F N Conchot: prima vulgaris, ſeu Nicomedea ; hujus igi ns 
e generali ratione ry\es, are determinata. MR ins 


X11I Sit rea L A, curvaque quzpiam BEI; cum alia curya 
DF Gralis, ut duRa libere refta PF E RE quandam ... | 
parallela, poſlit rea P E quadratum ex P F una cum quadrato ex da- Fig. 370 
tiZ, iremcurvamBE I tangat retaE T , tumfiat PEq. PFq;: 
PT.P-S; connexaS Fcurvam D F G tanget. 

Nam coneipiatur curva V F H talis, ut libere duct3 QKadP E 
paralleli (quz lineas expoliras ſecet ut vides) fit perperuo QK q — 
QHq+Zq; unde quoniameſt QK (4) c- QI; cert QKq — (a) Hyp. 
Zq- Qlq—Zqzhoceſt QHq& QGq,; ergo curva V FH (4) 1z, Les. 
curvam D F G tanget ad F , (6)eſt autem curva V F H hyperbola,quam ( Cor. 22, 
(c) rangit rea SF, hac itaque curvam D F G quoque contin- Lc. 4. 


ger, 


XIV. Cztera ponantur eadem; at jam PE una cum quadrato ex 
data Z poſlit quadratum exP F ; hatque PEq.PFq::PT.PS , Fig. 88. 
& conne&tatur FS ; hac rurſus ipſam GF G continger, 

Similis eſt demonſtratio ; ſed adhibe 2 3am primz Lectionis, 


XV. Sint curvzduz AFB, CGD, communem habentes axem 
A D, acira verſus ſerelatz, ut dufta quicunque retaFEGad AD 
perpendiculari (quz reQas expotitas ſecet ur vides) lit ſumma qua- 
dratorum ex iplis E F, E G zqualis quadrato ex determinata refta Z, Fig. $9. 
rangad autem rea F Rex his curvis unam AFB, G& hat EFq, 
EGq::ER.ET ; connexa GT curvam CGD quoque tanget. 

Concipiatur enim curya O G O talis, ut ducta recta K Q O ( quz 
retas F R, ER ſecet punRtis K, Q, curvram OGOinO) trtQKyg 
--QO=Zq, crit ideo QKq+QOq=Qlq-i-QLq,; 
& cum lit QKq(a)&- Qlq, erit ideo QOqQ2 QL q. itaque (=) 5p. _ 
curva O G O-curvam C G D(introrſum) rangit (5) Eft antem (ex (9) 24: MY 

K 2 oſtenlis) 


(20 


Fig. 91, 


(a) I2 LeQ, 


VI, 


Fig. 92. 


ea.VI 


a. », wy 


L'isc Tt. VIII. 

. curva O.G O-Eliphr, quam veRta/G T tangit. ergo rea 
 T'corvam C G D quoque tanget 1 2 
"XVI. Sit curva quapiam AFB (cujas axis A D, & ad hun 
plicata D B) fc eam la carr V ” Cad yy ” __ ut a 
nato quodam in axe A Z.ad curvam uwreunque d 
rel 7 P, & perF duQi rei EF G ad D BC. parallels, fit BG 


equalisipli.Z F ; ſir autem'P.Q_perpendicularis curyz AFB , ſu. 
mathrq wv R =qualis ip Z E;connexaretaGR ipli carvzV GC 


pages icularis erit. T3. hy 
am ducatur F T ad ipſam F Q_perpendicularis, ſeu -curvam AFB 
ens; & concipjatur-curva O GO ralis, ut du} quicung; rei 
HKOadEFGparallela (quz reftas T E, T F,& curvramO GO 
ſecet pun&is H, K, O) connexaque ZK, (RHO =ZK, tum dy- 
ai Z1-quoniamH K(s) © HI, eritZK= ZI, velHOc-HL, 
quare curva O G O curvam V G C wage (b) Eſt autem OGO 
(ex often(is) Hyperbelr, cui perpendicularis eſt reta G R, eadem 
itaque GR curve VG C quoque perpendicularis etit: Quod E.D, 


£ 


ap- 
A 


XVII. Sint rea D Q_. duzque curvzxD RS, DYX icarelatz, 
ut duct urcunque reta REY ad.politione datam D B parallel:(quz 
dictas lineas ſecet, ur perſpicis) connexaque re&ta D Y, fit ſemper 
RY.DY::DY.EY; tangatautem retaRFcurvamDRSadR; 
oportet curyz D Y X tangentem ad Y rectam delignare. 

Concipiatur linea D Y Q talis, ut dui utcunque G O ad DB pa- 
rallel3 (quz lineas F R, FP, Þ Y O fecet punts G, P, O) connex3- 
que D O lit femperGO.DO::DO.PO, ranget curia DYO 
curvam D Y X ad Y; Nam ſecet rea GO curvas DRS, DYX 
punRisS, X ; & conne&antur retz DG,DS,D X , patet (ecur- 
varum natura) angulos XDP, D'S P , nec non angulos ODP, DGP 
Xquari ; quare cum angulus D $ P major fit anguloD GP ; erit an- 
gulus X DP angulo O D P major, adeoque P X major erit quam P O, 
hinc curva D Y O curvam D Y Xrangetad Y , eſt autemcurva DYO 
hyperbola (a) ſuperius determinata ; hanc tangat Y S; hac igicur 
curyam D Y X quoque tanget. 

Not. Si curva D R $ (it circulus, & angulus Q D B reds, erit cur- 
vaD Y Xciſſ# vulgaris , hujus itaque (cum innumeris aliis limiliter 
genitis) tangens hic definitur. 


XVIII. Politione datz fint retz DB, BK, ana + fo 
calls; 


P Fo F . _ 4 6 T* 
eN 8 . "SEX ? x Poe I 4. WE; vY 


4” - ES 

| Ez c rt.VIII: 
- ralis; ut a pun&o DduQti quiyis rei D YH (que reftam B K e-* 
-cetinH, eurvamD YXinY) lit perpetuo ſubrenſa'D Y zqualis re- 
Rtz BH , oportet curvz DY X tangentem ad Y reftam determi- 
nare.  ' _— 

Centro D per B ducaturcirculus B RS, cut occurrat rea YER, 
ad B Kparallela , & connetaturDR ; eſtque (propter ang. DY E 
=ang. DHB, &DY=BH, acDR —= DB) triangulum RDY 
triangulo D B H (imile aczquate ;-quareR Y. YD:: OHH B) 
::YD.YE, unde ex pracedente determinabilis eſt re&a curvam 
.. DY Xtangensin Y, 


XIX. Sint itidem reQtz D B,BK politione datz ; nec cuſva 
BX Xtalis, uta punto Dproje&ti quicunque rea (quz re- Fig. g3, 
&am BK ſecetin H, curvamqueBX Xin X) lit perpetuo HX ipſi 
B H zqualis , deſzgnetur oportet rea curvam.B M X ongens in 

Concipiatur curvaD Y Y talis, at perperuo litD Y = BH {(alis 
nempe, _ artigimas in przcedente ).hanc vero tangat reta.Y.T 
in Y, iph BKoccurrensinR; tum aſymptors RB, RI per X de- 
ſcripta cenſeatur þyperbola N XN ; ad quam utcunque projiciatur re- 4) Confr. 
&a D N (lineas expoſitas ſecans, ut vides) Eſtque jam O M (4)= (4) Converſ 
Dl) 2(«)(DL (6) =) ON yergd hyperbola NXN curvam BXX #-L<8.VI 
tangit ad X. Ducatur itaque rea X S hyperbolam N X N contin- 
gens, hxc ipſam curvam B X X quoque continger. 

Czrerum ſatis pro hac vice nugati videmur ; cefſemus aliquantiſper, 


LacTt. IN. 


k, 


Fig. 95. 


Lecr. I X. 


Uod ingreſl; ſumus iter aturum rea proſequemur, 


ſitione data 
ſe relatz, ut 
quavisP G ad DB parallela, fir perpetuo P F inter PG, PE 
eodem ordine delignato media Arithwetice ; tangat aurem refta Bs 
curvamE BE , oportet linez FB P rangentem ( ad B) delignare. 
.Sint Numeri N, M proportionalium P F, P E (quales (4) explicu- 


I. Sintretz A B, V D libi parallelz ; quas ſecat 
DB, tranſeant vero per B linexzEBE, FBF ita 
duati 


imus ſupra) expenentes; fiatqueN.M:: DS.DT ; connectatur- 
que T Þ ; hzclineam F B F continget. 

Nam utcunque duRta fit reta P G, diRas lineas ſecans, uti cernis: 
Eſtque FG. EG(6):: N.M::(c)DS.DT:: (4) LG. KG; 
cum ergo (e) {it KG "IE Geir LG*a2FG; unde liquet retam 


 T Bextra curvam F B F totam conliſtere, 


IL. Reliquis perſtantibus iiſdem,(ir jam PF inter PG, PE media pro- 
portionalis Geometrice (eodem ordine media nempe, quo fuit prius 
Arithmetice)) eadem B T curvam & B F continget. 

Etenim E mediis Arithmetice Geometriceque proportionalibus hoc- 
ce modo conſtructz linez ſeſe mutuo (a) contingunt ad B, ergo cum 
rea BT tangat unam , hac alteram quoque continger, 

Exemplam. Sit P Finter P G, PEeſexmedits tertia ; erit er- 
goM=7; &N =; ; adecoqueDS.DT::3.7. 


III. Manente porro quoad cztera proxime przcedente hypothel!, 
ſumproque quovis in curva F BF purtoF;, etiam ad hoc punctum 
rangens recta {imili pato delignatur. 

Nempe per F ducatur re&ta P Gad ipſam D B parallela, fecans 


curvamEXEinE, tum E X tangat curvam EBEinE ; batque N. 
M :-: 


SSSEH<ERrRY. = 


_— . 2 #.* 
M:: PX. 25 omroy, 7 re&ta FY;hac curvam FBF continger: 
_ Namper E ducatur refta/C E-ad A B (vel V D) parallela, conci- 
piariicque peÞE tranſiens curva HEH talis, ut du&ta quipiam QI, 
ad D-E la (curvas EBE, HEHinL, & H, reaaſque CE, 
V P in bac Q ſecante) fit ſemper QH inter QI, Q L eodem ordine 
media, quo P F inter P G, PE, e pracedente jam conſtat retam 
connexam E Y curvam H EH contingere ; verum curvz HE H (a) 
analoga eſt curvaF BF, (6) ergo refta F Y curvam FBF quoque 
conringet. 


IV. Adnotetur, polito lineam E B E retam efle, quod linea FBF 
parabolarum ſeu parabolitormium aliqua fit, quare quod de his paſ- 
lim obſervatum habetur (ex calculo dedutum , & inductione quidam 
comprobatum, neſcio ramen an uſpiam Geometrice oftenſum) ex im- 


mensum uberiore fonte manat, ad iunumeras aliorum generum curvas- 
ſe diffuadente. 


V. Hinc aperte conſeftatur; 1 TD fit reRa, sintque duz quz- 
damcurvzEEE, FFF ita ad fe relatz, ut ductisrea1sPEF ad 
politione datam: B D parallelis, fint ordinatz P E ſemper'ut quadrata 
ex ordinatisP F; rectzveroES, F T ( ex cjuldem commnnis ordi- 
natZ terminatis dutz ) curvas haſce contingant; eritT P = 2 SP; 
Quod (1 ordinatz PE ſe habeant ut ipſarum PF-cubi,erit TP=3 SP,, 


[.Þ E (int ut quadrato quadrata iplarum PF, erit FP =4. SP; ac 


ſic codem ad infinitum continuo tenore. 


VI. Sit porro Circulus ABC, cujus Centrum D , radius DB, 
item linexEBE, F B F per B tranſeuntes, ac ia relatz, ut du&ti 
per D rei. quipiam D G, fit ſemper D r eodem ordine media Arith- 
metice inter DG, DE, rangatautem recta B O curvam EBEinB, 
oporter curvz F B F rangentem (ad B) delignare, 

Hoc (certe (a) generatim quadantenus przſticum) e re fuerit hic 
ſpeciatim apertius atque pienius exequi : Quorſum fit DQadDB 
perpendicularis, quam fecerBO inS , fiatveroN.M::DS.DT, 
conneRatucque rea T B , hat.curvam F B F tanget, 

Tangat entm rea ÞP B cireulum A BG; ſecenturque retez DS 
oX, &BvinY, tautfit DS. DX::M.N::BS.BY , perque 
pun&ta X, Yducantur XZad BS, & Y V ad DS parallelz, concur- 
rentes in (; , tum aſy-protes Y CL per B rraducta concipiatur hyper- 
bolaL B L; porro ex D projiciatur utcunque retaD P dicias lineas 
inter- 


Fr 


a 7. Let. 7. 
b 5.1ch. 8s. 


Fig. 96.. 


Fig. 97, 


P 8. Le&: 3. 


Fig. 97: 
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a Conver|, 4. 
LeR. VI. 
6 x1.Le&.VII. 
c 1.Le&A,VIL 


4 Conftr, 


Fig. 98, 


a 9. LeA.VIL 
b 7.Le&.Vi1l. 


| interſceans, utexpreſſamvvides , 


ade! id 


EzcrT. I x: | 
eſtque/jam' PK,PL:: (4) M.N 
::()GE.GEF(c)©> PE. PE PK: PP; pLpr 
igitur Hyperbola LB L curvam FB F rangit. a jam T B 
cum XZ conveniat in R , eſtque tumRZ. ZB::BS.ST. unde 
RZ*ST=BSx ZB—=BSxSX.atquiproprerDS.SX :: (4) 
BS.SY,tDS*SY=BS,SX: ergo RZ*xST=DSxSY 
—D$xCX.vel RZ.CX::{DS.5T ; compoliteque RZ+RZ 
+CX =: DS-DT:: (4) N. M:: CZ. CZ+ CH, itaque 
diviſimeſtRZ.CX::CZ.CX. adeoqueRZ=CZ, undeRB 
hyp:rbolam L B L tangit ; haxc igitur (R BT) curvam p BF, ipli 


 L BLcontiguam, quoque tanget. quod erat Propolitum. 


VII. Hinc (1 perſiſtentibus reliquis, rea tantum DPF jam inter 
DG,DE d Geometrice media ſtatuatur (codem qui prius fuit 
ordine) eadem B T curyam F B F quoque continger. 

Erenim ex mediis cjuſdem ordinis Arithmetice Grometriceque pro- 
portionalibus efformatz linez ſe mutuo contingunt, adeoque comimu- 
nt rea tangente gaudenr. 


VII. Porro (ſtantibus reliquis ut in poſtrema) quodvis in curva 
F B F delignetur puntum F, quz curvam ad hoc tanget rea ſimili 
pato determinatur. 

Conne&tatur utique rea D F curvamEB E ſecans ad E , itemdu- 
catur D Q ad DG perpendicularisipſam E O interſecans ad X, fiat 
etiam DX.DY::N.M , &conneRaturEY, iplidemumE Y pa- 
rallela ducatur FZ , haxccurvam F B Fcontinget. 

Nam centro D per E ducatur circulus CE 1; concipiaturque linea 
HEH ralis, ut a D eduCti quacunque reta DI (quz circulum CE 
ſecetinI, curvamHEHinH, & ipſam EBEinL) fir pepertuo 
D H eodem inter D I, D L ordine proportionalis, quo D F inter D G, 
DE ; palam eſt tunc (e _— quod rea E Y curvam HEH 
tanget , verumipli HE H (a) analoga eſt curvaFBF, (6) quare 
recta F Zcurvam F B F quoque tanget. : | 

Exhinc nedum innumerarum ſpiraltum ; at aliarum diverl1 generis 
infinities plurium tangentes quam prompte determinantur. 


IX. Hinc clarum eſt, 1 duz linex EEE, FE F lic ad fe referan- 
tur, ut a punto quodam D utcunque projectis reftis D EF , have- 
ant ſe reztzx DE, ut quadrata ex iplis D F , & ad harum terminos 


rancant curvas-recix ES,F T, cum perpendicularibus ad ipſas 
DEF 


ds 2M RXV aa« 


er1 


concurrentes s pun&is S, T .crifſemper DT = z D$. Quddp;, 
fage bi iparum DF, erit ſemper DT=3 DS; ac fi-" * 95 


modo. 


- = 
, 


My Sint retz V D, TBconcurrentesin T, quas c———— ji 3 

dra AYUAIVIS B = EBE, FBEF tales, Fig. 189. 

ut acunque Þ C B parallela, ſit perpetuo P F eodem or- 3 

WT ned Abate) tae PG, PE, tangat autem B R curvam 

EBE, opertet linez F B F tangentem ad Bdeterminare. | 
Sumptis N M (ordinum in quibus fant PF, P E exponentibus) 


Gat N x T DIEM x RD, Mx TD::RD.SD, & conneAa- 


tur BS; hxccurvam F BF continget. - 

Nam utcunque duQa lit'P G, dictas lineas ſecans ut vides. 
EG.FG::(«) M.N.crgoFGx TD. EGxTD:: NxTD. 
MxTD. Item EFXx RD,EG=TD:;;: M—NxRD.M x (s) i, Lee. 
T D. Quapropter ( antecedentes conjungendo ) erit FG x TD+ VIL 
EFxRD, EGxTD::Nx TD+M —NxRD.MxTD, 
(hoceſt) : :(6) RD.SD. (c) Eſtautem LG x T D--KL «x RD. @ ) Congy. 
KGxTD::RD.SD. quare FGx TD-HEExRD. EG x« G) 4. Lc&, 
TD::LGxTD-|-KL*xRD.KGx*TD. hinc, cumſit EG(d) , YI 
—KG;oatFGxTD-EFxRDLG*TDKLx RD; © tr 
vel FG.EF-+ TD. RDc-LG.KL+ TD. RD, feu(dem- 
pti communi ratione ) FG. EFc-LG,KL. vel componendo. 
EG. EF-KG.KL () -EG.EL. unde et EF*SEL. (&) r. I. 
xaque punfum -L extra curvam FB F ſitum eft ; adeoque liquer Vi 
Propolitum. 


XI, Quinetiam, reliquis ſtantibus ii{dem, {i P F ſupponatur ejuſ- 
dem ordinis Geometrice media liquet (plane ſicut in modo przceden- 
tibus) eandem BS curvam F B F contingere. 

Exemplum. SiP F lit eſex medils tertia, fea M= 7; & N=3 , 


7MD «x RD 
eritz3 TD-|-4RD.7 MD:;:RD.SD;velSD= ;TD--4RD. 


XII. Patet etiam, accepto quolibet in curva FB F punto (ceu F ) 
refam ad hoe tangentem conſimili patto delignari. Nempe per F Fig. 181+ 
ducatur refta P G ad D B parallela, ſecans curyamE B EadE;, &x 


per E ducatur E R curyam E B E tangens; fiatque N«TPT NS* RP. 
© CS 
; A M x 


—=_—_t Lee TR - 

MxzTP:;RP.5$SP; & conneftatur SF ; h#c 
BF BBrangrt, id quod omnino ſimili diſcurſu demonſfrarur, quo ter. 
_  -tia hujus , tantum hic (non per E ad V D parallela ducitur,. at) con- 
bt — loco ſeptimz allegatur oftava ſeptimz Le&ionis, 


XllL.Adneterur, fi linea E BE fit refta, ( redtar nempe BR coin- 
affe lineamF BF ex infinite byperbolis ( vel byper boliformi.. 
; - ay Ne (una cum aliarum infiniries diverli ge- 
) Tangences determinandi modum ung Theoreavare com- 


- 


\ 
A 
= £4 


bus) a 


plexi ſumus, | 
þ XIV. Quod ſi puntta T, Rnonadeaſtem partes pundti D (vel P) 
” Fig. 102, cadanity, curveF Frangens (B 5) delignarar factendo N « R D —:; 
E- - "NC*TD.MxTD::RD.SD. | 

Simili plane diſcurſu conſtat hoe, tantum (quartz loco) feptimz 
' LeRionis quintam adhibendo. . 


- XV. Hinc autem nedum. Efiyſo;dum otnnium '(polito'nempe line- 
awE B E relam cfle, linex BR coincidentem) aſt altarum alrerius 


gefieris lancermm mnnmerabilin Taxoentes and operi determinan- 
ruf, - 

Exemplun, Si P F lit equatuor mediis quarta, fen M = 5; ; & N 
; 5TDx RD 


45 > = DTD 
Noterwr;Si contigerit ele ND x RD= MC « TD, efſe Ds 


infinitam , feu B S ipſi V D parallelam. Alia poſſent adnorari ; ſec 
relinquo. 


XVI. Inter alias curvas mnumeras, etiam hac methodo (";ſſo:s & 

Fig. 193. C:ſſoidalinm omne genus comprehenditur : Sir utique ſemirectus an- 
gulus DSB, curvzque duz SGB, SEE lic ad (e referantur, u 

du libere retiGE ad BD paralleli, (quz linzas expolitas, uw 

conſpicis, ſecer) fint P G, P F, PE continne proportionales ; tanga 

autenn reta G 1 curvam SG Bin G, reperierur quz ad E linecam SEE 
tangit , faciendo » TP—SP.TP:: SP. RP, utique connex: 
RE curvam SEE ranget. Id quod e przmilli; facile colligitur 
Quod (i jam curva S G B lit circulus, & applicationis angulus S + 


' Leer. X. 


o 
: 


12 


& F 
719.90 
: 


is curvz A E Gab A interceptoarcuiA E , autem refta 
ETcurramAEGinE, fi ET zquilaarctiAr & connetg- -. 
tur reta T F , hac F I tanget. 

Nam ducatur ntcunque refta G K ad A B parallela, lineas prope. 
firas ſecans, ut cernis; eſtque GK = GH HK=GHS-HT 
(s)—arc AG=GI, unde-punttum K extra curvam A FI fi. 
tum eft , adeoque rea T K iplam tangit. 


(a) 22 Le@. 
VIL 


It. Quod fi rea E F quamlibet ad arcum AE rationem ſemper 
S. -y bat nihilo ſecius reta F T curvam A FI tanget z;'wtex 
hac, & oRavz Le&tionis ſexta manifeſtz conſeRatur, 

Hac antea pridem aliter oſtendimus , aſt hzc demonſtratio ſimpli- 
cior aliquarito viderur, & clarior , methodoque quam inlinuamys ae- 
COMIMOGAtiorT. - 

III. Sit curva quzpiam A GE, puntumque defignatum D ; fit 
item alia curva Al F talis, ut a D proje&a rei quic DEF, x 
ſit ſemper intercepta E Fpar arcui AE; tangatquereQtaÞ Tieurvam 
AGE; opontet curvz AIF Tangentem (ad F) pos 6 

Fiat TE =arc AE, litqueeurva T K F talis, jutduR3 utcunque 
(<DYreta DK (quz curvyam T K FOR: in K, retamqueT E in H) 

2 fic 


ig.195, 
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Gi fomper HK K'=HT ; awenrram T KF(s) tangaree@s FSinP 
_ Eft enim GK =( H+HE = GHISHT (+) GA=GI. 
quare Kextracurvam AIF jacet ; ade6que reta FS cnr- 
vam A1 F continget. . 


IV..Quod fi refta EFadarcorAE eandem aliquamcunque ſtarn- 
atur tangens ejus facile determinatur ex hac, & 
oftava otavz LeRtionis. 


V. Sint reta A P, duxeque ewrve AEG, A FI, ita ad ſe relatz 
ur duct utcunque rei DEF (quz reftam AP; curvas AEG, 
AF Ipun&iis D, E, F, ſecet) fit ſemper rea D T zqualis arcui A E; 


- 


tangat autem rea ET. curvam AEG ad E; fumatirque E T 


- 


arcuiE.A, & fit TRatB A parallels; conneftatar dentuo rea REF ; 


. haccuryam A FI taoger, 


Concipiatur emm curva LF L tals; urdu quicunque ret4 P L 
ad A B parallela (quz curvam AEG inG, reQtam TE inH, cur- 
vamE F.L in Lſecet (ir. perpetuo recta P L aqui $STH, HG 


"=! {qe PL ) rar A'EG* = P1: cara L'FL 
AÞ Irangir. Irem-retalK (6) zquatur reQzTH/, (c) 


adeoquecurya LFL retamR FE K tangit , (4) quare curvam A Fl 
ranget recta, | 


VI. Etiam ſi retzD E ad arcus A E quamtibet ſemper eandem ra- 
tionem habeant , reta RF nihitominus curvam” A Fl ranget , ut 
ex hac, & ſexta otavz LeRtionis facile patet. 


VII. Sit pun&tum D; duzque corvx AGE, DIF ita verſus fe 
relatz ſint, ut a punto D projeRa quavis rea DFE, ht perpetuo 
regta D-F #qualis arcui A E',; tangat autem reQa'E T -carvam A G E 
ad E; defignanda'jam eſt rea, quz curvam DTFrangar (ad F) . 

Sumatur E T par arc«i F $ , concipiaturque c#rvs D KK talis, ut 
a D proje&a utcunquere&3 DH (quzicurvam DKKinK, rettam 
T Ein H ſecet) firperpetwo DK—TH), tum curvam DKK (a) 
tangat reQa-F'S ad F ; haccurvam D 1-F quoque tanget. 

Intelligatur enim curva L F Ltalis; ut a Dprojeta' quapiam redta 
DH (quz re&am T E-ſecet in H, 'curvam L FLInLY fit ſemper 
DL=TH— HG, eſtitaqueD L (4) are AG (5) = DI; 
(d) iraquecurvz D1F, LF L eſe (b) contingent, nem — 


tes w— oo 
Py Ro Þ> 


4 - A Y "1 *F a. "* . 


; LY Wag 045! yer end 2 a 6 
, P \ 2 ; i Ow 7 | 4 | py | | L J q {s. . 
OE ECT EX | w-—_ f a; | 
ſec WY KF K ſ@quoque con-! () 3; Led 
zent, #) Scarram DIE pk ph 


Il, Fo (ref DB ans en ER 
obcinuerint, i 


cus AE rationem 


Cavite hac, & { ofta 
ex vz 
grnsiſta kuic FS parallels 378 


Le&tionis , wer. 250 


1IX.Hinc nedum / Av circularis,alt inereiiive Giml atone | 


progenitarum cutvarum Tianganes dererminantur. 


= . Sint curra quzpiam A EH, ref A D (in qua ——_— 
apy = i ruonwgs 4, hh. AGB talis, 
ut in 


&o G, & per hoc ac Dprojedta 
retiDGE (que cara, EH feces ſecet in B) 


Y Gone 
a, refia E. SS Abi, [2 oy oe wane 


AG Bad G tangat. | Mb 

Fiat recia E V zqualis arcui E A , 6 concipiatur carea.O G Ot: ta- 
lis,. ut project quacunque re&ta D O L:( quz carvam OGO ſecer 
puneto Q, retam E.T-1n L.) ductique vo Q_ ad GF parallel4, ſit 
VLA Q::XY z. eſtque curva O G O (Ee ſupra monſtratis) Hy- 
perbola; hanc rangat recta GS, ctiam rea G S curvyam AGB 
continger. 

Nam concipiatur FE curva N'GN ralis, nt cam hanc ſecet redta 
arbitrariaDLinN, curvam AE HinK, rectamTEinL, duta 
fit NR adGF parallela, fitV L-+LK.: AR::X.b; - manie 
mu eſt curvam NG N utramque curvam AG. B, & © G O 

-[ſecet enim rea DL curvam AEBin 1, ducaturqueI P ad 
GF parallela ; quum ergo fit VL-LK. AR:: X.Y:: AK. 
AP, &lſit VL+ LK ctAK; wit ARC AP; yel D.R— 
DP: adeoque DN—aDI, unde punum N intra curyam A GB. 
ſemper cadet, - ac proinde curvia NGN curram AGB tan- 
get-, limilique plane diſcurſu curva N G N-curvam O GO contin- 
get. ] Itaque curvz AG B, OG O eſe (xquipollenter) rangunt. 
Quare cum rea G $ curvam O G O rangat , cadem curvam. G B 
quoque continget : Q.E.F. 

Sicurva A EH lit circuli quadrans, cujus centrum D;; erit curva 
AGB Quaaratrix communis. Ejus igitur Tangens (una cum 0mni- 
um ſimili ratione genitarum tangentibus) hoc. paRto deſignatur, 
Hujuſmods : 
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| poteſt recta curvaig . 
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+8 
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Fig. 108; 
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Ss > Ls 
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DB:+4R D 


ae awe yd 0 ſu- 

pra E, —_— Ei 2 ad 

VL, ac K Lad V Dparallelz POET 209oen buy vides) 

eſtquermLF.LK:: DF. T'; 
ex preſtiruta 


bot ay ning Ef ancem ) 
| ap "FITS PDEG = 


6rd ger cl PDEG, op relLK-S LL 

i pe ie jr ln punftum I, infra punctum F, reliqua 

jam p lane diſcurſu conſtabit fore L K 9% 

—PDEGC-DP * DE, andejam eric LR DP, vel LI. E 
quibns liquido patet totam re&tani T KF Kintra (ſeuextra) curvam 
V-IFI exiftere. 

lifdem quoadczrera poſitis, ſiordinate V Z, PG, D E, &e. con- 
_ tinuE decreſcant, eadem concluſio (imili ratiocinio "colligerur , uni- 
cum obvenit Dſcrimen, quod in hoc caſu (contra quam in priore) 
linea V I F concavas fuas axi V D obvertat. 

Corel. Notetur DE x D T zquari ſpatioV DE Z. 


XIL-Exinde deducitur hoc Throrews: Sint duz linezx quzvis 
LGE, VK F ta relatz, wt ad communem ipſarum axem V D ap- 
plicat3 quiyis rei EDE, ſit ſemper quadratum ex D E-zquale d«- 
ploſpewVDET, ſumarur autem D Q='DE, & conneRtatur F Q, 
hzc curvz V K F perpendicularis erit. 

Concipiatur enim linea V I F, per F tranſiens, ralis qualers mox 
Atigimus (cujus ſcilicet ad V D applicarz ſe habeant ut ſfparia VDEL; 
hoc eſt ut quadrata ex applicatis a curva V K F in preeſente hypothel! ) 

ineamque 


TE 


: " 
ew 
£7 


maj DA, 

alcera (curvy 

uta D 
in G, rm DKT ink) per 


SIDE io AD ” rom dud DT a. 
un PR Econ. 2R; & eonneftarur'T Þ ; "has | | 
anDKE 


curv 

incurvaD K GTG 

& pes D =DK, Pambbr Ser or 

DG in Y. -cum-per. E docatur E X* 

vero extra curvam A E Z, ad partes Z cadet, 5 decrees 

& verſus Z , unde E X verſus A intra curvam EG A ad Eate- 

pus ſaltem, quatenos huic Propofito fatisfaciet).; Sit jam 

um G. ſupra E, verſus 'inieam A, & 'obT D. DE: Bt. (4) the. 

adecque RL» DE =T D «LE(s)=2 Rx LE (6)= of 
EX=EXxDE. egoRL >EXC= LY, Eft antem 

puntum Y extra curvam , quia DYC-DL = DK, ergo magys 

puntum Reſt exrta curvam. 

- Sitxur(ys punftum G inira punfum E, verſus Z , «ſtque rurſus, 

gtiprivs, RLxDE — 2 GDE=5 : triang. EDX—EXxDE.. 

undeRLDEX—ALY., Eft amemretia LY extra cprvam EK 

tora, (nam etiam extra arcum LK curvaz K E circumduRtirn tots ja- 

cer) ergo puntum R rurſus extra curvam exiſtit. Liquidum eſt igt- 

tur rectam T E R curvam D K E tangere 

Quod (i punctum aliud. 12 curva DK E delignetur, puta K ; per 

od dufta lit DKG, & fat DG.DK::R.P; ſumaracque 

T=—=2P, & conneRatur T G , tum ducatur K Sad G T paralles. 
la ; reQta K Scarvam DK E ranget. 

Nam concipiatur curya D OG, per G tranſiens, ralis, ut xeeta 
quacunqueD O N a D projecta (« quz curvam D OG ſecerin O , 
curvamDN EinM, curvamAGEinN) lit ſemper D O xP z- 

ualis ſpatio A D N ; eritided DMxR—DO=*P; ac proinde 

M.DO::P;R. undelinezDKE, DO G analog erunt. Ve- 

rum 


” Fig. 113; 
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 Quadratum ex DK Onadre- 
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, WT. £4 = =... 
, = 75% 54, 5% 6 > 3% 
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/ DK] pv y ove DG G perpendiculari, & facto D K. 
W106. DH, pe 8; erit HK curvz DKE per- 


kT lineam D K E refta KS, conveniant 4u- 
tem hz cum ipla HD pun&tis T, S , eſt igitur (Ce przcedente),D}G!'q. 


Dxq=:25-Dr., bocet DH. DK::—<DT; hoc eſt (quo- 


niam E * mox przmonſiratis DS— 2 DT) DH.DK:: _—— 


z 
:) DK.DS. Liquet IRR ETERY ul 4 
a ng QE. Þ. 's pe 


Ink Propoliti noſtri priore (quam innuebamus ) parte quomodo- 
cunque defun&ti ſumus. Cui ſupplendz , appendiculz inſtar, ſub- 
netemus a nobis uſitatum merhodum ex Calculo tangentes reperien- 
di. Quanquam haud ſcio, poſt tot ejuſmodi pervulgaras atque pro- 
rritas methodos, an id ex uſu ſit facere, Facio ſaltem ex Amici con- 
filio ; eoque libentins, quod prz c#teris, quas traftavi, compendio- 
{a videtur, ac generalis, In hunc procedo modum. 


Sint AP, PM politione datz re&z linex (quarum Þ M propo- 
liram curvam ſecetin M) & M T curyam tangere ponatur ad M, 
rectam 


s SS 


, Sur af MAIS | 
wick us loc9 tangents p b | 
Res kabnexs Exec plis clarius cluceſent, | 
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 Exemp. I. Df) 
lus AB Hreftus &.; & ficcurya A MO4talis, ut per A du- 
3 utcynque rei A K, quz refam B H ſecet in K, curvam AMQ Fig. 116. 
in M, fit ſeraper ſabrenſa A M zqualis abſcifle BK ; hujus cuxyarad 
M tangens eſt deſignanda. - 
Fiant quz ſupra przſcripta ſunt, & ( duta A NL) nominerur 
AB=r, & AP=q, undeAQ=q—e; itemQN = w — 
4. ergoeſtqqg tere—2 qerwm 44—:2ma=(AQq 
--QNq=ANGq=) BLq, heceſt (rejeQtis, uti monitum eſt , 
rejiciendis ) qq—2qe -- wm —2ma—=BLq Porro ec 
AQ.QN:: AB. BL;-hocelt q—e. m—3a::r, BL= 
rm —Y74 , rr mo rr aa—2rrma BL i: ; 
q—* — quare : qqÞ-t#e—2 qe. — bud. eu 
r — 
(rejeRis ſupertuis) hos <R b-- v-ed 
14—244 
my —204.v0 rm —2rrma==qt—2 qe-qqmm—29q4ma—24 'e-l- 
44470—2 q mme+4qmae , hoc eſt (abjectis tis,qux —_ 
M abjici- 


= BLq =qq—29e 
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© ve; MAT \ "gET \ , 
wak3mwas—<( hocelt = mw — ww, ' Quapropter 
2 wap — up E77 KP yETy 


Ffr=m, Nin, 4 Re TE Otel 1 
ne A P ad P M continuata. 
Similiter, hal fuerit APqq|{MPqg= AEqq, reperietur 


fore Þ B= "V vel ÞP M quarta' proportionalis i in ratione AP ad 


PM; Ac Lud en quod de Cycleformilu iſtis lineis an obſervatu 
TS 


| Exemp. HT. 


Politione data ſit reta AZ, 8& A X magnitudine ; lit etiam curva 
AM Oralis, ur dui utcunque xe M P ad A Z normal, fit AP 
c#b. + PM cal. —AXxAPxPM. 

þ.. 9657 apr wo &AP=f, ergd AQ=f —e, & AQ 

—=f'—3ffe; '& ON ch. =w' —3wma. & AQ« 

wy kl try e=fm—fa—me, unde AX x 
AQxzQN —bfm—bfa—bme, hmc zquatio fi — 3f fe 
+»'—3;moa=bfm —bfa—bme; en ray 
anca 
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$4 ., " $+1 | [ LY. ty 3 Ss. 248Þ 93 
* Sit Quadratrix CMV (ad circulum C E B pertinend cuitcens 
1A, ) jus axis VA; ordioatz:C AM Pad V A 


pendicularibus arcusC B =p; -radius AC =r 
AP=f 5AM =k. Eſtquejam C Arc. CB:: NR. ate, FE, 
heceſt,”.p::4+ "S216 FE..& AMYMP;:AE, EK; hoe 


"4 


ct, Kew tb: 2 EK fem A'B. EK? : © F'B;L K7hoc 


an T =. E=LK Verim AM.AE::AP.AK; 
1 5 . * ; ou ” , B, , d ; 
hoc eſt borif 7 = AR, ad FTE A LT £ 


04160 (2 
hots ( abjeRtis ſuperfluis )- =! AL q 4 =adedgue LB = 
rrkk—rrff+2fwpe_rrmm2fmpe, 
= —_— FI ITT 6 - 


& k | 
Eſt autem AQgq . QNq::AL .LFq; hoc eſt Qt: fe. 
. m--4:: ALq.LFq hoc eſt f— 2 fe. mm + 2W4:: 
5 2 fmpa.rrm m2 fwpe. Unde ( ſublatis ex nor- 
ma rejeftaneis ) —_ £7uatio, ffpa-|-mmpa—rrfa=rrme ; ſea 
kkpa—rrfarrme ; vel ſubſtiruendo juxta preſcriptum;kkpm— 17f me 


—=r7m ,vel _ —f—=#t, AHinecolligitur eſſe retam AT = 


rr 
AMq 
AV 


| &, , hoc eſt (quoniam, ut notum eſt, A V ==) at AT=— 


: fu, AV.AM::AM. AT. 
M 2 Exemp. 
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OW w—ame. " Unde ( dimilſis quz 
| opdrter ) 7 Les etur #qhatio ," rfwa=grrigmwme. unde 
fubſtituimigelifes =grrt-x w wel wel {3 = 


| grr+gmm | 
ſeu (quoniam Me Me RNC? 1&8 -BG= 
CKa ../ | | wi! | 
TE, 5G. 
Hae Iafficere videricur huic methodo cucklandee. 
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eliciendas pertinentia ſe GARE Theoremata , de compl utiq; 
ſeleiora nn; = w 4 
| : 1/3 IS x» & Ul 1 th IT 'D 


I. — 1. Sir cueraquepiam aV H (apmaxicvD, 
mt? irero linea 6 Z.xþ tolls 'utfi a curez Ms hers Buy 
(puraE )ducatur refta EP adcurvam per NE rect EAT a 
axem perpenicularis, {it refta AZ interceptz A P zqualis;erit ſpatiunm 
AD v9 equlis ſennſſt quadrat cx ets DH \ 

Nan (i angulus H D © ſemirecus , &.2quilecetur rea V Din- ; 
definite puns A, B, C, per quz ducantar vettz LB AGEEE = 
GCL, ad H Dparallelz ; curvz occurrentesin E, F, G; a quibus YL 
reaz F1Y, FAY, GLY ad VD (vel HO) parallelz ducantur ; 
quin & redtz E | FP, G P, H P curyz V Hperpendiculares ſint li- 
mex vero { inrerſecent; ut_yides. Eftque riangulum HEG faile - 
triangulo P D H (nam ob indefinitam ſeRtionem curvula G H pro xe- 
Qa haberrpoteſt) quare HE.LG::PD.DH. adeoque HL. xDH 
— LG*xPD;, hocet HEX HO =DCxDyg. Similimonſtra 
bitur diſcurſu, quoniam triangulam G M F triangulo P CG aſlimila- ., 
rur, fore LK x LY — CBxCZ, &limilterKIxK Y =BA x 
BZ. itidem denuo 1 Dx LY = AV « Z, unde conſtat iciangys 
lum HD O ( quod a retangulis HL * «*«HO+LKxLY-+K 
KY-|-1DxIY minime.difer) ) zquiri ſ5atio V D 4 e ( quoditt- 
dem a reQangulis DC x.D4-]|- CB* CZ+}-B Ax BLASAV 
x AZ minime diftert ), hoc eſt + #quari ſpatio V D + 9. 

Longior diſcurſus apagogicus adhiberi poſſt, at quorſum ? 


It Tiſdem 


E) & 
« RT 


Lien. "01 | 


| PRSts GG pofiris, atque ble SAT « AE 
ov rare ; =quarur #riewt# ons ex baſe 


__.Namob HL.LG: :3PD.DH:(PD«DH.Ditgyertt 
DHq=LGxPDxDH. hoc eſt HL* HO OD 4 
DH. T6, Vow =CB*CZxCG. S 
xKYq 


&s erign HI. x mo LK « 
Lg LKiaer a,0 adzquant trientem DH, itaque 
liquet Propoſitum: , 


1's - WATER III Tg 8 AZ * AEq+BZ * BFq 


P LEZx064,0% aqui ns HL & efle furamamA Z x 


AE cub. +BZ x BE cub, 4-CLxCGcaub. Fc. = 3 ac 
_— in continuum tenore. 2 hy”. 
Ra Km ie wee haud aſpernanda T heoremata: Sit 
T cnjus axis D, VbLs, VErmn zquiſedtus , 
VCZs, &c. in 
=_S duci, quz pro- 
tO, 


rr: fnnitha adzquabitur your Aha VD NJ P 
Nam (uti prius oftenſum) figurzV D v 8 wean 1 poteſt patium 

V DH, tale nimirum. ut dufaquivisad curvam'V H micalari 

x &uEP, "Gr'A P (bir; enti applicatz A Z, xqualis; (+) unde fier 
CGz 


Praced.LeQ. 
() 14. qatiam V AZ.9 = =5nts EV BL Pie CLE 


Fig. 122. 
my &c. quapropter omnia VAZox AZ- +VBZo*BZ-VCZ, 
x CZ, &c. zquabuntur omnibus AEq * AZ -+- BFq* BZ 
EL. Z 


DHz VDi4o « VD4o bo. 
(chhoceſtr#— Sa ; 4) h hoceſtry ——— | 
V. Quod ſi docantar omnia//VAZ?9, /VBZo, / VCTZoe, 
&c. infſuas applicatas A Z, BL, CZ, ce. reſpective proveniet ag- 
gregatum zquale duabus textiis radicis " quadratz facti ex ipſo ſpatto 
VD4e cubaro (79 7 4 VDy!'zi) 
Nam adaprari curva V H, eſt / VAZo= AE4/+;&y/VBZo 


—=BFvV3; &V CZ og =a/ CGvt> &c. Cum itaque (int 
omnia 


| ey Sita © Nt *; | 
BY 1k "Mt atew Dig —- a 
r 0mmia AZx® 


F "hp 
PO TRE 'VCZp, &6..50;. 
OSTER: = T9” | 
VL Exemple, Sit V D., circuli ( cujus add nd. 


quadrans 
\ R, &PecripheriaP ). ſegmenta VAZ, VBA Ef ee, .p/- "4 
nus retos AZ, BZ, CZ; &v./ dufta conficiem <41 1+ big.) 123. 


hem Summa Ja a Sia 
Oc. =3 = =V18. - -# 
$i V D ſit pacabolz ſegmentum, faftum 3 ſegmennis in applicats 
eritzVDqzA4gq Wow om orum. in applicatasfaftum. 
erit# / WyY.s 'by 4/343 xD4*. 
Similia plurade fatis e Se hola poreftatibus , an referer 
alis 1 n appicares As! fin dudhn, hinc Fea, 


VII. Edids porro ſequitur, {i omnes ( vertici, 6 cl 
;  ribus interjez ) V Pper reſpeRiva punta A, B, C, & 
tur ap licatz, puta ut AY, BY, CY, &c. repeftiviey Ns, 
erit Elic appli icatis conſticutums ſparinns AD&0 aquale ſemiſſe quadrars | 
ex ſubtenſa V H, 


Nam, ob omnes V A-}- VB VC, &s. = LT & omnes 


AP +BP- + CP &c: _—__ 7 liquet- fore omnes V P = 
VHg. | 


2 


VIII. Porro, fi (poſitis iifdem) fit curva-R X X $ talis, ut fit 1X 
= AP, &KX= =BP,; &L X=C P,Gcc. erit ſolidum yo 
patio 


FLinx, 4a 


- 


: 


A cd over 
£urva ac- 


{lie v Doors hntgine chowhr', rape 
En In ET { popendi 


ſpatiam Y.D4= _= nd in gnoque.ias. AT = ZACH crit fpati- 


3g s 4G ET { (22:2. hy 445 aL” 4 WTR” 77 + 4 $2 a... 


"Ba k vero jo 2 1 tk quam FE HMABCT ATM) itudinum ( x 
ipſarum immediate conſtrudtione) dinvenſionts innote[cant , ab cxpe- 
COMPETIELPE. 


ricnua facile © 


$1728) 


&'$ir rurfus curva quzpi VH ( enjus axis V D, baſis DH) 
CE TS es gurilen 4 oo iams cen E, dyRt3 
reta ET, quzcurvam tangat, & retaEIZ ad baſin allels, {i 
qerperuo ] fg qualis iph AT, dico ſpatium D HO ſpatio V DH 
4Fuar1. 

Zquiſecetur enim rea D H indefinie , I gr I, K, L, perquz 
ducantur rex EIZ, FKZ, GLZ ad Y D parallelz, ue OC- 
currentes ad E, F, G, -unde ducantur retz E A, FB, GCad HD 
parallelz, rectzque ET ,FT,GT (ut&H T) curvans tangentes 
linez vero ſe, ut Schema monſtrat, interſecent, Eſtque jam triangu- 
lum GL H fimile triangulo T D H (nam ob diviſionem iſtam indefi- 
nita arculus GH re&z inſtar cenſeri poteſt , catenus tangenti H T 
coincidens) quare LG, LH::TD, DH; & LGx DH=LH 
x TD, ſu CD*xDH=LHxHO,. ſirili ratiocinio eſt B = 

C 


*AEat atioV: 
KLxLZ-IK KZ -+DI# 


polls ſolidurh ex ſpatio DHO del wan 
Gyplum oe GUN ſen USD] FOLSARTTR 4 
£m V D rotato,.. - 1 (221791 86My. FOR 
-»-* NameſttHL. LOs (DH, DT:: DH, HO 5) | 
| DA«BHQ- -unde HL x DH x HO=LGzDH Dr”. 
DHq, Similique diſcurſa ſunt LK x DL*x LZ= BCxC 
| '&K oDKxKZD GAP EDE & demum 1D 5 DILIZ = 
| VAx &A Be. op Gumaigd ) fmma CD 
&.. xDig + CBx CGe web \BEgrV A LA By deg 
'z IE--DKxK DL *« LG, &s;  -Quare 
4 yaoi HDO circaaxem D R converſo fatum duplum eſt ſolidi, 
qu © ſpario V D Hcirca V D converfo _—_ X 


P 


XIL Hinc, famma DIxIZ+DK*KZ+DL x £Z;;#8ce. 
zquatur ſummz quadratorum ex OmnAry Py gs ha 
tains Bbc Los 


X11I. Simili ratiocinio conftabit ſummam D 1q «1 Z++ DK q « 
KZ-|- DLq x LZ, &c. rriplam efle fummz DI q «1 E-+|- DKq 
* KF +DLqsLG, C&c. Wo many RL | 
omnibus AE, BF, CG, &c. ad V D applicatis. . Idem-quead re -'7 
liquas poteſtares obſervabilis eſt Concluſionum tenor. | 


ho TY We 


XIV. liſdera poſitis, fi D XH fit linea talis, ut quzvis ad DH 
ordinata, ceu I X, fit media proportionalis inter {1bi congruas ordi- 
natas IE,IZ, erit ſolidum ex ſpatio. V D-H circa axem D H norats 
duplum ſolidi ex ſpatio D X Hcirca eundem axem D H converſo-pro- 
creati. 
Nam ob VA«x AE=DIxIZ,crit VAxAExEl= DIxIZAE—1D« 
1Xq. Similiquede cauſa A BxBExXFK=IK x KXq; &BC ts 10.hujutz 
« CGx GL=KL x*«LXq, &c., Eſt autem ſumma VAx AE 
- EIA BxBExFK+BCxCGxGL, &c. Subdupla ſum- 
N - mx 


%# F TY 


_— 


WAA we” 


"30k arr? Qt, ut ordinata wy AL 
Y ip6BT;, 6c. zqueritur ; end Sd, 6} 

S$c6( ſarrima quidrarorum ex ordinaris A curva D O ad roftam DHA) 
fume VAxAExX AY ABxBFx BY +BCxCG 


| "(hoeit bgure'V D Hin figaram Y D Quadtz). » L 
\$;8þ.4 EF. of 5 
NVU. ltem, ſumma 17. cub. 4+- K Z cub. -| L Z cub. &c. = 


; 19 eourigh $-3-k 4.7 Abe BL to BCxCGxCYq, 


&& bor eft fipure H i» fiowre V D adrata duila Simi- 
lis & 4h eſt ratio, "Oi h 


5 Adſuperiorum normam hec facile colliges. 


XV1II.-Eadem vera ſunt, & omning fimiliratione comprobantur , 
Etiam {i currz V H convexa reaz V Dobverrantur. Ny {i linea 
DZO talis ſit , ur duAa per quodvis in curva V H LV an _ 
ET,& EA ad HD parallela, ac EIZadV Dparallel TR tim 
ATJerit ſpatium DHO ſpatio VDH zquale;6e foliduin fatur ex for a 
DH Occirca axem V R converſo doplatt erit {olidi ex ſpatio V DH 
circa eundem axem V D rotato produdti. ' quia & reliqua pati modo 
convenient. 

XIX. Porro, fit curva quzpiam A M B, cujus axis A D, & huic 
perpendicularis B D., tum alia fitlinea K ZL talis, ut ſumpto i in cur- 
va A'B utcunque punto M ; & per hoc ductis reta MT curvam 
A Brangente, retiMFZadDB paralleli (quz lincam KL fecer 
inZ, retamADinF) dataque quidam lincaR;, fitTF.F =_ 


Wn” & *% 


paſkis, Grenrra PF. cali. ſing. 
Grlpect rears 


AZD. | Rf: wither 4, 
Eſt enim BG,ES::NO.M O:;R*FZ. FZq;:R*EV. 
| FG *xFZquzES*Rx*EY.. I 2 ; 


ſumma Cuberuns ex FZ xquatur | 
in furmam Yad B D applicatis.neque non fi 
mili quoad reliquas poteſtates tenore. ' 6 1 S1ruet; 


XX11. Sie curva quzvis DOK, in qua deſignatum punftum D, 
& ſubtenſa rea D K ; ſit icem curva A E ralis, x aD projet qui- 
visret3 DM EF (que curvas fecer puns M, F) ductiaqueDS ad 
D M normali, & M$ curvam D O K tangente (concurrentibus uti 
uno $) darique quidamR, itDS, 2 R::DMq, DFEqyen. 
patium A D E zqualeex R, DK. 
Nam ſubtenſa D K indefinite ſefta concipiatur punRis P Q., &c. 
quz centro -C deſcripti tranſeant arcus PM, Q RN, curvam 
OK fſecantes pundttis M, N; pu quz ducantur retz' DMF, 
DNG, ſintveroD Tad DK; 25 .od DM Os] 
quibus occurrant rangemes K T, MS. demo centro D per Educa- 
tur arcus EX, Ge per FarcusF Y. Jam, ob ſe&ionem indefinitam, 
eft triangulum K P M triangulo K D T fimile. acideoMP . PKex 
TD.DK. temeſt DP.PM::DE.EX.. ſev, propter alligna+ 
tam cauſam, DK.MP::DE.EX. Eſt itaque MPx DK .PKa 
M P::TDxDE.DK*EX. hoceſt DK. PK:: TDx 
DKxEXx DE. ac inde DKqzEX*DE = PKa TD x 
DEq. (4) EtautemDT.zR::DKq.DEq;z fuDTxDEq () 3p. 
=2RuDKq. ergocſt DKquE XxDE=PKx2RxDK9- 
quareEX*x DE=2 Rx PK, hoceſt,: ſtor DEX =2 RxP 
unde ſetor DEX = R * PK. Simili plane diſcurſu ſector DEFY 
N 2 Xquarur 


: 


Fig. 129. 


Fig. 1 30; 


»Diq vir DP;PM::DE.,E X; hoc eft:D/K.PM;j+DE. 


wer rye or no Tr COTE 
1 > WE IP 2 by GHX.7 SiMe NACL i » 


* 


CE q . 
AY 3-4 # 5 


«MP, PK: DK/DH::DKq.DKs DH: DR q. 


Lego MP-x DK/PKxPM::DKqz DEDEquEX, 


EK | 
hocelt DK.PK::D Kq. DExE X.vel DK qTDK* PK ::DK q. 


DEsEX ; unde DKx PK = DE E X. SimlirationeD Mx MR 
(vlD PxPQ)=DEx& Y,” Verim omnia DKx PK, DP « 

Ly &c.'.2quantur femiſli quadratiex DK, &omnaDExE X, 
D#-x F-Y; &c zquantur duplo ſparroED A, unde manifeſte con- 


ſcquitur Propolitum. 


- © XXIV. Sit ccurva iam D OK, in qua puntum D , cuique 
fubrendarur refta DK, fi itera curva D Z 1 calis, ur-ſompto incurva 
D © K-puncts quopiam M, connex3que D M ;,, & dui D-Sad DM 
rpendiculari,. & M-S curvam DG K rangente ; ſumpti demum 
Þ = DM, & dutiPZad DK perpendiculari, it PZ=DS, 
erit ſpatinm D K 1 zquale duplo ſpatioD KOD. 
X reita KP concipiatur indebaied parva; & DT ipliDK per- 


pendicularis fit; & K T-curvam DO K tangat.. Eſt iraque-(duQto 


_ aruMP) rurſas KP. PM::KD., DT:: KD.KL undeKP x 


KI=P Mx KD. © Capiatur alia particulaP Q,, & centro: D per 
Q-dueatur arcus Q N, quem ſecer ſubtenſa D Min R , eſtergorur- 
fosxMR.-RN::MD.DS,; hoceſtPQ.RN::MD. PZ qu- 
rePQxPZ=RNxMD, acita continuo deinceps. patet igitur 
omnia {mul retangula KPxKI, P Qx PZ, &c. xquari aggrega- 
to/omniam PM x KD, RN « M D, &c. hoc eſt ſpatium DKI 
duplo ſpatio D K O D zquari, 


XNXV. liſdem quead cxtera-politis atque paratis, ordinate PZ, jam 
*quales concipiarituriplis MS reſpeRtivis ; & ad ream affumpram 
X &, diſtantiaſque X ,, X ms, X n, &c , zquales ipſis curvz partibus 
DOK, DOM, DON, &c. applicentur re&z k 4, ms d, » 4, &c. 

| pares 


k _ peers, bs: > 
[.KP; I D, hoe et hw 
2.4 #=KP*RL "8 
TEC} 
" XVI 


2, 5 
co LIE? curva DZ 1 talis telligarur, 
Ws MS: :kg.PZ , crit redtangulum X4 gb quale ipa 


4D K1: * bx WV Y.423 190,373 <VTR 4911 ; vail; + in! 20449-4044 © 


; Numgdan@aKDuL Mei KD. LL ok ok le 


Kl=(KMxkg= <n-5s = PE 
& v7 itaſemper. Unde IK. + LNG 
inc noto ſpati puancitas caruas-D OK. «1: 


XVI, Uſui forrs annie erit ir Cmihi ubinde fir » &- hoe, 

( e przmillis dedutum Theorema. | Fig. 131% 
Sit curva. quz VEH (cujus axis VD, þalis Dii)quam tangat ut- 

cunque recta E err ducatur.E A ad H D parallela. tum ahera ſta- 


tuatur curvaG ZZ talis, ua pune. B duttai rei EZad ND 
rallela (quz bahn D Hin 1,curram GZZLinZ ſecert Y 
= apiam dererminata R, kr ſemper DAq.Rq::DT.IZ; erir 
A.AE::Rq. ſpat. DIZG:, (vel facio DA. R:: RiDP, 
dutique P Qad D H parallela, erit Rettangulum D P Ql par Joe 
tw DGLZ1) 5, ff, 
Eciam, hoc adjira [ heorewsa ;  nonnunquarn. aſi fururum, -iT 


XXVIIL Sir curva quzliber AM B (cujus axis A D), fir irem. li- 
nea K Z L proprietateralis, ut ſumpto in A M B quocanque punto Fig, I 32+ 
M, & ab eodutis rei M P ad curvam AB pzrpendiculart.( quz 
axem AD ſeeet! in P).,& te&ti MG ad AD perpendiculgth. (quee 
curvam KZ L ſecetin Z) fit conſtanter GM.MP:: arcs AM 
GZ, erit ſpatium A D KL zquale ſemiſſi quadrats ex arcy-AyM. 


Hzc inquam, e przcedentibus haud magni o perk colligantor , id 
vero ufficiar admonitum ;, etenim hic animus eſt paulo ſubliſtere. 


APPEN- 


Fig, 133. 


Fig. 134+ 
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FRUUBINET IFN ' | | x | 
ante plures annos illuſtris Viri,Chrif:au; Hugen;,, 
 Jelometrica luſtrarem , ac in eo verſarus adverterem ad id 


diura 4 illius.. inde hmites ———— wY 

Parabelics ſegmenti, & Paralltlograwmi que altorum cen- 

tris-gravitatur medium interjacere centrum gravitatis circularis ſeg- 

aaendens, alteros exinde limites, adlignat ; incidit mihi 
loco parabolz in prima merhodo, nec non viceP 


pot duopraterumb ile mcthodor 
| NE oth ng parabolicis 


E 


& clara came ſupra 1 


IT. Adfumimus autem hzc pervulgata ; quorumque demonſtratio- 
nes e przmonſtratis haud difficile variis medis colligantur , {1 parabo- 
liformzis B'A E (cujus eAx# AD, Baſis vel ordinata B DE, Tas- 


gens BT ; Gravitatis centruns K) exponens fir — z erit Area BAE 


”m : ”m ”m 
=, ADxBE; &T D= —AD, EKD=-—— AD. 


III. Sint duz quzvis curvz AEB, AFB ( quarum communis 
axis AD, ordinata DB) ita ſe habentes, ut ducta quicunque rei 
EFGadBD paralleli, quz lineas expoſitas punctis E, F,G ſecet, po- 
ſir6que quod retz E S, F T tangant curvas, (illa curvam A E B, = 

ipſam 


- ; 7 | « YA,” & 


* AqueretiEG, ut hc di nea K 7 R ſecet 
KGX=GO,EGY =GP.  Jamexolteli pair Us 
THKL = SY1=N9 —gartHQRades; ſpar. HK; 
| GE. P acts ce 9 MGXEGV: 

ubi iliter contingat m1 H KL majus 
ds lei Tee: Ive Propatinc, | 


& * - gnr=> 


4 Þ —_ 
IV. Sit curva quzpiam B A E, cujus axis A D; & ad tiincortlins- 
cabal ADE , k ment verb BA Ecencrum. rcrs fc pundn Fig-1 35- 
H, qer dutaiitretaRS ad BE para 0-per punta 
RS Canter doors enera (acl lies Guan) MAGN, | iti- 
dem axin AD, ac ita priorem carvam B AE-4ecans,. ut-yjuſce- 
ſuperior RK AP Sintra curvam BAE cadat, inferiores | | 
pattes RM, SN extry'candem , erit ſegmenti MR ASN centrum 
graviratis infra puntum H, verfos baſin M N. ; 
Nam e ſegmento R I A OSablatam RIAK + A OSP relidu- 
wm BRK APSE deprimet verſus bafin BE, puta: ut jam fit hujus 
relidui Centrum gravitetisad X x tunc adjuntum BRM +—ESN 
adhoe rotum M/ROK A'P'S N mags deprimet , ade6que centram'ejus 
infra X coniſter, velut ad Y. itaque conſtat Propolitum. : 


I Wto7 U 


wu _ 


V. Circulum AF B, cujus Centrum Ctangant duz retz BT,.E S Fig. 136 
Diametro C A occurrentes puns T,S; & ad C A perpendiculares ; 
fint retz BD, EP; fit autem A D'major quam A P, erit TD. AD 
CSP. AP. bY 

NameſtCT.CA:: CA .CD. Ideoque CT-CA,CA— 

CD : : CT .CA, hoc eft TA.AD : : CT. CA; Simili rationeconſtabir 

eſſeSA.AP:; CS.CA, Eſt autem CT.CAgTCS.CA. 

_—— SA.AP.yel componendoT D, AD SP. 
P. 


VI. Hyper- 


Fig. 13%. 


(s)2 hujws ap. 


Fig. 139- 
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1 x ; &AD'= ABER « 4 (velw—n.w—2-: 


_— viecudbue necotanga o6faB/T.y hc quoque nm 
B continget, 

tw BT circu/am tangit,eſt CT.CA : : CA, CD unde TA. 

== componendogue TD.AD::CA+-CD.CD Irem,gquo- 

1) CA-. AD: :m-—n. m—2 x , Erit per ratio- 

A.CD ::m<- =; »; & componendo C A 

CDUCD'+ wi #; hoceſlt T D.A D:: mc». unde (4) palam fit, 


quod BT parabeliforwens A F B tangit. 


VI Subnotetur, quod inverse, dats ratione ipſins A D ad C A' 
deſignabitur hinc ayor'y pos z quz C:rculum A EB ad Bcontin- 


— ditz parabol; forms Cx- 


ponens. Nam polito fore——" "= — erit ideo ( juxta cxucem 


28 — 
multiplicando ) mz t — ms =2 tn — 5x; & tranſponendo mt — 
2 #t = M5—— 5, ac ideo (#qualitatem ad analogiſmum redigendo ) 
m—n.m-i:n:;:t.i;;CA.AD. itaqueconſtat ex anteceden- 
te Propolitint. 


IX. Manente quoad cztera ſeptimz hypothefi , paraboliformis 


 AFBextra circulum A E B tota cader. 


Nam uteunque ducatur rea GEF ad DB parallels, quz ſecet 
circulum ad E, paraboliformem in F ; du&txque concipiantur rex 


ES cirewluns , & rea FR paraboliformem contingentes ; Eſtque 
RG. 


XI, Confeftarur exien diam (iph AFB continent Et 


eponrinin CHcobagron RENE of a1 id 


mg R Eciinken fea ( ja nempe SV ccalan RNA TH 
_ "alibi (5rculo non occurret ho paret ; quoniam polito ol rs 


modd dium ac oſtenſum eſt. 


XII. Porro,. Hyperbele A E B (cujus centrum ©) & parabelifar- _. | 
Fig, 140. 


wi AF B, rat a On baſis DB, 


ſit antem A D == _— 


quoque paraboliformens AF B continget, 

Nam eft CD.CA : : CA.CT ac inde AD.TA: :CD:CA, inverſcq, 
componendo T D. AD:: CA-+ CD. CD. Veruw' ex hypo- 
theli, eſtw —n.2» —m::CA.CD, adeoque inyerse com 


nendo CA. CDt:w—s.n; ; & rurſus componendo CA + C NE 


CD::m.s. hoceſt TD.AD::w.n. undeBT byperveliformans 
contingit. 


| q 
XIII. Hinc rurſu data ratione ipſius A D ad CA, > rw i 
ad punftum B bype bolaw contingens delignabitur. nempe fit AD — 


t—+#s 


— 


mul. 


in GE conſtituram), parabeliformenrinfra GE ' DB mts 


uſpiam ad N, (#)tora ſupra N extra circulum caderet, contra quam. 


=CA, & BT hyperbolam tangat-; hac 


—CA; exit —=- — Jr Nam hoc ſuppolirg erit (5«»9 ny 
0 


' b ; 
us, j' 
(#) 3. bnjen ap,, | 


-_ 


"Linens! 4 
Va. Hs, vel tranſjonends 
#7. WC IDS ne 


#:C mk 


Pp Emp ark Fe, 
{LD-AD Tree _ KD, $6. G)w 
| B extra curvam A F Brora cadet. 


0 Rs ii perſtantibus, adbaſin GE, ain Goes 
um imagineris « dinis paraboliformem ; hac ad partes 


punAum M, & 


Beg: bygicBalen tangens MV, erit VP. 


APW. adeoque rurſus © tertia liquet  Foodibe... 


jam ſi-hac altera coordinata peraboliforness, ad baſin 

, ad D B proreaQta concipiatur, ejos ipfis EG, BD in- 

- Fig. 141. rerceptapars extra byperbolaz tota cadet. 

i Nam quod extra wa infra EG cadit, exinde patet, quod 

3 ipſa cum ipfius t e refta E S angulum efficit minorem eo, quem 
eadem recta E Sefficit cum refta R E hyperbolam tangente. quod au- 
tem eadem alibi, velut ad N, hyperbole non occurrit, patet ; quoniam 

| (4)3.b4ju4 ap. hoc polito, Ns s) m—_ intra byperbolam A N rota conlifteret, contra 

enſum eſt 


XVII. Habeant Circ#/is AEB, & Parabeia AFB communem 
axem A D, & baſmDB, par«bola ad partes ſupra B D intra Crrc#- 
lum; at infra B D extra circulum cadet. 

Sit enim Circul; Diameter A Z, & eixqualis A Had BD paralle- 

Fig. 142, la, & conneRatur ZH ; & huic B © products ad I; ergo DI eſt 
Parameter parabole A F B. quod {i ſupra B D utcunque ducatur retta 
EFGK ad BD parallela circulum ſecans in E, parabolam in F, rectas 
AZ, HZ,inG, & K, patet efleG Z —AG xGK—=AGx*D1 
—=GFq. unde G E —GF. Item, 11 infra BD utcunque ducatur 
refta MN OL ad BD parallela parabolaws ſecans in M, circn- 
luminN, rectas AZ, HZinO, & L, itidem patet eſſe MOq 
— AOxDIDAO « OL=NOq. & ideo ny 
CN 


RN ,ur 


Nam connexz Z H occurrat dint, og 1 ef jr is þ 
rameters Qrelhion Bye | , 


TY, =Rordte nh, row A = 
WM a0 
L, crc (Og=AQ=i toe RE RD. nd, 


Wot "% "a+; 498 
. XIX.E di&tis elici bd Cirenli imenfourm inngregs- 
le. Sit B A E circuliportio, Tujus axis A "de BE 
centrum circuli, & E H ſinus reQtus arcusBAE ; item, fir = 


—CA perit I. ——AD*BEcport.BA E. 


2. n+ t=2/gnomc. BAE. | fu 


3 —AD x BE=Sport. BAE. 
4: EH+S Biiraurc. BAE. o 


XX. Itidem hx dedycuntur ad hyperbole Ps .. B5:kk Its 
gole, Sit FO (cujus centrum C) ſegmertam ADB, hens Fig. 145. 


axin AD ==C A; &bafn DB, 


2t + s = 
3: AD*DB*>ſgm, ADB. && 


2. >AD*DBc-ſegm. ADB. 


erit 1. 


O 2 XXL, Porto, 


& 


«ES 6 
| F1E—3 5 "wp a 
7 Ha) erit centrum gravicatis parabe/iforwss iſti coordinatz'per 
= O;P tranſeantis;: 6 ad baſin BE- pertingentis. Hzc aurem-ſapra O 
dy pron I (c)extracirculum cadit,” & infra OP (d) intra ipfurn x (o)aebque 
* punRum'H ſupra K ſirum oft, OI 


(e) 4.6319 ap. 
uf > XXU, Sin puntum L fit cextr"m gravitats parabole, erit L infra 
; £ I « I o C's. ; \ 
; ſs K litum ; adeoque K DEAD. Patet ex 4, & 17 hujus appen- 


Bis. 147, XXL Sit Hyperlole (cujus centrum C) ſegwentuw B AB, cujus 
A ME. 147 axis AD, baſis 4 gravitatis ecntrum K ; ponatur- auter AD I= 


" ; f - F . - ”p* | 
=CA, &HD=SFAD; crit HD minor ipsi K D. 


 '() 2.b»jus,ap Nam per Hducatur refta O P ad BE parallela (4). Eſtque punftum 
H centrum gr. per«bo/;formis, puta AF B, ad balin DB conſtitutx, 


(1 3-hjw4 ap Cujus exponens 1 ; (b)quz & Hyperbelans ad Bcontingit (nam 
els # . 2t+8 a _ 


I arps om 3d ET” —=-) (a) quare Herit cen- 
trum gravitatis paraboliformis iſti coordinatz per O,P dutz,8c ad BE 
(O15.hujs ap, HE hzc autem or OP (6) intra byperbolam cadit , 
+ ay 0 ap & infra O P (4) extra illam; (e) inde punczum K ſupra H 


e) 4.bujas ap, Exiltit, 


XXIV, Parabolz centrum gr. (puta L.) ſupra K exiſtit, adeoque 
KD=2+ AD, Patctex 4, & 18 hujus appendiculz. ——_ 
, Ne 


| PEG Wo 


- Sit Sewicirenls ABZ, cujus centrum c, " Jo "a 
w 6h altngr log bf B, cujnsexponens 4 


Aititem AD== —=CA; ena 
—_ enjosal a poreſtas a i axis, fu AD, |. 
du&ta conficit poteftat arem ordinate, ceu D B) nominetur p , crit p inſuo Gs 


genere maximum. 
Nam utcanque-dvcatur. G.E ad DB , &ad GEpolita 


Cencipiatur pereboliformu, ipli AFB cujus parameter din. * 
catur 9. "quam erg) frm AFR ores cxrorin comin 
gat, erit GF&=G E, adeoque G Fz = GE*, hoceſtp==z « 
WEE E_Ex AG, quare p © 4+ 
peg gee” EA ADD - 2 
ZG=q x AGE=2* . unde ZD® , AD*=2"5—ZG=x 
quare'Z D=. x A D==2: eſt maximum. | iy 4 


 Exemp,1.Sit» =1,&m =}. erit ided p* = ZD* x AD= 
ZDqxBDg; velp* =ZDxBD., Item AD= 

zC A. 
2. Se=3: &w=16; eritp** =ZD*xAD+, 
velp* =ZD*x AD* = —=2D' xBD*+.& AD 


_ . 


XXVI., Sit item _ ( zquilatera,) cujus centrum C, axis 
Z A, & huic inſcripta 246, 48% AFB cujus cxpe- Fig; 149; 


nens Din p ; kirque AD=- re 


- =CA; erit p ſui gene- 


neris maximum, 

Nam utcunqueducatur E G ad BD parallela ; & ad E G eonſtituta 
intelligatur perabo/iforms, ipli AF B coordinata, Cujus paramerer 4 
quum ergo paraboliformis A F B hyperbolaw introrſum cones 
ertGF=DGE-=, hoceſtp=* 2 x AG "Dqz=< x AG” 
quare p =2 4. Netandaws 


rags p : 
T:20 
% 4 


= : 
* = __ 


Sen =2 p&w=31 art = "1p. = IH + & 


PEADq & © 
: Nd dj: he "> 7 + 2 
ra + 6 #: Si,» =3, &m=4zerit py =Jprvel p G7 
ps, ee B D# : 
#24 1 i =ID=Fp-" Item A'D =2CA. 
CYS af» » ln ZD+ 
-j J. Sit #= 5,6 m=8;critp*—=pxorvelp = AD 


| '® 
==: lkmAD=3CA. 


- Quokiam in his Cyclometrian attigi, quid {i obiter ed ſpeRantia 
Thioremata,quz admanum, paucula Sbronxero ? praſternatnr au- 
tem autern hoc z#«Idamey : 

Sit curva quzpiam A G B, cujus axis A D, & ad hunc ordinatz 


VP oner quam refta B D ad retam GE. 

NF Nam ducaturreta GHad AD parallela : ſecenturque reta B H 

puntis Y, & tetaG Epunetis Zin particulas indefinite multas ; per- 

que pun&ta Y, Z ducantur retz Y M, Y N, ZO, ZPad AD paral- 

lelz : curvam interſecantes pun&tis M, N, O, P , per quz ducantur 

retxMR, NS,QT, PV adBD parallelz, Eſtque angulus BM Y 

(ut e ſuperius oſtenſisliquet) minor angulo N GS, unde MB.BY 

X © GN. NS. Similique de cauſa eſt NM. MRo”- GN.NS.* 

* Vid. Appeng, conjunteet BM MN + NG. BY+ MR+ NS 

Let. A. - GN.NS, hoceſtarc, GB.BH© GN,NS. rurſus (Ediſcur- 

ſu conſimili) ratio GN ad N S major eſt ſingulis rationibus O G ad 

CZ, OPadPT, & A Pad PV; idcircoq,;juinteeſt GN. NS 

arc. AG.GE. quapropter erit GB. B Hc> AG7GE. permutan- 

doqueGB., AGG-BH.GE. quare componendo eſt AB. AG 
CBD.GE. | | 

XXVIII, 


retzB D, GE, Habebit curya A B ad curvam AG majorem rati- 


Croſs ſeulpfit 


= Nam ſecet re PIO O;& 
AB, AM, cſtqueDE:PN.;: are, | 
DE, PQ, quare liquet 
- XXIX, Exhinc (4% 6 vulgo notis ſpatioruns A. 
fonibus) facils colligirut hz& regula : EDD 
Porro (i ponatur ar, A B= 30 grad. ſixquez CA=113; jaxta 
regulam iſtam compuraado, provenict core car enmferentia major quam 


oy, ns ca 
XXX. Hinc etiam devo rew A B, nominatiſque =r ;& 
DB =o, ad mere rj ware 17 37 ain by 
3 2b + ep loom AR Might 14s 
90; rrp grrbopp © ff, vel ponendo & =p bl 
p=4ke—ee.yeizk—4/ akk—kp=e 


| "FE 
4 


—Aare, AB. LIL 
bi F, q 


XXX1. Sit A M B Circw/w, cujus Radius C A, & huic perpendi- Fi8+ 753+ 


cularisretaDBE ; ſit item curva ANE pars Cyclozdis ad Cirenlum 
AMB pertinentis , demum ad axem AD, baſin DE ftatuatur Par «- 
bils AOE, hzcintra Cyclordems tota cader, 

Erenim utcunque ducatur refta Þ M O N ad D E parallela, lineas 
expoſiras ſecans, ur cernis ; connectanturque ſ#btenſe AB, AM; 
eſtque DE.PO:: AB. AM:: carv. AE, ANC-DE.PN; 
adeoque PO == PN. unde conſtat Propolitum. 

XXXII, Exhinc, & E notis ſegmentorum circulars atque Cycloida- 
lie d; th i 2CAxkDB+CDxDB 
« d:menſonibus , hec elicitur Kegwls —— FEED 
arc, AB, 

Porro {i fuerit arc. AB = 30o grad. & ponatur 2 CA=113, EC 
regula hac conſeRatur fore rotam circamferentiam minorem quam 
35 5, plus fraftione, F 

Vides igitur ut E propolitis duabus regulis ſtatim emergit Dzawetrs 

ad Circumferentiam Proportis Metiana. 

XX XI!l. Quoniam exorbiranti ſe obviam dedit Cyc/oz hoc adno- 
taho  beorema, neſcio an uſpiam ab illis, qui de Cych3de ram tusc 
ſcripſerunt, animadverſum : Completo Rettanguls ADEG, a 


* ny” 1 
«4 . : 


ATMD. ALND:: 
cg fg; ALN ſegm. AKN —2 DM. DN. 


" IN EEE & per 


Þ, C.granie circulus 
habens K, in elli ze mite Þ frm: dico 
partem NCGJacere 
——_ FV per icularis, & in hacſumatus FS — FV , & 
conneRatur V S, cui DC produta occurrat in X , & connexa TX 
ipſi FL occuratin R.” & cata it GD q=F G,x G V=F Ga GX , 
jog eer At parametzum ; unde 


> XXXVLI. rp cujus centrum L, ſegmentum DEC, & ſumpto 
Fig. 155- ingjus axe GEpunRo quopiam F, . ſit curva DMEC talis , ut dud3 
utcunque rea RMS Y E. parallel, fir RS.RM:: :GE, GF, 
gp FC fy o.dererminata,: Fiat-E G.FG:;GL. 
Gi Geer Bo tur. YHZ ad DC parallelafitque HY: par ipGLE, 
is emiaxes. 

HIT habetur a Greg. 4 S. Vincentio;/LoIV. Prop. I54. 

.Corol, Hinc ſegm, DEC. DvMFC:: EG. FG. 

XXXVII. Sint; duz circulorum portiones DEC, DOFC, quarum 
eommunis ſubtenſa DC, & axis GFE , portio major DEC ad portio- 
nem DOFC -majorem rationem haber ei, quam habet axis G E ad 
axem & F, 

Nar int L circuli DSEC, & K eirculi DOFC centra , & fiat EG. 
FG :: GL. GH, & hat Y HZ ad HE perpendicularis, & lit HY z- 
qualis ipa LE, tum ſemiaxibus HY, HE deſcripta concipiatur elliplis 
YDMECTZ , E mox prxdietis liquet ellipſin DMFCcirculo DOFC 
circumduci. Eft autem circulare ſegmentum DEC ad ſegmentum el- 
lipticum DMFC, ut GE ad GF ; quare ſegm. DEC ad ſegm circula- 
re DOFC, rationem habet majorem, quam GE ad GF; Quod. E. D. 


Lzecr, 
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329 Nope a 
| , inert k 4707 Eur : = 
N ſuſc otio progredimur ut m4 licet) decurre= 
| nn, 1 ey Hons: A eunackeg ny ar 


per , 
ans A B curvan efle (quales tratamus ) tam , cujus Ax AD; . 
huic applicatas omnes retas BD, CA;MEF, NG : i / 
& ME, NS, CB parallelas efle; punitume Mlibere amt ; 47 ems 
MN indefinite parvum efle, reftam's © curve V B, « kcuryz'A M, 
k 1 arcu8 MN zqualeseffe, ad reftams C applicatas ei perpendicu- 
lares eſſe. "His przſtratis, 


I. Sit M P curyz A B perpendicularis, & linex KZL, «90 ta- Fig. 156, 


les, ut F Zipli MP, & 49 ipli M F2quentur , erit ſpatinws &© ipli  e9, 
| AD LK zquak. 2 s 00NG . va 
| _ Nam Tria»ugu/aM RN, PF M limilia funt, adeoque MN;N R 
: ::PM,MF, unde MNx MF=NRxPM, hoceft (fubſtitutis 
; zqualibus) KY! x#4 = FG x PZ, ſeu reftang. 9 = reQang. FH, 
ſpatium vero « © minime differt ab indefinite multis reQangulis, 


qualia &9 ; & ſpatium AD L K rcotidera reQtangulis, qualia F H, #- 
quivalet. unde liquer Propoſitum. 
I. Hinc, fi curva AM Bcirca axem A D rotetur, habebir ſe pro. 


n - ; "6s 2aÞ 

y dutts [wperficies ad ſpatium AD L K, ut Circumferentia circuls ad ra- Fig, 1 56+ 
dinvs 4 a5 noto Eatlo A D L K cognoſcetur dicta ſuperficies. Con- = 
ſequentiz rationem jam antea pridem aſhignavimus, 

* 11, Exhinc Sphere, Spheroidz utriuſque , Conordimgue ſuperſicies 

b dimenſionem accipiunt; nam {i A D fit conicz ſe&ionis, azqua iſtz 

. figurz oriuntur, axis ; linea K Z L ſemper aliqua conicarum exiſter, 

. haud difficili negotio determinabilis. Hoc ſuggero tantum, quoniam 

v nunc evulgatum habet ur, 

), 


IV. Tifdem 


pus Fi - PE 
bb LT; 


AP . a. . "i EN V © > m7 % OY d. SOT” E *Y! s, 
A a. : 3 £% ' 9 2s, l F* XL 4+ 
_ @ *S m_— > 
: — #* 
. 
xE C ® '» 


FM,MFq. unde MN*xMFq =NRxFZ «FM, hoc eſt 
þ rx ppg =N R x F F 9.7 Unde lque Propolicum, 

V{/Simili ratione colligerur, fiPY ponatur inter FM, F Z bime- 
wes fore ſummans cuberum ex applicatis (quales jk 9) acurva « 90 
ad reftam « ©, zqualem ſomes exexplicatis 4 curva AYI ad 
rectam AD. parique modo ſe res habebit quoad czteras potefia- 


803, 


VI. Porre, ſtantibus reli nal yarns 1) a 
Fig. 156. @quetur , & curys ets talis, urwE zqueturiph P F , erit ſpatium 
awed C le patio DV O B. 
ameſtMN.MR::MP.PF, adcoqueMN*xPF=MR 
x MP, hoceſtwr x «EE =ES « E X. vel reQtang, ET = reftang- 
KT, | Unde liquet Propolitum, 


Fig. 156. VII. Subnotetur hoc : Si curva A B ſit Parabola, cujus Axis A D, 
paremtter R , crit curva V X O hyperbola,cujus centram D, Axis DV, 
cujuſque parameter axi R quatur (ſcilicer ob EXq= (PMq= 


PFq)-FMg=S1+FMq =S+ DE q =)DVq-|-DEgq). 
item ſpatiuns « ©} ® crit Reftangulum ; quoniam ſingulz applicatz 


* 


«5 ipfi D Xquantur, Conſtat itaque dato ſpatio hyperbe/ico DVOB 

curvam A M Bdari , & vicifſim, Hoc obiter, 
; VHI. Adnotari pofſet etiam omnia fimul quadrata ex applicatis 
Fig.157- ad reQtam «C & curva #4. zquari re&angulis omnibus ex Þ F, E X 


ad retam DB applicatis (ſeu computatis ) ; cubos ex & & xquari iplis 
PFqx EX; acttaporro, 


Fig. 157. IX. Adjungatur etiam ( produtiP M Q) fiponatur F Z zqua- 
lis iphPQ,, G9 ipl AQ, /prtinm aCd ſpatio ADL Ka- 


quari, 
| Nam 


] MF. 
hoceſt #7 * pp! E S* EX , unde patet. 


XL Hinc rurfus, | es ſolids ex ſpatii A B/D circa axem A D Mr 
converlione progeniti ad ſpativns DX OB ſe habet, ut ('irculs Cir- £ 
conf. ad radio ; hocigitor nets limul illa/innorefeer. unde'trrſas FB ' 55 
Sh od C 1 | fi ” F wi li bi | C -. - *s 
XII, Silinea D Y Italis fuerit, ut fit EY=/ EX/x MF; ' erit 
ſoliduns ex [patio «C# circa axem ®© rotato factum | 


ex ſpatioD Ternematetd mae = ng E TIRES 2 

Frenim et MN MRAMT -MFq::EX* MFq _ 
qd ors > oats MFq=MBExEYq: hoc wy Fig. r58. 
x krq —E SxETq. 159, 


XIII. Simili ratione Cu#borwm (aliarumgue peteſiatums)) ex ording- 
tis « 9 ſumma cum ſpatiss ad reftam D B x ada. licebit conferre, 


XIV. Sint przterea linex AZ K, «ZE 4 tales, ut FZipſi MT, & 
p E ipli 7 Faquanss Sapons xquabitur ſpatio ADK. 
EtnimMN.NR :: T.TF; hoceſt @&r ,FG:: FZ.45, Fig. 158. 
quare pr xvE=ZFGxEFZ, 159, 


XV. Etiam ſumma quadratoram ex applicatis « £ zquatur ſunmme 
Reftangulorum ex TF,FZ, & ſumma Cuboruns ex u & xquantur 
iplis TF q x FZ (adreQam ſcilicet A D computationem exigendo) Fig. r5$ 
parique quoad CZteras poreſtates modo, ;  aI59% 


XVL Rurſus ponatur reta Q MP curvz A M B perpendiculatis ; 
ſirque re&ta © & zqualis ipli B D, & compleatur Rettanguluin <6, 
tum curva KZL talis lit,” ut FZipli Q P zquetur , erit refFang. a6d7 Fig. 160, 
xquale ſpawo ADLK. 161, 
Namet MN.NR::(PM.MF ::) PQ.IF. quare MN 
xIF=NR*PQ, hoceſt w * pb = EG * F Z. unde pater. 
2 Hinc 


i: Hine nooofeaald AKLD qa AMB  quantitas; 


Xvll ſrem, Cie En rrp B, fi 
TICS — Ore infinizs procenſurs) 


Name NR:: TED A heceter FG:: FX kb. & 
Mu ge os 
explore paris XX curva A MB innotelcer, 


3 LP) 1 'XVULL Oi Sl joiam dererminats R. & fadti rea cn 
# Fig. 4, —=R,; gol. Cn tut MF.MP::R.FX, crit refbav- 
y gulum « 0h ans ſpatio ADOXX. ac inde comperto hoc ſpatio, 
curya prorius innoteſcet. - 
Nam M.N..N.R::MP.ME::FX.R. adeqque MR*R— 
NRxFX, cuprxpE=F GxFX. 
Complura talia. poflent adponi , ſed vereor ut hzc nimis quam ſuffi- 
cere videanrur. | 


XIX. Adnoteturſaltem, "I omnia zque vera fore, nec abſimili- 
ter oſtendi, - polito.cyrvz A M Bconvexa retam A D ſpeRare, 


XX. Ex oftenſis autem wer hodws facilis emergit curves ( Sropwpers- 
x&+) deſignand;,quz dimenſionem admittunt qualem qualem , nimirum 
. ita as. 

Guamidber (tibi quadantenus notam) areas trapez.ians ret angu- 
Fig. 162. Jaw, duabus parallelis retis AK, DL; ret3 AD, & lines qua- 
cunque K L comprehenſam accipe $is. ad iſtam verd fic referatur al- 
tera ADEC, ut du&ta quacunque rea F H ad DL ]parallela (quz 
ſecer lineas AD, CE, KL pun&tis F, G, H ) nr For que re&ta de- 
Fig, 163. terminata Z ; li quadratum exFH zquale quadratis ex F G;& TZ. 
quinetiam (it curva A1B talis, ut ad ipſam produRi rei G FI, lit 
rettangulum ex Z, & F zquale ſpatio AF GC, erit reltangulum 
ex Z, GO curva A B #quale ſpatio ADLK. 
que procedit methodus, etiam(i rea A K ponatur infinita, 


Fig. 162. Exemp.1,. SitKL reftalinea, erit curva CG E Hyperbola. 


2. Sit lineaKL Arcnus Circuls, cujus Centrum D;, & A K 


Fig. 163. by 


. "+ -\ 
. 0 " » 
rewlme, & cures A B = 
— y - a 
. fo 4 
x - 


_— . 


©,. Sitlinea K L Hyperho aquelaters; cojus Centrews A, & Fig. 
Parabola. | ' 


4. Sit Linea KL Parabo/s (cujus axis A D) erit curvaCGE 


ous Parabola , & curva AB Paraboliforminms quz- Fig. 163, 


5. Sit curva KL Paraboliforwis quzdam inverſa, vel infinis v. 
42 
ta (ras ſelicet ut it FH = v/Fperireurya A B Cele 


is, ad circulun pertinens, cujus Diameter ipli Z xqua- 
rur, 


Elegantiora forſan Exempla ipſe circumſpeRans excogitabis, - 
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"Fig, 166, 


Fig. 167. 


Fig. 167: 
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__APPENDICULA x. 


ib demum eth przter inſtitutum Gr particularia nunc artingere ; 
qualibus ſane , hzc generalia conſequentibus , admodum pro- 
Clive foret turgidum Volumen compingere ( amvico tamen morem ge- 


Tens opera dignum cenſenti). ſubtexam ad Cirenls T angentes Secante/q, 


fpeRantia nonnulla, pleraque de ſipra poſitis emergentia, 
Preparatio Communis. 


Eſto cirtul; Quadrans A CB, quam wo retz AH,BG,;& 
in produQtis H A, A C ſumantur AK, CE lingulz pares radioCA ; 
& aſymptoris A C, C Z per K deſcripta fit HyperbolaK Z Z , aſymp- 
tots BC, BGper Ehbyperbela LEO. Sumaturetigm inarcu AB 

arbitrarinm M, per = ducantur rea C MS ( tangenti 
AH occurrensin$S) refta MT circulum tangens, refta MF Z ad 
BC parallela, retaMPLad A C parallela. Sir denuo rea « Cx- 
qualis «rc#; AB, & «+ arcui AM, & reaz «y, fuwnt retzac 
perpendiculares ; quarum «y = AC; K5 = AS;z6bÞ=CS,pw 
=P. 


I. Reta CS zquatur retxF Z ; adeoque ſumma ſecantium ad 
arcuw A M pertinentium, & ad retam A C applicatarum zquatur 
ſpatio byperbolico AF Z K. 

EſtenimCF,. CA::(CM.CS::)CA.CS. adeoque CF 
xCS=CAgq. item CFxFL=CA x AK=CAq.ergoCS = FZ. 


Il. Spatinm 4445 (hoe eſt Sromma tangentium in aren A M ad re- 
ctam ej applicatarum) xquatur ſpatio hyperbelico AFZ K. 
Patet ex hujuſce LeCtionis g. III, 


nd et &1 


am (&) /p4: 166; 
|; law Pf age ergo —_— js ACPXV IR 
as Jetoris A C M. 


iam hoc & 16, hujus Ledtionis aperts conſtat. 


+6 Curva C V V talis (it, uwPVv oelider . ny AS DR 
{1 , rus. reftam C 69: 0-4 a zquale ſen: pre : 
enſa 
ManiteſtE conſeRaturex ſeptima undecimz Le&ionis, 


V. AcceptiaCQ=CP; pre 4 te paralleſ4 ( quz 
hyperbole LE occurrat in ©) erirf; bilicus PL O Q to-- 
in rad;uns CB uber Ari Lmpe Le PLO Q., altirudine 4 
BC (duplum ſuwme quadratorum ex reftis CS, feu Þ X ad arcun ©'g+ 1666 
AM pertinentibns, & ad ream C B applicatis. 
ound .;- ua PL, QO:: (BQ. BP. hoceſt;:) BC+CP. 
P, erit componendo PL+QO. QO:: : 2BC.BC. 
— CP. itemeſtQO.BC::BC. BC--CP; ergo ( pares ra-- 
tiones adjungendo ) eſtP L--QO, QO-+ QO. .BC=2BC. 
BC— CP-|-BC, BC--CP; hoceſt PL+QO. BC:: 
2BCq. BCq—CPQ. ( hoc eſt:: ) 2BCq.PMgq. verum- 
eſtPXq.BCq::BCq.PMg Perl Shetatod, duplando)2PXq. 
BCq:: ors = PL-+QU.BC :: 2 PXq, BCq. vel PLxBC-þ 
QOxBC.BCq::2PXq, BCq. quare PL x BC-|-QO * BC=2PXq. 
itaque BC in omnes PL --QO duta adzquat omnia totidem PXq . 
unde conſtat Propolitum, 


VI. Hinc ſpatium « y 4 k (hoc eſt ſumma ſecantines in arcu AM 
ad «6 applicatarum) zquatur ſnbdupls ſpatio byperbolico P LO Q, Fig. 167. 

Nam ſumarur arcus MN indefinite parvus,& huis xqualis rea ev, 

_ verecta N Rad A C parallela. Eſtque MN. MR :z (MC. 

2S.CA::PX.CA::) PXq. PXxCA. adeoque 

MN: x PXx CA=— MRxPXq. ſeu —_— x CA=MR«x 

.atqui ( ex przcedente ) omnium M R * ſumma fpatit 

PLS QiuinC A duRti ſubdupla eft. Ergo omnia ok pyXx pl 

in C AduRacidem ſubduplo zquantur, quare ſpatium «24 (on 

nous 


' £9. , 

"_ ©, 

bo 4 - - 
_ 

i _ 2 

ho I 

oc. v - 
o 

"2 


3 ' 
$ k . 
"38 Fig. 167. 


'Fig. 166, 


Fig. 168, 


10* Let, XI, 


Fig. 169. 


- mam 
. expolcit ; neque rem tanti video, 


reflangwloFCIY (nameſt 
_ CE.CP.adeoq,CAxCP=—FYxCF).item ſpatium y* 


_ >. 
nibus. 441 144 {pat ) —_ PLOQ. 
** VILOmais quadrata exrdRisng(ad reftam = applicais 
= er 5 X(hoc ; peat podens Boſe Reflangul A CFD, 
Altitudine . p . 7 K AF | | 
Hujus Effas: demwonſtratio quanquamm&xne?) tranſilio ; c 
rd arte ried reliquis ertlane engine 


et og | 
VIII.Curva AYY talis fit;ut FY zquetur ipſi AS;duR4 tum re&i YI 
ad AC parallela, erit etiam ſpatives ACIYY A (hoc eſt ſumms 
Tangentium ad arcam A M pertinentium , & adretam A C applica- 
__—_ M reftanguloF CLY ) zquale ſubduplo ſpatio byperbi- 
licePLOQ. 
Nam ſpativum «ay @ (4) So retauguls ACPD; hoc eſt 
” CA.AS::CF.FM, velCAFY:: 
| (hoc eſt omnes 
retz T F ad aC applicatz,quotquot ad arcum AM pertinent) (6) z- 
quatur ſpatio AFY , ergo ſpatinw A'C1Y A zquatur ſpatio #2 44; 
hoe eſt (ut mox oſtenſum)\ſewifi ſpetii b hiPLO Q. 
Alter illud, (eique conneza) , us ſum, boc premifſe Lem- 
mate. 


I X. Sit Hyperbola equilaters (axes nempe pares habens) ERK ad 
cujus axes CE D, CI. & ad hosordinatzKl, KD , ſit item curvi 
EVY talis, ut in hyperbola libere ſumpto punto R,-duftique rea 
RVSadDCyparallela, ſimntSR, CE, $V continue proportiona- 
les ; connexa reta CK, erit Spatiny CE Y Seforts byperbolici 
K C E duplum. 

Nam ducatur R T hyperbolams tangens, & R Had CI parallela. 
Eſtque CH.CE::CE.CT. quareCT —SV, vel HT == RV. 
Itaque Spa::um.E D K Y duplum eſt ſegwmexri E DK. item reftangu- 
lum IK D C trianguli C DK duplum eſt , ergo reliquum; ſpatium 
CEY Ireligai ſectors E C K duplum eſt, 


X, Reſumpt3 jam quadrante circulari ACB, fit CE=CA,; 
& axe AE, parametroetiam AE , deſcripta ſis Hyperbola EKK; 
politoque curvam AYY talemefle, ut ordinata quicunque re&a 
MEY, fit FY tangenti A $ zqualis ; ducatur reta Y IK (retam 
CL, 


FT ; 


XI. Coroll. Hinc 6 Polo E, (veal CB, Safited CAME 
Care AV YO CITI HIS IE 
adeoque ſpativnes AMV 'ſpatio AFY zquatur, - 1-2 Re 
' XII.Unde ſpatiorum cjuſmodi Conchoidalinn dimenſiones innotel ſcunt. 

XIII. Neſtio, an opera it hoc adjicere pou era __ 


XIII. Sitrefta AE reaz RS per ; &CE=CA; 
Js. Syd | - RS | fe DE 
c criptz, vero | 
| refta E YZ (lineas interfccans, ur vale? ſir etiam hyperbole Fig. 170, 
* Wy ve KK, cujus cearrum C, ſexiaxss C E; dudciqueIK | 
AE parallela, conneftatur CK, erit ſpatinm quadrilinewns 
AEOYZPA (reftis AE, Y Z; & conch EO Y, A PZ compre- 
henſum) zquale quadr»plo ſettors Hyperbolic E CK. + 
/ Namſicentre E per C ducatur arcus cireularis C X ; Edidtis faci- 
le colligetur ſpativns AP Z1 C zquari duplo ſetters Higeriobes ECK 
una cum ſeftore circulars CEX. item ſpatizvms E O YI GC aquart depls 
ſeftoriE CK, dempto ſeftore CENX, 4 
Itz quoque facile colligas. Ducantur ZF, YGad CS patallelz, 
& protrahantur GYL, LIH.acobl1Y =17Z, tFZ+GY= 
2 Cl. & trapezius F GYZ=reftang.EGLH=aCGxcClI, 
ergo patet. 
notari poteſt, {i lubet, dui A T ad CS parallela, protraQa- 
queEZT, liponatur N — a triang. CEI —2 ſet. ECK , fore 
ſpat. ELT-EOYE=2N. 
Nempe N-|- CXI= ſpat AZT.& N — C XI = ſpat. 
EOYE. 
XIV. Adjiciemus etiam hiſce cognatam Ciſo:da/s ſpatiy dimen(io- 
nem. ; 
Sit Semicircnlms A MB ( cujus centrum C ) quem tangat recta Fig. 171. 
AH ; eique congruens Ciſſo# AZ cujus ſcilicet hzc proprictas eſt, 
ut 
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v erit.ex quo 
"AB:NR,6 NR Ri AS=2MN* Ab. hocel 
NR xMZ= 2 613 RE, NEE PENERESs X- 


_ F# 
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"OS 1 il 


- Hinc:cum ſpacis « js þ dimeno vulgo nota (it, & & 
m—_es ops Was Yo pe 
cukut ineat qui volet. 
ec oye: 


XV. Mos A CB, circulimque tangant A H, BG; 
EO iyprrils exdem Ar- 

Ned © eget <a x7 x more 
;\ per quiz Rl CN ; 6 his occurrant reftz 
ner a DEI; 
K 


Ri & ſumma refit ar ww nn parallelis ad AS)zquatur ſpatio 
P o fu 3. 


Nam triangolum X M Nediughs 1 Cal, & inde X M. 
MN::AS.CA, & XN.MN:: CS. CA. unde XM = 
KNAS,, xn=MNxC8 & ita in reliquis, unde liquet | 


Prolitum, ex 2, & 7 harum. 
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fv 


I. Sint quotlibet ratianes 2d X, Bad Y, Cad Z, ſinguke 
nata quapiam. ratione R ad S majores , crit onwiuns antecedrs 
( ſimul _acceptarumycad omnes conſequentes. ratio major 
R ad S. 


: ' 
&1 * 
- 


S* 


A W 4 . A .M . | / rm! ov 
B.Y.|B.N. 
EIT ERY 4 


Nam (int rationes A ad M, B ad N, C ad O (ingulz 2quiles ra- 
tioniRadS. ergoXM; &Y<aN, acZ=30O . patetigitur 


fore A-+-B-|-C. X+Y +Z = A+B+C. M4 N+O4 
hoc eſt A-|-B-C. X-þ-Y-+-Z © R.S. | 


II. Hinc patet, {1quotlibet rationes {ingulz delignabiliquileanque 
majores lint, antecedentinm ſumman ad /umman conſequentivm eti- 
am delignabili quacunque majorcm rationem habere. 


INI. Sit curva quzvis A DB, cujus axis AD, & ad hunc applica- Fig. 1 74, 
Q 2 ' ta 


Fig. 176. 


ad DA parallela. 


—_ '*, 
- 
% . ' 
Þ w Phy 
-} s 
.. — . 


++ | | 
-IV. Hinc, (i baſis DB in partes ſecetur indefinite multas ad punt 
ducanitur retz ad D A parallelz curvam ſccantes pun- 
,G; perhzc veroducantur 7angemres BQ, ER, FS,GT 

| LY E,'Z G, DA occutrentes punts Q,R,S, T; 
eta A'D adomnes interceptas' EQ_,.FR, GS; AT (fi 


9” * 


-mul farapras) rationem quavis afſignabili majorem. ; 

-. Namducanturretz EY, FX, GV ad BD parallels, Habent 
igitur retz ZE, Y F, XG, V Aadretas EQ,FR,GS, AT ( lin- 
pres {ingulas fibi in diretum politas reſpe@ive) rationem deligna- 


ali nque,majorem, ergo {umu} omnes iſtz ad has ſimul omnes 
Ja LAT 9 delignabili quavis as4jorems , .hoceſt reta AD ad EQ_ 
+ER +G SAT ejuimodirationem habetc. 


V. Hinc, inter computandum, omnes E Q,, F R/GS, AT limul ac- 
ceptze nihilo zquivalent , ſeu retxZE, ZQ; & ZF, Y R, &c. #- 
quantur , item tangentium partienlz B Q, E R, &c. reſpectivis curve 
portiunculis BE, E F, &c. pares, 6 quaſi coincidentes haberi poſſunt. 
quin & adſumere tuto licer, quz evidenter his coharent. 


VI. Sit porro e#rva quzvis A B, cujus eAxi# A D, & ad hunc 
applicata D B , xquiſecerur autem D B in partes indefinite multas ad 
punCta Z, per quz ducantur - reftz ad AD parallelz, curvam AB 
interſecantes pun&is X ; quibus occurrant, per ipſa X duftz ad BD 
parallelzx rex ME, N F, O G, PH, fit autem ſegmento ADB 
(rectis AD; D B, & curvi A B comprehen(o) circumſcripta figure 
ADBMXNXOXPXRA major ſpatio quodam S,; dico ſegmentuns 
AD B non efle minus quam S, 

Nam {i fieri poteſt fit AD B minus quam $ exceſſu reftanguluw 
ADLK adzquante, & quoniam A R eft indefinite parva, adeoque 
minor quam A K, liquet re&angulum A D Z R minus eſſe retlangulo 
ADLK. 


* m 0 8 
:. + "LS ; - 
p * l as 
Fr hs Ti*3 
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hood 


 Jparinw St 
- vl. Item, lpthiter 
Hoe mt ſy 
; Nami majus eſte +curſummevc: 
quod utiqne (Gcat Ci jab ecK! to | 
[vet er s ADZR, minus bg | 
arpa legmanting cgmentum A D B, dempro ADER, wh 0 mit 
cripea bard, hoceſt LAT ; any. ng ped, 
Hyporlbofin. "7 "15 7 5f 3 


 VIIL. Hinc, (i ſpatizns. e fuerit,( Sed # 
figura z r frava ADBM any cui inſcripta fighra 
equetur figure HGFEZDH, palam eſt ſpatiunviſtud S ſegments 
AD B exzquari. 

Nam ( uti mox oftenſum ) hoc. flo majus efſe nequit, aut-mi- 


” by 
- 


I *, ne 
. «a+ * "om 
L by Yo / s as 
, » _ - 


Poterunt antem hc ad @lios gircumſcriptions ac inſcriptionis modes 
accomodari.. ſuffecerit innuifle. 


Conicorum Superficies dimetiendi Methodus. 


It curva quzpiam AM B, cujus Axis AD, & in hoc {i 'gnarunh, | Fi 

puntum C, ad ipſum vero ordinata refta BD. a punto 77s 
piam M 1m curva ſumpto ducatur refta M E curvam tangens, && c 
denuittatur CG ad M E perpendicularis, {it item determinata refta 
C V adplanam DA B re&a, & conneRatur V G (erit.V G ip M G 
perpendicularis; nam fi ducatur CH ad GM parallela, liquet C H 
plano G V G reftameſſe, adeoque G M eidem rea erit.) Porro fir. 
linea RS talis, ut duti reti MIX ad AD parallela (quz ſecer or- 
dinatam 


14% . - = | 
prfbca: eonres, cQuod oit- ( 19 
Te LF 5 Nouba > mots wtitaape AL 

S ETSY OP 16.4 - | « | yy 

\ Rate m tum; ur MN Indet wy _ I = FGL F : & * 
rectz N 2/20. ; a5 a ic 
WES ap EEE % "ANF £4 Ei. Gnome! ” 
V MJVN.. QzMNt: MP. ME:VGvlX; quare 
MN*V GaNO x{X==1 Kx -Xvitemett NO! MN: PE. 
ME VG PYLank MN MN xVG=NO*#PY =QPxPY. 


ſt autem pF Semyry ware arte tam IK 
AI om v | eſt r714»gnl/; JV Is parker Aaurem 


-ubique ft. ergd conſtur Procolitum, " 


, i, Sit curva A.M B hyperbola quilatera, cujus (entrum C ſirque 
Big. 177. &Y = CA=r. & CP=x (nam Fjofnod calcule plerungue 
rem expedit peragere) tum connexa M C , patet efſe EC = S- ; 
& M we. br 2XX— #7 hor th v5 ne xx rr) itemeſt MCq. 
CPq::MEq.MPq, hoceſtMCqCPq::ECq.CGq. hoc 
+ p + xt 
ſt zxw=r7. xx; ; => .CGozz =——, quareVGqz=t———— + 
2rrxx VAqzCPg VAxCP 
Tz. "WC vel VG =—q&— « quare 
# VG.VA::(CP.MC)::MP.ME., hinc conſetatur in hoc 
\ caſa, quum ubique fit I X = V A, lineams RS fore rettam , & reftan- 
galum B RSD ſuper ficiet conice AMBY daplum eſſe. 
Czterum hoc elegans exemplum ſuppeditavit Generoſus, ingenio ac 
eruditione preſtans, Vir ( Collegi: noſfri, quod olim Sociorum Com- 
wmen[alis incolnit, ornamentum) D. Franci/cus Jeſſopixe, Armiger , 
cnjus in hanc rem perquam ingenioſo mihi comiter impertito ſcripto 
oY ituſſu quidem, at ſpero non ingratiis) ſeu Gemma quadarh au- 
debo mea condecorare, 


aa 


Prop, 


| Si punto E in/4 


com 


reftz E C donee & loc 
_ ejus ſecet won ſwpe | 
fete fi _ rr oe fic G& i pi 

vel moti&a þ 
ciet EE ER »F.% 


rem etnont! oetvY {5 
a tt AU! 
Com For va ; vero tr conien- wn 
” Gali rim CE, DA Grurextgin eo rewhliba BFA 
+ 'Soliduns en 7 
Eo 0A, & m baſes otanes - 
D,DA.AC. 


ſimu] ſumpee, exhauriunt [wperficiem 0911 auoas © 
Prop. ey 


Datus fit Conus reltus AB C p ſecetur a plano c FD axi Aw pa- Fi 
rallelo ducantur retz A C, A D a vertice con: ad lineaw byperbolicam *'B* ! 78; 
CFD, G& ſuper triangelo ACD erigatur pprams E A CD habens 
verticem Ein axe con, litque E plano ACD perpendicularis, & 
E » lateri coni. 
Dico, ſuperficies comcaterminata a linea byperbolica CF D & re- 
isD A, AC ita ſe habet ad ACD baſem pyramids EACD ut 
alticndo E prramidis B A'C Dd perpefidiculmm'E » . Quoniatn . 
enim Ceniti A CFD, E CF Dhabent vertices A'& E in plano balF . 
CFD (quzeſt utrique Conico communts)' paraliclo er BY fant'#4 
quales. Stergo a ſolido quod componitur a conico A C 
yramide E C A D auferatur conicus E CF D reliquum. erit 
ECE CFD AC quale in propoſitione prima deſcribitur morn rect E = 
" zqualepyramidiE A CD. Quoniam vero equalium ppramidun re> 
ciprocz ſunt baſes alritudimbas , ut altitnds £9 prranidis EACD 
| perpendiculum E » ita erit ſuperficies Conica af wa a lines x4 
perbolica CFD &reftis D A, A Cad Triangulum A CD. q. - 
roPs 
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BCp. | Secerus 
= pa pris 


| -Rra it. yertice cont A. re — 

Punetc ur pe ataqX latericoni A pprodutte & : ; 
punAo A prrpendicu Zplanoger. : 
. - Dico ſoperfics covies terminara a linea byperbolics, r 1 & reQis | 

++ A, ita ſe habet ad Oro cs q ut perpen- 
ws AZ ad 

| evi 97, clocumlata,quicCente termino g per linexs rxr pA, Ar 

generat tres ſuperficies, nempe byperbolicam cavam qr, 5 t, & duo tri- 

angulaqt A,qAr, ard ch ſuperficie conica terminata alineis 

rare EY com Senn Lobos ra,tAr. nga ag 

Jr amids cu eſt 2qualis perpendiculo X, nam 

nn og avid AV V, exhauriunt ſolidum ge SoAr, 
racy pranidesg Ar V umus, hoc-folidum q r's c Ar con- 
ideraritanquam figura conica Ar Stqr habens pro baſe ut 
perbolicam-cavam q 7 St q, & proaltitudine kk ZE 
- ocando baſes alritudinibus,ut A Z ad aX fog [»perficies,r $ t 

aw byperbolicam cavam qr St 9. 


Prop. 4- 


+ Datus fit Conus refixs A Bb g ſecetur a plano HF EG per axem 

Pio infra verticem, a punto H ubi planues ſecat «ems con, demittatur HK 

ge 179+ perpendiculuns \ateri cuilibet coni & a vertice A perpendiculums AL pla- 
noHFEG. 

Dico, Superficies comca terminataa lineis FEG G A AFiira ſe 

= 2p ad planwns H FE G ut perpendiculun AL ad perpendiculuns 


"kia codem'fere codem fere arguments quo ſuperior, 


Przcedentia 


. *- Sit curve quzyis KEG, cujus axis AD & in bo 
puntum A ;' curva iatur, puta LM B, calls, ut fi dui 

que rei P E-M axi A D perpendicularis curvam KE G ſecetin Ez & _ 

" curvamL MBinM , nec nonconneRatur AE, & curram LMB 

Wo een bee hte. chanted x me _ ! 
Hoc ita fier, Per ali — iN axe ſumprum, 
otendatur rea R Z adiplam A D perpendicularis , cui 0 re- 
E AproduazinS , & inretaEP PY=RS, iwde-. 

terminerur curyz O Y Y proprietas ; tum ſit reQtangulum ex A R, & 


PM zquale ſpatio AY Y Þ (feu PM =E*-2E®) habebic 


curvuaLMMB _—_— «9x rg? a 
Adnotari poteft ti —_ is, {it curva X talis, ut 
hanc ſecet reRaB Pin X, ftPX=AS; eric ſpariugs AXXP 


zquale reanguloex A R, & curva LM, ſen LHE 5+} M. 


Exemp. I. 


Sit AD G ezreuls quadrans, & dufti E P ad AD utcunque per- 


pendiculari, connexique DE ; delignetar curva. AM B talis, ut (i Fig. 181; 


= reta EP M hanc ſecet in M, ipſamque rangat refta MT, 
itM Tad DE parallela. Hoc ita peragetur. Ducatur AZad DG 
arallela ; & huic occurrat produtaDE in$S, & curva A YY talis 
fr ut {1 hanc ſecet produftaP Ein Y, lit PY =AS, tum capiatur 


PM =EAT, facum erit, = 


2 

Not. Quod fieurva Q XX talis fir, uPX=DS (ved LAQ 
—= AD, & QXX lit hyperbole angulo A DG comprehenſa) erit 
curva *. ix AD=ſpat AQXP. R Exemp. 


Fig. 183, 


Fig. 184. 


ignatarn, * 


«2% £1 [ * . 
ot ST-27, 268/57! 


proprietate talis, ut -+þ -g 
; 


* % + ©» : Y b 4 
*« : * # —_ . © . - 4 vw - " 
=_- = © - Las - % : 
A >\, _ - . TY " 44 gf 7 - Fo i 
» Sitrirva A EG (rujus ax# AD) 


cunque punAo in ipla ſamptro E, ducatur tea E P xt A D'no 
2 


conneRatiirque A E, fit A E inter delignatam AR, & AP propor- 
tione e media, | , ſecundui n ordi em, , enijus exponens ſit — z, reperiatur 


A | B, quam oat T Mad AE parallela. v 
WT AM adnoro rew,m::AE.atc AM. 


> $3 (vel AE fir inter AR, AP fimpliciter media ) eri 


AEG ciralus, & A M BCiclov primaria ; bujus igitur dimenlio 
lege generali habetur. 


_ Hzc etiam ex /adjundto Prob/erwate magis ccomprehenſivs pera- 
SUNtUL, . , | 


# 


Probl II. 


Curta delignetur, puta AMB, cujus ax# A D, ita ut in hac 
ſumpto punto gropam M, & du&a MP ad AD perpendiculiri, & 
m MT :ipfamitangere, habeant TP, Þ M relationem aſ- 


Accipiatur rea quzpiam R, & fiatut T Pad PM (quam utique 
rationem aſſignati dabit relatio) itaRad P Y (quz nempe ſumatur 
inretaPÞM, & adaxem AD ordtlinetur) fic ut per ejuſmodi puncta 


APY 
Y tranſear curya Y Y K, tum fi-fiat P.M —, de curvz 
A M B inde conſtabit natura. 


Exemp. I. 


Sit A DG circul; quadrans ; cujus radius #queturdeſignatz R; 6c 


» 


habere debeat T P ad PM rationemeandem quam fraber R ad arcum 


AE , ergo quum fit, juxra preſcriptum, .R. arc. AE;;R.PY, ec- 


PY | 
wWPY =arc. AE; hinc habetur Þ M => | Exemp. 


i hn. j; ad R \2f go equi rene cis Gh 
M = Be! 


& ſpar. AP;Y. Y = R *« arc. AE. adeoque | | : 
- Probl. 1M. i FL , 


Proponatur uzlibet ADB (cujus.ax4 AD, beſt D BY pr, 
reperiatur —— al proprietate talis, ut ducti A ZPM ad. Fig. 185. 
D B utcunque parallela quzlineas expolitas ſect ut cernis) palizoq 
retam Z 1 tangere curvam KZ L, lit intercepta T P zqualis ipfi 
P M . ?b% 


' Hoc ira perficietur, .. Sit curva O'Y Y talis, ur adfumpri qi 
R, .protractique P MY, fitPM.R::R.PY wm fare 
tt1DL (in B D protens\) fit DL.R::R.LE, & aſjaoptotD 
DG perE deſeribatur Hyperlols E X N ; tum (it ſpatiuzy LEXH z- 

uale ſpatio DO Y P, traftz X H, Y P concurrantin Z , erit 
2 i cir quitks, quam [1 tangat ZT, exitT P = P M. 


Adnoterur, 'fi propoſita figura fit refFanguluns P arallelogr avvmune 
ADBC, quodcurvzK ZL hac erit proprietas, ut ſit D Heodem 
ordine inter DL, DO media Geometrice proportionalis - po DP Fig. 186, 
inter D A & o (ſeu nihilum) eſt media eArithmerice; quod [1 libere 
juxta proprietatem-hanc deſcribatur curva KZ L, & Mechamee re- 
periatur tangens Z T, inde quadrabitur hyper bolicum ſpatiuns LEXH ; 
erit ntique hoc zquale refFangggo ex T P, AP, | 

Subnotari pollit fore 1 . Spat. ADLK — R « D L -. DO. 2. Sum. 


D oh 
mamZPq=Rx: =1=PO1, & ſummam Z P cub. = Rx 
DL cub. — D O cub. 


&c, 3. Siponatur g efle centrum gr. higu- 


3 | | 
rx AD LK, ducanturquee 4 ad AD, & 82 ad DL perpendicu- 
DL+DO ,,, _,_AD*DO 
4 2 FI = 417 _ -* 


R 2 Probl 


lares, fore? þ = 


® Fig. 188, 


> <1 #4 $4 —\ \ - $4 4 #1 © l 0 
% 's 74 ”w a {2 , FI" 2, - 4 TIS 
- - $4 - Za ' d - 
T , 


», 3 = 
EOS Fog) TY p — - nk p 
F \ of TEL - p TY 
v ; Y _ __ *, - f 
_ - .* 
- 3 ws. Sas 
1 PL... Ws .. *» l 
Bc + To oO »- , 
- 


brown: 


5 babble, &BFadDH parallela ; & \aſymprotis 
lie hyperbola F XG ; iter centro os 
58 {it detwocurva A M B talis, ut in hac fumpto 
hoc traje&ti rea\ DMZ, icem ſumpt3 
apy Ns Fares lit/; patinns hyperbolioum 
COIs cage circular ſetter Z D K, curvz AMB tangens 


FER: 


carr Sad D Ms gerpendiculati '@ DB*BF=—=R 
th Oo won ly __ P: !DM.DT, & comed? 


Pha, ke 
EM, ſcones AM Br proprietaratem; ut DI fir inter 
DB,DO (vel DA) eodem —_ media proportionalis Grometrict, 
quo arcus K Z inter o (ſeu nihilum) & arcum K L eſt medius Arich- 
metice. hoc elt , {i DI fit numerus in ſerie Geomverrice proprivenalines 
aDB, & terminatd.in-D A; aco, KL (int i 
DB, DA, erit KZ Logarithmus iplias DI, Vel 
7 prout yulgares Logarithw; procedunt, fi DI fit numerus in 


ſerie Geometric exorſa a D O, & delinentein D B ac ofit Logarith- 
= 4-31 DO, &arcus LK ipſivs DB, erit arcus LZ Logaruhbmu 
ipfius D I. 


fi abſolute conſtruatur curva AM B, cjuſque rangens Me- 
chamet deprehendatur, inde patct hpperbolici ſpat Cycl:ſmwuns dari, 
yel ek beliſaones. 
Hujuaſce Siva naturam, ac dimenſionem (ut & Spatii BD A di- 
mectibnas) | luculente proſecutus eſt prclariſſimus . Wallifine, in 
Libro de Cycloide ; quapropter de illa Pura reticeo. 


Probl. V. 


Sit ſpatiurn quodpiam E DG (reftis D E, DG, & lineaE NG 
comprehenſa) & data quzdam R; curva AMB reperiatur talis, u 
{i utcunque a Dprojiciatur re&ta DN M, & D T ad hanc perpendi; 
cularis fit, & MT curvam A MB contingat ; fit DT.DM:: ;R- 


DN. 


Sit curvaKZ Ltalis, uu DZ=+RxDN,; ſumptique kde 
rect2 


| zqmgan 7DL, ſir denuo 
_ 


Probl. v1. 


% curke He (ut in praced 
AMB, ad quam [i projiciatur refta DN M, « 6 DT pane 
dicularis,  & M TER M B tangar, RDT=DN... 


Adfumatur quzpiam R, 6.62 4=mp em accept D B 


nen _ 
ra qa, quam urique Grangar refs T My peri. TD DM: wr 


F Fig, 188, 


(cui perpendiculares DH, BES DBe & per intra @ſymptot6s 


D B, D Hdeſcribatur byperboliforms ſecundi generis (in qua 


ordinate, ceu BF, vel I X, (int quartz proportionales in ratione'D B: 


ad R, vel DGadR) rum capiatur ſpatium BIX F zquale duplo 
ZDL; &ſmDM = DI z erit M in carya quzſita; quam fi tan- 
md eairDT = DN. 


Probl. VII 


-- Sit hgura quzvis A D B (cujus 4x AD, baſis D'B) & utcunque 
ducta PÞ M ad DB parallel datum ſir(ſeu expreſſum uomodocunque 


ſpatium AP M , oportet kine ordinatam P'M exhi Tre cad 
mere. 


Accepta quiqiam R, firRx PZ = APM, hinc emergat linea 
AZTZK; huic perpendicularis reperiatur Z 0; tum erirPZ.PO 
::R.PM. 


Exemp. Er vente © NNEAS on nets __—_ / 
— —; unde reperietur PO =—— =. Eſt que /— —_ 


27 


:r ta/rx =PM. onde AM "Beſt Parabola, cujus Pie 
raweter eſt 3 r. Alter. 


) Fig. 13% 


| 
bs ek 


AT 14:0 GS \t1 P ora BY 14A 4-1 "2 1 , 
Abter, FixP Z=4/ 2 APM .&fitZO curvz AZK perpendi- 
£4, cularis, eritPMizzPQ;, 0; 

= a ab « : n "# P. os * / £ . | 


; 


EE EI MEL az 
Z Fup. =#; = queer £ = 
4 4] ; | xx 
6 IE unde reperietur PO,=S== =P M; & rurſus AM B 
z © erit Paraholas. 

{3-32 7:79 1 


III 5 < Y Probl. 'VIH. 
ESSE > 


*$ie figura.quzvis A D B(refis D A, D B, & linea A M B com- 
prehenſa) & a D utermque projefta rei D'M, datum fit ſpatium 
AD M, oportet retam D Mdefinire, 


 Accepti.quipiam R, wDz="32",&20 curvz AZ K 
a + opener] — DH ad DM perpendicularis 


Aliter, StDZ=4/4ADM, &ZO curvz AZ K perpen- 
dicularis z cui occurrat D H ad D Z perpendicularis ; erit DM 
=4#DZxDO. 


Fig. 190. 


De fignrius involutis & evolntis bellam 0x51 inſtituit Preclarus Ge- 
ometra D. Gregorius Alerd, Alienz meſli nollem ego falcem meam 
imtaittere, verum liceat utcunque iſthuc pertinentes (aliud agenti quz 
mihi ſe ingeſſerunt ) unam aut alteram obſervatiunculam his intexere, 


Probl. 1X. 


Fig, 191; Data (it figura quzpiam AD B (cujus ax A D, 64/5 DB) opor- 
tet e+ congruentem involutamexhibere. 

Centro C, intervallo quopiam CL deſcribatur Circula L XN , lit 

auterna curva K Z Z talis, ut pro labitu duti recta M Þ Z ad BD pa- 

rallela, 


Fig. 192. 


Spam 
| hays 


Exemy. Sit A D B circuli quadrans , erit ergd (quod & premon 
tis conſtar) ſpar. DXZP (2 ſetor L.CX). ſet. BD 

ok Peel opting SEED, L 

. vare ang, L —=ang.BDM=a ang. DMP. un x, 
C «6 eſt reRus, adeoque linea ©  C ff ſemicircutuns, ug 


Coroll, 1. Sabnotari poteſt, (i duz figurz ADB, ADG ett: 
erint ; & harum #uvolmtg (int C we, Coy & fie Oh Gy 6-199 & 


: 


2. 11)ud etiam converse valet. —" 

3+ SincurvzC yy, CSC ſao modoanalogz fuerint, hor eft, _ 
fi utcunque a C projet rea Cy $, habeant C y, CS ean- Fig. 1 94+ 
dem perpetuo rationem, erunt- hz ſimilium linearum. ;»ve- 
Ima. 


Probl. X. 


Data figura quiapiam cCo reftis CC, Co, & alia linefc g 6; 
comprehensa, eicompetentem evols:amdelignare. 18-195, 


Centro C utcunquedeſcribatur circulars arcus LE (cum retis Ce, 
C 2 conſtituens ſetorem L CE) tum dutta CK ad LC perpendicu- _ 
lari, it curva CY Hita retam CK reſpiciens, utlibere projecta rect Fig. 196, 
CuTZ, ſumptaqueCO —arc LZ, duaque O Y ad C K perpen- 


diculari, lQOY —= Cu, porro ad retam DA lic referaturgurva 
| pat. CEY O | 2A 
BMEF, ut cunſft DP = rr & P Mad DA perpendi- 


culatis; fit ettam PM=C,, crit ſpatiur DBFA ipfins CC 9 evolutun. 


Exemp. Sit L Z E arcus circuli centro C deſcripti, & ©  C _ Fig. 197« 
piralss 


. Fig. 195. 


Fig. 200, 


Fi (1 I el - - 
6 199* | hola EX X; huic autem occurrat d 


Sir urra quepiam A MB (cojus axis A D, baſis D BY & curva 
AZL talis, ut liberedu&3 ret3 ZP M, ſtePZ=+/2APM, (it 
irem ce ard Lo ut ad hanc IR HY ZPMY, 
adſum retaR, inZPq.Rq::PM.PY , litquederuo DL. 
porn er & per E intra a BY ry Pann Myer - 

ela, 


_— RL LICSD pers 

* ſpati PDOY zquale 40 11yper co" HXE, 

PEIF PESO PM _2LEXH 
Hinc-ſ»»ma omnium 7p x= Rg 


Theor. III, 


Sit curva quzpiam AM B, cujus axis A D, balis DB, & curva 
K Z L talis, ut adſumpta quidam R, & arbitrarie dui retiZP M 
ad B D parallela, ſit / APM.PM::R. PZ, erit ſpatium ADLK 


xquale reftavgulo cxRin24/ ADB, vel SP / ADB. 


Exemp. Sit A D B circuli quadrans, erit ſurnma omnium Ns _ 
/ 2DA xarc. AB, 


Theor, IV. 


Sit curva quzpiam A M B (cujus axis A D, bafis DB) (intque 
duz linez E X K, GY Litarelatz, ut in curva A M B ſumpto quopi- 
am 


tADKE, DBL 
ery "a FL. 


roms a 


ab eo ray preclocm conſeQantur, 


efle natur, nary, Nam alterutra pro tuo arbitraty de- 
— exinde reſultabig 


quoddam ejuſmedi , qualia 
arr ot ali EE linea G Y L refta 
ipfa B D ſemi- —_— y cg angulum (quo ca ipjun- 

ol 


D, Gcoincidere) pink Finds prima Leions 
Ge er We voor emerget Lefinis om, 
fusli.PÞ M=PX linez AMB, Ed bpek: 
tur hinc decima'e Exhinc porro liquer' ad 
tio jufinita, enere diver ſ 4, ſpatia equaliafacile Pra ht fi 
tinm D G PF B ponatur ; cireuls quadrans, cujus centrum D:; & 'curva 


AMB lit parabols, cujus axis AD, emerget curyz EXK hzc pro- 
Ivy nt (fi dicatur DB=r; AP=z#; PX=Jy; &k (vel 


= AD 1) lit parabole ſemiparameter) (i Ss =kkx+xyy. Sin 


A M Bponatur _ procreabitur F AY generis curva E X K, 

his autem expenlis «Sat$izr meam incuſo, qui non hoc Theoremwa (li- 
cut 6c ea quz ſubſequuntur, quorum fere ratio conlimilis eſt, & ſup. 

par uſus) primo loco poſuerim, & ex eo (nec non e reliquis mox 
ſubjiciendis) quod fiert poſle video, reliqua deduxerim. Veruntamen 
hujuſmodi Phrygiam ſaprentiams juxta mecum pleriſque familiarem au- 
tumo, literas has tra&tantibus. 


Ad on 


Theor. V. 


"Sit tparium quodpiam A D B (re&tis D A, DB, & curva AMB 
comprehenſum) fint item curvzE X K, G Y L ita relarzyut (1 in _ 
A MB libere ſumatur puntum M, ducatur D M X, ſit DQ— D 
ducatur QY ad D B perdendicularis, it DT adDM vat, 
ris, re&ta M T curvam A M B contingat , (i, his inquam ſuppolitis, lit 
TD.DM::DM x QY.DXq, —_ ſparium DGLB ſpatuEDK 
duplum, T heor, 


D, baſis DB) & 
freluz, ut ardi- 


X ad AD per. 
TP.TM::pZ 


Theor, VII. | 


' 204; Sitſpatiumquodpiam AD'B (reftis DA, DB, & curvl AMB 

a bye. definitum) fint item curvz EXK, HZ O ina relatz, ut fi quodvis 

be capiatur punftum M in curva A M B, projiciatur refta D M X, fuma- 

| tur «& pþ = arc Ce ber 6 T acl ormnns © pt 4 
wo ts . 


D I pon! DM ; rea M T curvam B rangat , fit 
TD.T\ "DM*EZ.DXq, critaiun=C OH DE 


Sed horum hic eſto terminus. : 


I 


LECT 


ASLLE iv 


Lzecr. X11L 


Fon nns rerminorum 4 

| broke: is piers wp = 
ego jam E linearum appropriatarum deſcriptione conabor ali- 
quarenus enucleatam dare , qui ſane modus rem preſertim elucidare 
viderur, ac ob oculos ponere, agedum. 


Notetar, In ſequentibus perpetim ad caſdem ſeries redigi zquatio- 
nes , quz coefficientes habent eaſdem, 


Aquationum Series prima. 


a b=y». 
44 + ba — un, 
4*-+baa= n*. 
a*{- be) = » *,&c, 


Sumatur rea B A zqualis coefficienti 5, & hxe verſus H indefini- 
te —_ ſint anguli RAH, $S B H ſemireQi, fintque linez 
ALL, AMM, ANN tales, ut retiGK dutti ad AH utcunque 
perpendiculari (quz diQas lineas ordine ſecet puntis L, M,N; re- 


Fig. 206. 


Gtaſque BS, AR punRis K, Z) litinterGZ, GK mediaGL *, bi- + Vid, pag. go. 


media G M, trimedia G M; hz linez propolitarum #quationum 
nazurz explicandz inſervient. Nam {1 AG (vel G Z) dicatur 4 ;.erit 
BG(vel GK) =b-þ a; atqueGLq =4a«--ba; & GMcub. 
—=4*-[-baa;, &GNqqza*t+ba"'. 

N otetror 


3. 
. 44 


Fig. 207. 


No ows 


x bs M, ANN fort b/or 


 AMMy ANN 


ad 4 WL fl & 
« # 4% a 7 
4 l 


, - 4 *"% + : SF oth; \ Ti «i 
5 \ \ . & 4 
- 


Natetar antem, 


- Dutta ADadBH ari, ſiin hac capiatur AE = »; 

EF ad AHpara jo hujus cum lineis expolitis interſe- 
radices exhibebunt reſpeRiye , erit 
-vel EN-2qualis . \ipli  ; 
 fingula interſeRione deduci ad AH 


punta G determiner. 
me Femjo cp vn 16ap70 uidem poteſt 
GA wand: aa _ ajot) &6 % pe 
cunt ; adeo ut quantacun tank A parallela E 
= occurſura lit ; 4) & de er habetur vera radix i 
t1rdet conveniens ; & a fantiri una, _Quonige 
wy rereap | / : Wk 


Cired ALL dyuilaterd, eujus acl AB, alles 


{nite le 
4+ Si AO fitzAB; & AP=S+ AB, & AQ=2 AB, u- 


canturque O T,PV, Q ad BS parallel, erunt hz curvarum ALL, 


b 
5. Hincconſtat in ſecundo gradu fore a © » — 
b 


I 


zin tertio at 


b l 
in quarto 4 C1 — Fu. quz tamen inzqualitates, ſi AE 


benemagna fit, exiguz erunt. 
6. Aquationibus iltis nulla competit 14x19 , vel minima. 


OO ———_—_— 
ME — 


Series ſernnds. 


ih —_— b — = 
a" — baa= n. 


" ff ba _—_ ut, &c. 


Sit rurſus A B — b, & indefinite protrahatur A B verſus I, & 
{mt anguliR Al, $ BI ſere1reti z tum concipiantur carve B L L, 
BMM,BNN rales, ut f} acct _ ducatur G Z ad Al perpendicu- 
laris (diftas lineas ſecans,uti cernis, punRisK, L, M, N,Z) fit _ 


, 


8 d A 1 perpendiculari, & BF ad. AT <6 
AE ponatur zqualis ipſi #, EL en ge 
- tionum reſpeCtivz, ſeu A 2,00 $223 
2. Quoniam ordinatz'G K, GL, GN a terino: I 
infinite excreſcunt, 4emper haberur una vera &unicaii”) 514) 
3. Curva B L Leſt byperbola equilatera, cu cujus 4x4 AB, oaqus 
curvz ſunt hyper bolsformes. 
4+ $i AB biſecerur in O, triſecetur in P, mh —— in \ du- 
cuntirgue ad AR. parallelZ O T,P V,QX, AY 
SMM, BNN aſjmptens. , Ce | 0? 


{ ROI) in andogalaht ern — oo it 


an ; inquan0«£=a-Þ- =, quod fi (atis magna ft, 


iſtz inqualicatt ad zqualiratem proxime accedunt. 
6, Verarum in his radicum haberur vans 1 z ſcilicet ipſa AB, vel b, 


| — he — 


Series tertta. 


hb — 4". 

ba — aa — nn, * 
baa — 8* = n), 

ba* — a * = n*.&c. 


Sit AB=b, & anguli RAB, SBA ſemireQi; tunt curvz Fig. 280. 
ALB, AM B, ANB tales, ut dual ret3 GKadAB utcungue 
erpendiculari (quz lineas expolitas ſecer, ut vides ) fitinter A G 
(fuGZ) &G KmediaG L, bimedia GM, trimedia GN , pro- 
politas zxquationes explicatas dabunt hz linez. Nam polito fore AG 
=4, crit GK=b—a; &GLq = = ba —44; & GMq= 
baa—a*.&GNq=z ba* — a. 


Not. 


” Fi (1H AD (pin 3 perpen 
| tebontraderenBelAT == 


lo gadu6 AO = =OB, Rom QT, erit OT 


maxima, (adesque radicum una major quam, alcera minor) i in 


tertio, fi AP=2 P B, & ordinetur PV, erit PV mazima (unde 
radicum una major erit quam A B, altera mo_) demum in quar- 
ro gradu fi A Q= 3 Pans & ordinetur Fi crit Q X waxima 
(& Lone redicam fn emper.major, quam 4 A B, & altera minor). 


4. Hinc conſe&atur, (i fuerit, in ſecundo gradu » —_—_— 


vor a6 AP5 : abt. : 's 
' 4b — mac arto 4rndZ pe Mp L£4 $ 
"TS —— ; In quarto# TT T7. $*= 


256 6 nullam dari radicem, 


F- Omnium radicum maxima elt ipla A B, vel b. 
. Omnium curvarum communis interſettio ( ſeu nods) eft pun- 


QumT ; .& f1 fuerit » = LY . ſemper A O (vel X 2 Jeſt una radix. 
7 Cul A L Beſt in reliquz AMB, AN B eum quo- 


dammodo referunt. 

I 2 7 
a+b=#n 1 4—t=» \ſ b—4 =" . 
go b == | hill | | b—a=——| 

; > ” —_ 30 

n ” , n 
4--b=— | a—b=— | | »— a= 

4 + 9 + 
a+ b=I>) a —b==> b—o=2;-1 


Aliter 


tur AB & ducarur BK ad 4 H parallela, tum 
XL, MX MM, NAXN tales,;ur ſumpro in AH quocungue 
=D & dui GK ad A Dparallel3, fit in proportione A G ad 


= B) proportion t#rcia G.L, quarts G M, quinn GN ; be 


Itarum xquationum naturz explicandz in 
umpta A E = b (ſumatur autem+AE ob primam feriem 
5, CR PLnabir oa 
us H ſemiretus quidem prima. & ſecunda: ſe. 
ww LE verſus H, pe terti” teclivans ab ab H, ut Schema ſatis 
monſtrat) wm retz E F cum praqiay oþ: copmaaric ime >, 1 
radices « determinabunt , nempe ductz.c urad 
perpendicular (LG, MLG,N G) nar imerape A radi 
Xquales reſpeQive. Ws Wn 


Not. 


Exhinc conſtat , quod 
1. In hac explicatione coefficievs.b indecerminats babetur , ut in pre- 
cedentibus ipla x. 


2. In prima & fecunda ſerie ſemper una  poſitiva radix habetur , & 
unica. 


3. In ſecunda ſerie minima radix ipli A B,, vel » zquatur, 

4. Communis omnium linearum edu: eſt punttum X , ubi B.X 
(vel a) = n. 

5+ In tertia ſerie ſubinde duz' habentur radices-politive (quando 
ſcilicet EF curvas bis ſerat) nonnunquam una tantum (cum E F ip- 
ſarum aliquam contingat ; id quod accidit in ſecundo gradu cum 


a==1 in tertio cum 4 = 4b, inquartocum'a—2b) aliquandd 


nulla, .cum E F infra tangentes cadic , & adeo a Curvis Occur- 
rit, 


6. Secundi gradus curva eſt hyperbola, reliquz byperboliformes 
quarum communes aſymptort ſunt retz A H, Ad, "Or | 


Series. 


icularis AD in Fig. 209, 


2109s 


L EO. 09 nbd): 


(045 Ba mori} o 11” 72m) 04 
RR — — TS © ade ok ———— = il 
a a | | od | » ' 
[ 44 Away ih 413 | Series quarts... | LIN FPp 14% A 
mY ot bing tt EIT TRE 2b MA vomit 
A731" LATTE 0% WPF, 


Ws of 
FP. TMUNN0901 7-77 a =, % DEM 
EY KH fn. _ IO GW Ce="n,: 
nes PGF 66 a= wr 
FI ek mr wy < LE DITEDY - x f 
BETA 2D Ut P921TE"; *x i | 
! Sit ref inde protenf AH,. '& ind at AD, 
ey ao 0. of DE ſemire&as; tum ntcunque ducatur GZK 
"XD & fatto AG. kG::act ZK ; per Kinira 
== laK X K {mt denuo curve CLL, 
MA N Niles, ut! inter” GZ, 'GK-fintwetia GL, b:mrdia 


GM, trimediaGN, py deſervient. Nam ſi AG (vel 


GZ)dicatur«, erit GK=#-|-—1 & GLq=4a-|-cc, & 
G Mcub =43--cca; &GNqq =o"ecus 


» P< 2nN . ; No. 

I. ak radices, ut in i. -oſitd, AE=»,& dui 
E F ad AH paralle}a. 

2. SAP=AC,eritPX ad byperbolam K X K ordinatarum mi. 
wo; unlle fAE (vel a) ==PX , nulla. dabitur radix in primo 

t 
n 3. Curva C LL eſt hyperbola equilatera , Cujus centrum A, ſemi- 
axs'A C, qu & vrdinatarum eſt minima ; alioquin fi _»c=c, fem- 
*per una vera radix habetur, & unica. 

4. Reliquzx AMM, ANN ſunt hyperboliformes ad infinitum 
excurrentes ; unde ſemper una vera radix habetur, neque jwplures. 

5. SifueritYa=ZYX; YeE=EYVN; Yy=ZYN, & per 
punRtas;C, y, erjthuNze condpiatitie Ipperbeta (habetits'& pie «: 
ſymptotos DA, AR) «a, Ck, yy, erunthe ipſarum curvarutn 
CLL,AM M,'ANN of art, (Similes etiam afymproti con- 
veniunt lineis poſthac deſcribendis , ">a de illis c-p—q__ ) 


6. Hincin ſecundo gradu 4 hes Sn; intertio |= _ o—__ > 
_ 2 
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Ss 4 3 
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 inquna gc 
 .AE E (ugh#) major "9 


at win 


Wh9t 147 ewlombrauntt - 
| Jo = - 


ki faG LETS CORTE: #CN = 
Nam i fiat angulus HAR mcunque dar GÞO 


ſeraireus,  & 
mag CO &ſtGE.c::c.EO, EO Ge per O bane 
—_— D A R delcribarr hyperbole © O), huju hujuſce cum 
L X L,M X M, N XN interſe&tiones, «ren 


ny tie G MG, NG ad ANgaonin | 
terceptz A G ipſis « zquales dr rv RAI 
Ty Bs conſimili mod modo Jaap: moon; omnes zquariones explia ; ; 

ſed eas nodo duntaxat priore dabimus —_— k 


Series quinta: © © © - 


—— (=, 
FOAM = &* = »f, 


+ 1 Series. 


" Fidtangalus RA1 | Gn, 6 AD (607 peaonileplnets, 
in qua A C3 mY 


du84 GZ ud AD parallel, (i 


rum 
f A'E pavags 


GN, he 


a] 
* 


+6 £1278 C3 457 nv re ur bee Silom 21 
+045 MU3 5 Avjed , 0 Ui Not 1-0 31 LA | id 20 1s 
#L iBooen + 25297 « : IN Cu Pl & MH Lk Coo if b | 


1 4Curve1CL A M 1/4 NE al quinamyerin pine re- 
are HN xy ad ſexrun, 7 


(G79 #907209 297710 ntarn ferienr” nite IT) 
& at Y , erit ©Y communis linearum interſe&tio,, ſeu ng- 


3. In harum primo gradu ordinata AK 4 —_— inſecundo AC 
: &S & ordineturP V, 


eſt maxima , in tertio (i fuerit A P= = 


erit P V maxima(unde radicum una ſemper _ quam 4/ SY 


altera minor)in quarto fi AQ = JA = AL & ordinetur "= 
erir QX maxima (unde radicum una ker KY altera minor ipsa 
: 23. 4. Con- 


- 


vw 
— Mn S 
+ A » &. - 
wo OS 
i < "4" Sag 
ds” _»* 
b. » 
* G - 


rr,  .,. ED m_ 


A LL PO 


3 N= SLAAE 36 Y 
& * c* > + wb £- bets ry 
to inf” > — Tre ** » alle radix 
calibus rea E F curvas ſupergreditur; nec iis occurrig. — — 
& 5. ride in his omnibus mim p wr radixeſt AH=' 
6. Curva C YH eſt Circals quadrans, ANH, ANH 
gm" Rr h, of ctodinke 7 
7. Ad ſextam ſeriem pexrtinentium curva HL L eſt byperbole egus- 
latera, cujus axis A H iquez ſunt Hyperbe/:formes. Unde 
hanc ſeriem liquent ws po C TR | quoad 


- - #$ 

| 4+ LORIE 
#7 147 4 4 : 

= c / © ©: 


” ”F.2 ' 


fp TIT. 
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. * 
6 . 
 - mY py — by L 


at. A. A. 


—-— --- Series ſeptims. 


«DOE RBIITNOC 
a+ bo, =" 
aatba4Scic=mnn 
a +baa+coa=n 
Aba 804 4= »*, &a. 
+ 3 


In rea B AH indefinit&pronns capiaturnAB —b; & in AD 
ad B Hperpendiculari ſit AC—c ; fint etiam anguli HAR,HBS Semi- 
reQij4 tumarbitrarie duti G Y-ad Wy way Ts ipfam 
BSſecetinYy fat AG, AC::AC.YK ;' 6 per K intra angulum 
D V Sdeſcribatur byperbots KK K ; fintidergum curyz G LL, AMM, 
ANN: tales ut inter'A:G (vel G\Z) 6 GK lit wedia GL, bime- 
diaG M, trimediaG N j ha ſatisfacient.negatio., Nam eſt G K = 4 


+ 6+ = &GL q =4Aarf-bat gc; &GMcab =43 bas 
ia ; & GN qq =4* +ba?bkccas, 


Not. 

r. Secundi gradfis'carya CLI eſt pars hyperbo/e equilatere, cujus 
centrum Q , iplam A B biſecans;"&'liquidem AC&=*AO,eſt OH 
(ad A B perpendicularis, '&) =4/ ACq — A Oqejus ſemiaxts ; 
in AC—-AO,.cjus axis;eft Ol=4/ AQq—ACq. reliquz 
vero curyz AM M, A N N ſunt byperbo/iform?s. 2 

LT 3 2. HINC 


wake: on 5 on 


- _ © 
i Tae. > 
z unam Is . 


+. FR 


. Fav | " , %% - 
ia oucy : 11122680 21051 gil : 
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OÞ — tA fioxibeagh) x a 4 
HAA HMA wp is HT.) . 


., 


4% Wy nary 32 a4H <6 ; | 0000s — 
2 ef: ws; denote 

15, Deo: w M13. * ah,” _ + 4 Wu j . 5 F 

| ecatban =" 
a le £644*+-ba ns = x, &c 


Series Pong. 


, _ 
cc 
pp IX Pad 


k | | 14h ha — & =8,. 
"> 4 —baa —cca=®. 


AMI - bt — £508 <= #\&c.; | 


| Ifre@# AT frmatur AB =5;.&in AD'ad iplam Al. 5 
Fig. 215+ gjentari fir AC=c; fiant autem anguli l AR, A BS V 


——— utcunque perpendicularis, iplam BS 
ſeamade;, &frAG.AC;:AC.5K,/ rum: per K. intra 
tum D $'B deferibatur hyperbola KYHK Lins dermo. cure CLHLA, 
AMHMy, ANHNv tales, utinter A G, G K lint media GL, bime- 
dia G M, trimedia GN; ha' curvz: propolito fatisfacient , conftat 
autem hoc ut in przcedente. | | 

0. 


1. Curvz CL H, AM H, AN Had oavam ſeriem pertinent, re- 
tquz vero H La, H Mp, H Ny, adnonam; | - 

2, Quoad oRayan ſcriem, fi biſecerur AB, Gunner ol 
ad curvam-C L Heſt O T maxima , fin fiat AP= FH) 


3 
ec 


— F/' 
3 , 
oo _ 


crit Q X maxima. 
3. Hinc, Ma Mar hc lee, iN ter= 


tio fi (polo fore f = + A ci 


—f dnquroipteg=(9+ 264+) fit a+ 
cnergg tbe! —f "6 april, nam ks fopliis , 
Se 


4 Sifuerir A gz 3 oþ4/ Wage ; & ordinerar 6 Y jerit Y 


SIEGE AT unde = Ae crit Ag. una radicum in omni. 
"5. - Cura CLHeſt CF7Ch is Cirewb, cnjus Centrum ©, 
reliquz A M H, A N Hſunt Cycliformes, 

6. Peculiare eſt in ſecundo gradu, quod {i » == c, detur una tan- 
rum radix. 

7+ Inhac radicum maxima Feral: eſt 

'2 *b y 

AH = — Tt Fe 

$, Curvz HL a eft yperbola aquilatera, cujus ſemiaxiy OH; re- 
liquz H Mu, H N - font byperbolsformes _ _ in ſerie nona 
_— unam, 6c hap vnicam radicem habe. 


8 f s | "0 a 


Series decima. 


aÞb——= =>». 
44 + bam c = wn; 


#4 -baa —cca=#. 


tha 6caa=sx* &c. 


AQ =$6b+ POV: = | 


oy OP MEEETIOT 


n_vect oa ij "wy "(hh * 21 {0 ? oy $443 


2 AE nana ov 4 nv T 


Naa # LEES 2, 


INF--{-7 » edema 


Fe” : 


if cca—"has — ff —ni. . 
*x 3:1 (—- ceaprbg— = ee 
© HOUOK fines Ss; & in AD oj A# 

| ularifit AC=c, Coe y oe tows HBS mire; cum 
ſeeer th ©, nat GRE LED 7.2K & ne, \ 1: whg 
VD;"V'S deſeribatur perl a KY curvz CLHLa, 
AMHM HNv tales, A SED & GK int w- 

COD Rhodes My ek dhe liz firopolico ſerviont, id 


qrodconſa, ut inprxeinba. © 


Net: 
rake 


I. _—_ HL 2, HM, HN» ad deciivar ſeriem pertinent; 
reliquz C LH, AM H, A N Hadundecimam. 

/2,Curva H La eſt hyperbola aquilaters, & caren CLH crcula- 
ra circumferentie pars, mrjuſqes commune centrum eſt O, ipſam AB 
biſecans ( unde AH= SZbeer—) 

3+ Indecima ſerie radix una ſemper habetur, & unica, in undeci- 
ma nunc duz, —_ una, ſubinde _ 
4 Ap= , &AF=4/ 4+: — =;& ordinentur 


fY, | X; punQta y, X ſunt nodi carvarum. 
5. 1nundecimz ſecundo gradu ordinata A C eſt maxima , ſin AP 


b 
= SE: — _ , & \ Pad curvam AMH ordinetur P y, 


940 


EEE, & a 
Q 


hxc maxima erit ; item ft AQ = /— 


Y 

K uf 
7 
oa wo 
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$ R, : - wer. _ — 


LY wr 


3tij..4* 


- pm iy 44k ro "YES 


3-88; ook (HGA (44 . 


aa — ba + cg = nn. 


4*—ba*+ccaa—#", &c. 


Series decima tertia. 


ec 
ba — 4a — CC = 1h, 

baa — 4* — ££4 = 1. 
bai 4*—ccaa=nf, &c. 


-Pro his, SitAB=—=b;, & AC =c, & angulus ABS ſemire- 
-Otus, & Gt ad A Butciinque perpendicularis, & AG.A C::AC. 
£K; & KHKIK hyperbola aſywptots SA, SB delſcripta, denuo 
curvz CLHLILa, AMHMIMy, ANHNINdy tales (int; ut inter AG, 
GKlit media GL, bimedia GM, trimedis GN, 


Nr. 


1. Curyzx CLH, AMH, A NH, atque curvz IL a, IM 
IN y ad ſeriem duodecimam ſpeRant, verum intermediz curyz HLI, 
HMI, H NI ad decimam tertiam. 

2, Curvz CLH, 1L a ſunt hyperbole 4qmilatere, quarum com- 
mune centruns O (reftam A B biſecans) & ſemiaxs OH (vel ON) 
=+ AQOq.—A Cqreliquztales ſunt, quales figura _— 

3. Curvz 


Fig. 217. 


on Cy ©. 4- v 


\ 
- "OF L a +4; 9 all 
& Þ Ltda ty . - 

wu i 


| 4+ —* ©, ordinenrdrque 16K#7 V3 IR; 5 T5 Elint "pnifts'V; 
X, Foob ens HAART deerunt) wedi X,Y. fib=/ 
8 06 ;-Meoalelcent ) . | . 
= ot En CLH game bh AC ; fin AP 
i = — 7» & ordineturP 2 ad curvyam AMH, erir 
P y waxims , item fi AQ=4*b= v/ 2465 ——; & ordinerur 
Q# ad curvam ANH, erit QA maxima. | 
EIN GRTANY more at QROT, MAE 
= wy _ & ad curvam H MI ordinetur p g, eritpg 
: AYE 233 4330 i 
maxima, itemllA q=4 b-+ 4 54bb—— ; & ordinetur qd 
ad curvam HN1I, erit q 4 waxize. | 
- 7. Hinc radicum limites dignoſcentur, ut innuitur in iis, quz ad 
-oftavam ſeriem animadverſa ſunt, 

8. Patet in Serieduodecima nune tres, modo duas, ſemper unam . 
radicem haberi , in decima tertia vero fabinde duas, aliquando tantum 
uanam, intexdum nullam haberi, . . 

9. Ethzc quidem conſtant polito fore "0; at i= = c; 
evaneſcer Series decima tertia ; coaleſcent paſts H,O,1I; refta AB 
byperbolam K K K tanget ; curvzque C LH, 1 La in redtas lineas 
degenerabunt, | | 

10, Sint e,etiam evaneſcit Series decima tertia, hyperbola KKK 


tota infra retam A B jacente,, quo caſu curva C L Lerit hyperbola 
Zquilatera , habens centrum O, ſemiaxem ( ipli A B perpendicula- 
rem) OT=4/ACq—AOq; mnc&currzAMM, ANN 
ad infinitum procurrent, fic urzquationes, quz in Serie duodecima, 
unam femper, & unicam radicem obtineant. Hzc ſuffecerir inſinu- 
Ae z quin & rem toram baRenus particulatim attigifſe. SubneRe- 
mus autem notas quaſdam magis generales, 


Fig. 218, 


In 


i 
(utique rationem « ad e femel continuando'fi 


AGpro "fro rulicum romits er OS 
tam "FE ard 
cc 63 
T <6. 0 af 
d3 
_ ; EDRY Te Leen, wr Win. tum inter 
A G, G K tot mediarum eropniniauetian, -quoe 
pradus exigit (is autery a ar 3 Kana radi rc in "Jo, 
oc nempe caſu ah ap rima ſic we ,. G 
per cjuſmodi pu © ruutacurvs AO propolic die | 
2, De radicibus fallis , ſeu negativis- nihil atrogumus ſupra ; cte- 
rum ez regeriuntur- hoc modo. 
altera , cujus in locis paribus ( etiam vacuos locgs adnumerando) 
ligna ſunt illis contraria , quz habet zquatio propolica , *erunt hu- 
juſce ſubdititie equations radices verz, ſeu poſkive iplius propolitze 
#quationis radices falſe , ſeu negative. Exemsplo lit equatio a3-þ-bas 
=-n3, vel 43-4baot —1n3=0, Subrogetur' 43—baa*-j-n3=0 ;, & 


hujus , + utiſupra edoftum, verz radices deſignentur ,” hz propoſite + ry gerie 3. 


equations falſzerunt. Rurſus lit 43 —baa=1#3 , vel aI—baa—1n3 
=o ; ſubſtituatur zquatio 43-|-b44-j»3'= © ; hac nullam veram 
radicem obtinet; ; Ergo Nec equario propeſits falſam admitrir. 

3- Quinimo data veri radice quipiam , depreſſioris gradus xqua- 
tio quzdam tallis reperiendis inſerviet \ qualis i ita determinarur. Pro- 
ponatur #quatio quzvis, puta a3-tbaamns?; cujus nota fit radix una, 
quz vocetur f, Conſtruatur zquatio pland limilis propoſitz , ea(- 
demque coefficzentes habens , tancum pro 4 ſubſtiruendo f ; nempe 
f3 4 bf f = #3. ergd - WW gs —n3 —f3 + bf f ; adeoque 
a3 +baa—f3—bff=0. dividatur hac #quatio (id quod ſem- 


—ba-\-bf 


per fieri poteſt) per «—f, proveniet 44 | =0 ; Cujus X- 


+fa-1 ff 


quationes exdem erunt cum reliquis zquationis propolitz radicibus 3 
quz proinde duas colligitur radices falfas habere ; iraque mutaris loco- 
— ba-\-bf 


—febſf© 


rum parium ſignis, ut ita fiat a 4 = 0 z hvjus xquationis 
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88 v 4" 3 + of FTIR bt I - 4 PL % 4 
= unde remba—ae ; crit 8 (= — +/—— —cc ) radix maxima, 
== F 253102 M11 Ha TH =_  .4 
"RE . « ve IX” L- - 14 . #3 2 £7 | * "= * 
F-. "' 5. OnPvirens" nod7,\ vel inter ſets ms Hh in Seriei 
| #=#; ut moRava Serie, ubi þa—as 


perm; fir a=n z ergo ba—an-c=aa , vel CC=244—ba; 


=, 


3 et © 574 by b 'bb, ce 
&- vel "=D #4 = > 5, quare 4=—7- <= —". Item in Se- 
perf wo ing ol 4135 CS; & it ide ce=ba z ac inde 


ds AM 
6. Ordinats maxime, minimeque variis nodis, methodiſque paſ- 

3 ſim notis inveſtigantur, - ego ſimul illas atque curvarum tangentes 
E- una operi {ic determino. Sit curva Ay H, - Seriem undecimam 
"op pertnens ejuſque gradum cujus #quatio 04-— bat 43 —n3 

polito , 1 curvam tangere , '& » Þ ad A Hordinari, reperio (de ſa- 
ffratis) fore PT = —— 
pra monſtratts) tore = Tarile—c 
dinataP », ſit maxima, fore tangentem ipfi H A parallelam, fru retam 
PT efle infinitam ; quare cum fit »3=PT* : 344-|-2b4—ce; & » 


, tum confidero , {i or- 


; ec , 
ſit Gnita, patet efſe 344-}2ba—cc=0 ; vel a abe=— ; adeo- 


3 DT OE + . 
7. Adnoto demum & maxim: & minmu ordinats radicum |i- 


mites derivari ; nempe {1 reperiatur ad max1mam ordinatam pertinen- 
tis radicis (velut iplius A P in exemplo proxime ſuperiori) valor , 6c 
is ubique in xquatione pro ips& 4 ſubftituatur , [1 quod provenit, de- 
ficiat ab homogeneo (quod yocant) comparations, problema conſtrai 
nequir 
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teg. infra. p. 79. 4, 18. dele Fig, 113, x I. 31. be Fig, 113. p. 86. 31: 
leg. /VCZo— CG. Pp. $71. 14. leg, DÞ=y 2+. pag. 91. |, 9. leg, 
in rea. p.9.1. 1. 23. leg. RR Car 91. * 24. keg. P, Q. p96 
L.15.leg. C A. CD. p. 96.1. 22. kg. AD—= —CA. p97. |. 3. leg. totam. 
þ 102.7. 25. leg. OPadOT. pay. 106.1. 10. leg, applicatis, p. 106, b. 19, leg. 
Ay” A PLQO 
ſemi-axis. p. 112+4.2.%eg, applicatis, p, 114. & 12, bg =D p- 114. h26, 


propoſitum. p, 1 16.4. 5. leg. R. 8. p. 122. 22. leg.Fig.183.p. 123-0. 1. beg. 
Fo 134935, 4.4 D=DI. wg 128.4, 7, teg- Fig-195. f- 124. L11. 


dele Fig. 195. fe 128. 1. 23 RPM P-139- «1.13. emerget andecima LeR. p,136, 


l, 20, leg, hyperbolz. pag. 139+ I. 3. leg, nam. p. 140. 4, 1, leg, # AG 
Afe105, ad p. 112, 2,11. LeR. XII.) 
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Bi (pg, 100 ) de Centro gravitatis parabol# & para- | 
A. boliformis verbe fiunt,intelligantur non curv= ' woo +1 4 


ſed iis comprehenla ſpatia, de quibus apparet iſthic agi. * 
Sicubi ponitur = , nec adponitur #404 ulla, defignan- 


tur termini rationem exprimentes, quam habet circuli di- 4 
ameter ad ejus circumferentiam. | 
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